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1 0 18 70% ೩೫. ೦1017001 ೦1 1), 7೫7೮ 0611009 8118 1 7716116 
0. ಛೆ. ೫. 3176 7080 1118 ೩8 : "0 18 720 ೩೫ 61072025 01 7'' 
0೫ "6% 6068 ೫301 6101 150 1'', 


711118 107 1116 80% ೦1 7೩00781 70771018 ಗಿ. ೫೮ ೦೩೫ 7೫7169 : 
2೮ಆಗಿ. 5೮7, -2€1೫, ಸ_ ೮? 


176. 3077 8085೮ ೩2 1170078876 76181102801 0 17660೫ 
0॥]6008 ೩110 8008. . 1 ೫ 18 ೩ ಅ1761 860 ೩೫6 ಐ ೩೫7 0%]6%, 
11161೩ ೦೫6 ೩70 ೦11)” ೦೫೮ ೦? 106 10110717 808166170205 18 
1706 ;--- 


1110067 ೫೮7೫7 ೦0% ಅಲಿ ೫ 


1.4 71001065 08 6680108 ೩74 760165610118 $5615--- 
1076 ೩೫೦ 1170 77011008 0೦೫71707177 2866 50 60876 ೩ 80 -೨_ 


(1) 1616 '೩11/1811011 7100806 (0೫ ““8 08005” 3160806) ೩೫4 
(11) 86 12016 1161806. 


ಒಂದು ಗಣವನ್ನು ರಚಿಸುವ ವಸ್ತುಗಳಿಗೆ ಗಣಾಂಶಗಳೆಂದು ಹೆಸರು. |. 1ರಲ್ಲಿ 
ಹೇಳಿರುವ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ, ನಿಮ್ಮ ತರಗತಿಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳೆಲ್ಲರೂ / ಗಣದ 


ಗಣಾಂಶಗಳು, ನಿಮ್ಮ ಪುಸ್ತಕ ಭಂಡಾರ ಪುಸ್ತಕಗಳೆಲ್ಲವೂ ಗ ಗಣದ ಗಣಾಂಶಗಳು, 
ಇತ್ಯಾದಿ, 


4. 01. ೮, 7. 7 ಮತ್ತು 7 ಈ ಪ ಸತಿಯೊಂದು ಗಣದಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ 
ಗಣಾಂಶಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಪರ್ಯೂಪ. ಸ್ರವೆಂಬುದನ್ನು ಸ್ಪವೃ ಗಮನಿಸುವಿರಿ. 7 ಗಣದಲ್ಲಿ 
10 ಗಣಾಂಶಗಳಿವೆ. ಇದಕ್ಕೆ ಹಿಂದಿನ ಎಲ್ಲ ಗಣಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ ಗಣಾಂಶಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಎಣಿಸಿ ಬಿಡಬಹುದು. ಇಂತಹ "ಗಣಗಳಿಗೆ ಪರ್ಯಾಪ್ತ್ಮ ಗಣಗಳು ಎಂದು 

ಸರು. 


ಆದರೆ, ಗಿ] ಮತ್ತು 7 ಗಣಗಳಲ್ಲಿರುವ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಎಣಿಕೆ ಮಾಡುವುದು 
ಸಾಧ್ಯ ವಾಗದು. ಇವುಗಳನ್ನು ಅಪರ್ಯೂಪ್ತ ಗಣಗಳು ಎಂದು. ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, 


ಸ್ವಲ್ಲ - ಚಿಹ್ನೆಯ ವಿವರಣೆ 


ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಗಣಗಳನ್ನು 4, 7, 0 ಮುಂತಾದ ದೊಡ್ಡ ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದಲೂ 
ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಇ ಶಿ, 0 ಮುಂತಾದ 'ಚಿಕ್ಕ ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದಲೂ' ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಆ ಎಂಬುದು 7 ಗಣದ ಬೆಂದು ಗಣಾಂಶವಾದರೆ ಶಿದನ್ನು ಆಆ 7 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೆ ೇವೆ. 
ಆ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು «", , , ಎಂಬುದರ ಗಣಾಂಶ '' ಅಥವಾ ೨ 1 . ಇದಕ್ಕೆ ಸೇರಿದೆ 3 
ಎಂದು `ಓದಬೇಕು. 4ಯು 7 ಗಣದ ಗಣಾಂಶವಲ್ಲದಿದ್ದ ಲಿ ಆ(62 " ಎಂದು 
ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದನ್ನು «%€ ಯು 71 ಎಂಬುದರ. ಗಣೌಂಶವಲ್ಲ »» ಅಥವಾ 
"ಇಯು 7 ಗೆ ಸೇರಿಲ್ಲ ೫ ಎಂದು ಓದಬೇಕು. 


ಹೀಗೆಯೇ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣ ಗಿ? "ಎಂಬುದನ್ನುಕ್ಳ ಪರಿಶೀಲಿಸಿದರೆ 
2೮ 17, 8೮ 77, -.2 € ೫.೪ ?7 


ಈಗ ನಾವು ವಸ್ತುಗಳಿಗೂ ಮತ್ತು ಗಣಗಳಿಗೂ ಇರುವ ಒಂದು ಮುಖ್ಯ 
ಸಂಬಂಧವನ್ನು ನಿರೂಪಿಸೋಣ. 7) ಎಂಬುದು ಒಂದು ಗಣವೂ, ೪ ಎಂಬುದು 
ಒಂದು ವಸ್ತು. ವೂ ಆಗಿದ್ದರೆ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಉಕ್ತಿಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಮಾತ್ರ ಸರಿಯಾಗಿರುವುದು : 


೫೮ 7 ಅಥವಾ 2 € 0% 


1:4 ಗಣಗಳನ್ನು ಹೆಸರಿಸುವ ಮತ್ತು ನಿರೂಪಿಸುವ ವಿಧಾನಗಳು 


ಗಣಗಳನ್ನು ಹೆಸರಿಸುವ ಎರಡು ವಿಧಾನಗಳು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿವೆ. 
(1) ಪಟ್ಟೆ ವಿಧಾನ ಮತು ಜ್‌ (17) ಗುಣ ವಿಧಾನ, 


ತ್ರ 


17 119 17800180100. 17911106, ೩॥ 1116 016779018 ೩7೦ 77710090 
1097. 97/0010 00717 11೩01908 |... ಎಎಎೂಇಂಐ೨5 ನ "ಪ 1! 61079 
೩7೮ 600 7817 9191130105, 110 11750 8091 ೩7೦ 17710098. 00118 10 
51101 ೩ 178] ೩8 00 17610810 010೩71] ೫081 1019 0000618 ೩7೦. 


1100171)108 : 
ಛಎ.11,78, 5, 7 9].6 ೬ 6. 801 00೦0518017 ೦8. 006 
ಠ.೫೦771078 ೩॥)9೦೩71178 ೫16011 106 17೩೦!೦॥5. 


ಲಾಗ ೪೪೫೦೪ ಟ್ಟೂ ಸ, |, 006 86% (0) ೦೦081505 01 40 ೦66 
[20811170 100688... 10 0018 1110108%0 1೪1೩1 111670 18 
10 1881 10172001 100 116 80%. 


17 600 116 7761006, 77೮ 8/60)” 106 806 7 80೩116 
೩ 0087೩010715610 70011] ೫71100 ೩1 116 61670718 ೦1 006 860 
2೦88685 ೩74 ೫70101 70 0೦1007 0॥0]6೦॥ ೦8568808. 


011... 


(1) "4 183616 8608 0೦1 86006108 01 ೦೭೫ 01888''. 


[1115 78080077076 0೩1. 0೮. ೫771000 8773101 ೧೩1117 
೩8 10100178 : 


4 ಎ10 | ಉಖ 18 ೩ 8000010 ೦1 ೦೪೫ ೮1೩88) 


176 70೩೮ 006 ೩೦17೮ ೩೩ : . "4 18 006 800 ೦8 ೮1೮773೮೫70 ಖ 
508 108% ೫ 18 ೩ 8000011 01 ೦೭೫ 01೩88' .. 16. 761810೩1 1110 
17711111) 106 ೩೦% 8081108 107 "5101 81೩%''. 6 8600621 
771155 0೦೦೫7೮ 1೩17711187 ೫7100 1018 70881101. 


(31) ಗಎ.101 0% ೩ 2೦816176 ೦66 1000867 1688 108೩7 10] 


"(6 18 16 806 ೦8 6162006108 ಖ 800% 1080 ಖ 18 ೩ ॥೦8/- 

1176 ೦೮. 1710067 1088 1180. 10.'' . '''6 0೩81] ೦೦೫೩೫0೮ 886 
6167707108 01 (ಗ ೩8 016 ೫0771078 1, 8. 5, 7, 9... 116106 7೫7 
7718] ೩180 76[768006 (0 17. 10806 18001816102. 7360004 ೩8 
100018 : : (ಎ. 11, 3.8, 7, 9) 


4 


.. ಪಟ್ಟಿ ವಿಧಾನದಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನೂ ಪುಷ್ಪಾವರಣದಲ್ಲಿ | | 
| ಬರೆಯಲಾಗುವುದು. ಗಣಾಂಶಗಳು ಬಹಳವಾಗಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳೆಲ್ಲವನ್ನೂ ಊಹಿಸಲು 
ಶಕ್ಕವಾಗುವಂತೆ ಮೊದಲಿನ ಕೆಲವು ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ 1. 11, 3, ಕ, 7, 9. (ಯು ಆವರಣದಲ್ಲಿರುವ 
5 ಸಂಖೆ ಗಳ ಗಣ. 


೧ಎ.1, 3,8,7, ...|]. 0 ಗಣವು ಎಲ್ಲಾ ಧನ ವಿಷಮ ಸಂಖೆ 
ಗಳನ್ನೂ ಹೊಂದಿರುವುದು. ಅಲ್ಲಿರುವ ಚುಕೆ ಗಳು ಗಣದಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯ ಗಣಾಂಶ 
_. ಯಾವುದೂ ಇಲ್ಲವೆಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸುವುವು. 


ಗುಣ ವಿಧಾನದಲ್ಲಿ, ಇತರ ಯಾವ ವಸ್ತುಗಳೂ ಹೊಂದಿರದ, ಗಣದ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಗಣಾಂಶ ಮಾತ್ರ ಹೊಂದಿರುವ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ ಗುಣದಿಂದ ಗಣವನ್ನು 
ನಿಷ್ಕರ್ಷಿಸಲಾಗುವುದು. 


ಉದಾಹರಣೆ : (1) "".4 ಎಂಬುದು ನಮ್ಮ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲಾ 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಗಣ '', 


ಈ ವಾಕ ವನೇ ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ 
ಈಟೆಸಾ|24 2 ನಮ್ಮ ತರಗತಿಯ ಒಬ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ; 
ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಇದನ್ನು ಓದುವ ಕ್ರಮ ೫1೯ 6೪" ಶ್ವ. ಎಂಕುಟಿ 
ನಮ್ಮ ತರಗತಿಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯಾಗಿರುವಂಥ ॥ ಎಂಬ ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ ''. ಆವರಣ 
ದಲ್ಲಿರುವ ಊರ್ಧ್ವ ರೇಖೆಯು «"ಅಂಥ'' ಎಂಬುದನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. "ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು 
ಈ ಸಾಂಕೇತಿಕ ನಿರೂಪಣಾ ಕ್ರಮವನ್ನು ಬಳಕೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬೇಕು. 


(11) 0 (ಐ | ಐ ಎಂಬುದು 10ಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವ ಧನ ವಿಷಮ ಸಂಖ್ಯೆ] 


«೮ ಎಂಬುದು, 10ಕಿ ಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವ ಧನ ವಿಷಮ ಸಂಖೆ ಯಾಗಿರುವಂಥ ೫ 
ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ''. ((ೃಯ್ಮಗಣಾಂಶಗಳು 1, 3, 5, 7,9 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂಬು 
ದನ್ನು ನಾವ್ರುಸುಲಭವಾಗಿ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬಹುದು. ಆದ್ದರಿಂದ ನಾವು 4 ಯನ್ನು 
ಪಟ್ಟಿ ವಿಧಾನದಿಂದಲೂ ಈ ಕೆಳಕಂಡಂತೆ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 


6211, 8,5, 7,9) 


(11) 1-12 | ೫೮ಗಿ! ೩೫೮ ಬ 01111068 1ರ] 


«1/1 16 000 80% 01 6100061108 ಖ 811011 11೩1 0 061018 
10 010 806 0? 78160781 71111721078 ೩1೮ ೫ 0171098 15. 


10. 10671107. 6110. 10110108 01 11, ೫16 11೩೪ 00 1100 01086 
11೩00781 1111111078 770101: 0117109 15. 11080 ೩7೮ ೦0771008177 
1, 3, ರ, 15... 186709 770 ೦೩೫ ೩150 777166 1ಎ |1, 3, 5, 16. 


1.5 70081 5005 --'[170 8008 1 ೩0೫೮ 1 ೩7೮ 8೩10 00 ॥6 
900೩1 1/ 0೩೦1 ೮101120110 0೦1 .4 18 ೩180 ೩1. 6161/0110 0೦! ೫, ೩/೫0 
6೩೦% 01917671 01 1 18 ೩180 ೩೫. 61917611 0೦1 4. 6 6610106 
90೩11117 07 ೫711017209 .4 ಎ 0. 


31041716 : 
41,60 .4 ಎ 11, 0,-2, 8, 7, -8; ೩0೫4 ೫ಎ [-8, -2, 0,1, 5, 7. 
11 18 6೩57 10 76೫17 ೪08% 4 ಎ. 7. 


16 10110916. ೩೫೮ 111706. 1020078806 ]70೦)6768 08 
90[0೩110]7 0೦1 8008 :-ದ 


(3) 8087 67677 868 .4, ೫೮ 18೩7೮ .4ೆಎ.4ೆ. 
118 18 0೩1೮0 186 10100196 27೦೮೫7. 


(11) 1 4 ಎ. 0, 580% 7೫.4. 
3... .. ..7171₹೪೯ಊಊಊ₹ಊಉಊ 
(111) 18 4 ಎ71 ೩8/04 720, 1008 ಎ0. 
18 18 0೩160 116 1707181100 27016110]. 


17001 0? 016 07೩7516116 ೫70)6117 :--- 
(1೪6% 4 ೫ ೩/14 70. 70 707೮ 150೩6 .4ಎ01, 


1.00 ೫ )ಂ 11! 91611671 01 .4. 
51706 4 ಎ7, .. 2೮7೫. 
ಟಿ೩0 81006 8-0, .. ೫೮0. 


ರ್‌ ಟಟ ಗ ರರ 


ಸ 


(81) 7ಎ (212 ೮ ಗ! ಮತ್ತು ; ಎಂಬುದು 15ನ್ನು ಭಾಗಿಸುವುದು] 


(«11 ಎಂಬುದು, 15ನ್ನು ಭಾಗಿಸುವಂಥ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ೫% ಎಂಬ ಗಣಾಂಶ 
ಗಳ ಗಣ.'' 11ನ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಗೊತ್ತುಮಾಡಲು, 15ನ್ನು ಭಾಗಿಸುವ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಯಾವುವು. ಎಂಬುದನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. ಇವು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ 
1, 3, 5, 15 ಎಂಬುವುಗಳು. ಆದ್ದರಿಂದ ನಾವು 71-- |1, 3, ರ, 15. ಎಂದೂ 
ಬರೆಯಬಹುದು. 


]- 5. ಸಮಗಣಗಳು 


4 ಮತ್ತು 7 ಎಂಬ ಎರಡು ಗಣಗಳಲ್ಲಿ 4 ಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಾಂಶವು 
7 ಯ ಗಣಾಂಶವಾಗಿಯೂ, 7 ಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಾಂಶವು 4 ಯ ಗಣಾಂಶ 
ವಾಗಿಯೂ ಇದ್ದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಸಮಗಣಗಳು ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಇವುಗಳ ಸಮತ್ವವನ್ನು ಡೈ 271 ಎಂದು ಬರೆಯುವುದರ ಮೂಲಕ ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತೇವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆ : 42. 11, 0,--29, 5, 7,.-8,, 
೫832. (-8.-2.0, 1.5, 7] 
ಟೈ 7 ಎಂದು ತಾಳೆನೋಡುವುದು ಬಹು ಸುಲಭ, 


ಗಣಗಳ ಸಮತ್ತ್ವದ ಮೂರು ಮುಖ ಗುಣಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಕೊಟಿ ದೆ ; 

(1) ಯಾವುದೇ ಗಣ 4 ಗೆ 4 ಎ. 4 ಆಗಿರುವುದು. ಇದಕ್ಕೆ ಪ್ರತಿಫಲನ 
ಗುಣವೆಂದು ಹೆಸರು. 

(0 *್ರಎಗಿ ಆದರೆ, 7ಎ ಆಗಿರುವುದು. ಇದಕ್ಕೆ ಸಮಾಂಗ 

ಗುಣವೆಂದು ಹೆಸರು. ತ 


(11) .4 ಎ0 ಮತ್ತು ೫-0 ಆಗಿದ್ದರೆ 4 ಎ0) ಆಗಿರುವುದು. ಇದಕ್ಕೆ 
ವಾಹಕ ಗುಣವೆಂದು ಹೆಸರು. 


ವಾಹಕಗುಣದ ಸಾಧನೆ : 


4-208 ಮತ್ತು 7... 0 ಎಂದು ಕೊಟ್ಟಾಗ, 20) ಎಂದು ಸಾಧಿಸುವುದು. 
% ಎಂಬುದು 4ಗೆ ಸೇರಿದ ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಗಣಾಂಶವಾಗಿರಲಿ. 

2.0 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 9€ 0. 

ಪುನಃ 7 ಎ 0 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, »€ 0. 


0 


110160 00೦7 ೮101101 0/ .4 18 6180. 08೬ 61011107. 0/" ಛಿ.....(೩ 


10% 166 100301 61011911 01 0. 


51106 870, . 898. 
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(ಗಿ) '76 1೩86 80000115 ೦1 7087 001166. 
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0 


ಹಗ ಬ ಟ್‌ ಬ ಫಂೃ್ಯಒ್ಷನಸ್‌ 


ಆದ್ದ ರಿಂದ 4 ಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಾಂಶವೂ 0 ಯ ಒಂದು ಗಣಾಂಶವಾಗಿರು 


ಈಗ ೫ ಎಂಬುದು (0 ಯ[ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಗಣಾಂಶವಾಗಿರಲಿ. 


2. 0 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 1 ಆ 7. 
ಪುನಃ 4 27 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 1 ಆ.84 


ಆದ್ದರಿಂದ () ಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಾಂಶವೂ | ಯ ಒಂದು ಗಣುಂಶವಾಗಿರು 


ವುದು, ಬ 
(6) ಮತ್ತು (ಗಿ) ಗಳೆರಡರಿಂದ 4 ಎ. 0 ಎಂದು ತಿಳಿಯುವುದು. 
ಅಭ್ಯಾಸ 1-1 
ಹ ತಾ (ಎತ್ತ, 3,193 6) ಆಗಿರಲಿ... ಈ ಕೆಳಗಿನ][ಉಕ್ತಿಗಳಲ್ಲಿ 


ಯಾವುದು ಸರಿ ಮತ್ತು ಯಾವುದು ತಪ್ಪು ಎಂದು?ಸೂಚಿಸಿ. 


೬. ೬ ಆ 6 (0 ೪ 0 6 (ಬಜ) ೪೪೭2 6 (ಗತಇತಿ ಅ %8 
(ಇ) -8€ 6 (71) 1 € 56 (ಟ) 0೮ 6 (011) 8೮ 8. 
2 ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಗಣಗಳನ್ನು ನಿಶ್ಚಿತಗೊಳಿಸಲು ಗುಣವಿಧಾನ ಮತ್ತು ಪಟ್ಟಿ 
ವಿಧಾನಗಳೆರಡನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ. 
(0) ನಿಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ ಗಣಿತ ಅಧ್ಯಾಪಕರುಗಳ ಗಣ, 
(ರಿ) 12ರ ಭಾಜಕಗಳು (ಅಪವರ್ತನಗಳು), 


(0) 5ರ ಗುಣಕವಾಗಿರುವ ಮತ್ತು ಠ0ಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆ ಇರುವ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 


(1) 20ಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 


8 ಗುಣ ವಿಧಾನದಿಂದ ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಗಣಗಳನ್ನು ನಿಶ್ಚಿತಗೊಳಿಸಿ 
(೧) ಭಾರತದ ಪ್ರಜೆಗಳು. 
(ಗ) ನಿಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ ಹಳೆಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು 
(0) 0 ಮತ್ತು 1 ಇವುಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 
(0) 25ಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡದಾದ ಎಲ್ಲಾ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 


4. 0. 080 10200181100 11100100 60 8000107 16 101- | 
10171110 8618 27 
(6) 45 (01 551 ೩೧6 ೫31) 
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೩76 60170101781007 ೩ ೧೦೭71176 077107 1088 11೩7 7] 
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4 ಪಟ್ಟಿ ವಿಧಾನದಿಂದ ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಗಣಗಳನ್ನು 'ನಿಶ್ಚಿತಗೊಳಿಸಿ 
(0) 4 ಎ1210 ಆ 1 ಮತ್ತು 2821) 
(0) 4 ಎ10 1 ೫ ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಅಂಶವು 1 ಮತ್ತು ಛೇದವು 


೬ ಕ್ಕಿ ತ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಸಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ 


(0) .4 ಎ 12 | ೫ ಎಂಬುದು 11ಕ್ಕಿಂತ ಚಿಕ್ಕದಾದ ಎಣಿಕೆಯ ಸಮ ಸಂಖ್ಯೆ 


(0) .4-- 12 | ಐ ಎಂಬುದು ಒಂದು ಎಣಿಕೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯ ವರ್ಗ ಮತ್ತು 
2೮೭೫೮40] 


5. ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಗಣಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುವು ಸಮಗಣಗಳೆಂದು ಗೊತ್ತುಮಾಡಿ: 


ಹೆರ ತಾತ, ಲ ಆ ಚೆ ಆಳ. 7-10. ಥಿ. 0) 
(ಸಹ, 2, ತಿ. 


6 ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣವೂ ಪರ್ಯಾಪ್ತವೇ ಅಥವಾ ಅಪರ್ಯಾ 
ಪ್ರ್ತವೇ ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸಿ 


(6) ದತ್ತ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಬಿಂದುಗಳ ಗಣ. 


(0) ದತ್ತ ರೇಖೆಯಮೇಲಿನ ಒಂದು ದತ್ತ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಮೂಲ 
ಮಾನ ದೂರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುಗಳ ಗಣ. 


(0) ದತ್ತ ಸಮತಲದಲ್ಲಿನ ಒಂದು ದತ್ತ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಮೂಲಮಾನ 


ದೂರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುಗಳ ಗಣ. 


(6) --3 ಮತ್ತು 8ಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು. 


೬ |, 6 ಉಪಗಣಗಳು 


4 ಮತ್ತು 7 ಎಂಬ ಎರಡು ಗಣಗಳಲ್ಲಿ 4ಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಾಂಶವೂ 
7ಯ ಗಣಾಂಶವಾಗಿದ್ದ ರೆ, 4ಯನ್ನು 7ಯ ಉಪಗಣ ಎಂದು ಕರೆಯುವೆವು. 
[ದನ್ನು ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ ತ್ತ ತಾಂ: ಎಂದು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ೦. ಎಂಬ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು 

ಯ ಉಪಗಣ '' ಅಥವಾ «೬... ಯಲ್ಲಿ ಸೇರಿದೆ '' ಎಂದು ಓದುತ್ತೆ ಷೆ. 


ಇದೇ ಸಂಬಂಧವನ್ನು 7 ಎ 4 ಎಂದೂ ಬರೆಯಬಹುದು. ಇದನ್ನು «« 


. ಎಂಬುದು 4ಯನ್ನು ಒಳಗೊಂಡಿದೆ ''_ ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ. 
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56108 80೩000 17% 2೩7೩ 1.5... 116 ೫11 1200106 1516 0116176206 | 
6077608 116 877717360110 )7೦॥೮೫॥]' ೦ 60೪೩1107 ೩೫೮ 106 ' 
೩೫01-8711117108110 ॥70)67187 ೦8 1070108100... 10 111೮ ೮೩8೮ 018 
11101081012, 1₹ 4 ೮. ಔ, 16 0008 720% 7606888711] 7011017 10೩% 
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ರ್ಟ ಜತ 1) ೩1೫೦೮ 1 ೧0೦01೩1175 ೮೦1೮77೦1105 1771100 ೩7೮ ೫208 10 ' 
1, 1060 .4 18 ೦೭11೦6 ೩ )/0007 8೩ಠೀ! ೦8 0. 


800771)16 :--100 4 6 106 868 0೦7 ೩1 86066055 08 700೯ | 
(01089. ೩೫6 ೫ 186 800 ೦8 ೩॥ 80066065 08 ' 
17008 ಟಿ10)... 06% .4 18 ೬ 0700೦೯ 8್ರ[`೬% 08 ' 
ತ. ಟಗ್‌ ; 


ಎರಡು. ಗಣಗಳ ಸಮತ್ವದ ನಿರೂಪಣೆಯನ್ನು ಈ ಕೆಳಕಂಡಂತೆ 
ಪುನಃ ಬರೆಯಬಹುದು. 


ಲರ 8 ಮತ್ತು 0 ೮. 4 ಆದಾಗ ಮಾತ್ರ 4-7 ಆಗಿರುವುದು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು :__- 


(1) .4ಯು ನಿಮ್ಮ ತರಗತಿಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಗಣವೂ ಮತ್ತು 7 ಎಂಬುದು 
ನಿಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ ವಿದಾ ರ್ಥಿಗಳ ಗಣವೂ ಆಗಿರಪಿ, 4್ಲ7? ಎಂಬುದು ಸ ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿದೆ. 


(8) 42 |1, 9, 3, 4), ಔಾ|1, 9, 8,4, 7], 0-11, 9,3, 
4, 5, 7, 8, 9, ಎಂಬ ಗಣಗಳಾಗಿರಲಿ. 


ಜಲ. (71೯ (0ಇಸುತ್ತು,4 (೫. 


ಒಳಗೊಳು ಧವಿಕೆಯ ಗುಣಗಳು 
(1) ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣ 4ಗೂ 4೧ 4 ಇದಕ್ಕೆ ಪ್ರತಿಫಲನ ಗುಣ 
ಎಂದು ಹೆಸರು. 


1 40 7 ಮತ್ತು 7 ೦.4 ಆದರೆ 4-27 ' ಆಗಿರುವುದು. ಇದಕೆ 
ಅಸಮಾಂಗ ಗುಣ ಎಂದು ಹೆ ಸರು, 


(111) 4೦ 8 ಮತ್ತು ಗ0« ಆದರೆ 4 ೮ 0 ಆಗಿರುವುದು. ಇದಕ್ಕೆ 
ವಾಹಕ ಗುಣ ಎಂದು ಹೆಸರು. 


ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ಈ ಮೂರು ಗುಣಗಳನ್ನು 1.5ರಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರುವ ಸಮತೆಯ ಗುಣ 
ಗಳೊಂದಿಗೆ ಹೋಲಿಸಬೇಕು. ಸಮತೆಯ ಸಮಾಂಗ ಗುಣಕ್ಕೂ ಒಳಗೊಳ್ಳುವಿಕೆಯ 
ಅಸಮಾಂಗ ಗುಣಕ್ಕೂ ಇರುವ ವ್ಯತ್ಯಾಸ ಸವನ್ನು ಗಮನಿಸಬೇಕು. ಒಳಗೊಳ್ಳು ವಿಕೆಯ 
ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ 4೦ 08 ಆದರೆ, 7 4 “ಎಂಬುದು ಆಗಲೇಬೇಕೆಂದಿಲ್ಲ, ಳಾರಣ, 
7ಯಲ್ಲಿ ಜೆಗೆ ಸೇರದ ಗಣಾಂಶಗಳಿರಬಹುದು. 


4( 0 ಆಗಿದ್ದು 7ಯಲ್ಲಿ 4ಗೆ ಸೇರದೆ ಇರುವ ಕೆಲವು ಗಣಾಂಶಗಳಿದ್ದ ರೆ 
4 ಯನ್ನು ಗಯ ಸಹಜ ಉಪಗಣ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, 


ಉದಾಹರಣೆ : 4ಯು ನಿಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಗಣವೂ ಮತ್ತು 
7ಯು ನಿಮ್ಮ ನಗರದ ಎಲ್ಲ ವಿದಾ ರ್ಥಿಸೌಳ ಗಣವೂ ಆಗಿರಲಿ. ಈಗ 4ಯು 7ಯ 
ಒಂದು ಸಹಜ ಉಪಗಣವಾಗಿದೆ. ಎಕೆ ) 


1.7 706 7೫01 806-00781407. 000. 800 ೫ ಮ 
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10, 0], 0, 01, (0, ್ಳ|, (ಶಿ, 0), 18, 6] ೩೫0 10, 6. 
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1116 8717101 %. 16 18 0169೩: 17013 106 ೫7೩7. 7೮ 00181760 
10 11180 116 7101 860% 18 ೩ 801801 ೦1 076೫] 86%, ೦೫ 871/0001/- 
0೩17, 108 ೩೫7 8600 ೫, 9೮ ೫. 


11016 :--'116 8600678 772080 ಆ. 0೩೫670] 50. 6180178188 
06817667. ೩೫. 6161707, 8877 0, ೩7 186 8606] 0೦೫581501೧ 08 
1116 581016 6167760... 116 17088 ೩180 16 0೩೫೦೧] 10 ೫೫ 


1116 81878 ಆ ೩76 ೮... 716 813 ಆ. 00076008 ೩೫ 61620621 
771611 ೩ 80% ; 77107085 106 8187. ೮. ೦೦೫೫೦0%8 0170 8615. 


"07 68೩77716, 1 
೫ಎ (6, ಶಿ, 0, 0), 1%ಂ12 0€ 7 ೩74 (4] ೮.೫. 


ಲ 


| 


ಡಾ 
೫ಎ 16, ಶಿ, 0,0 ಎಂಬಗಣವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, 7 ಯಿಂದ ಒಂದು ಅಥವಾ 
ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವುದರ ಮೂಲದ 7ಯ ಎಲ್ಲ ಉಪಗಣಗಳನ್ನೂ 

ಗ್ರಯ ಹೊರತಾಗಿ) “ನಾವು ರಚಿಸಬಹುದು. 


ಃ .. ಹೀಗೆ ಪ್ರತಿಸಲವೂ ಒಂದೊಂದು ಗಣಾಂಶವನ್ನು ತೆಗೆಯುವುದರ ಮೂಲಕ ಬರುವ 
ಉಪಗಣಗಳು.” 


10, 0, 61. 10, 0 01, 10, 1, ಇ. 10%, 4, | 


ಹೀಗೆಯೇ ಎರಡು ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವುದರಿಂದ ಬರುವ ಉಪಗಣಗಳು- - 
೨... 16,ಥಿ], [6,0], [4], (ಗ,0), (0,8, [0,6] 


. ಮೂರು ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವುದರಿಂದ ಬರುವ ಉಪಗಣಗಳು- - 
೨... ( 


_. ಇಷ್ಟುಮಾತ್ರವೇ? ಅಥವಾ ಇನ್ನೂ ಉಪಗಣಗಳನ್ನು ರಚಿಸಬಹುದೇ? 
] ಗಣದಲ್ಲಿಕುವ ನಾಲ್ಕೂ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವುದರಿಂದ “ಮತ್ತೊಂದು ಉಪ 
ವನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. ಹೀಗೆ ಗಣಾಂಶಗಳೇ ಇಲ್ಲದ ಒಂದು ಗಣ ನಮಗೆ 

ದೊರೆಯುವುದು. ಇದು ಬಹು ಮುಖ್ಯವಾದ ಗಣ, ಇದರ ಹೆಸರು ಶೂನ್ಶಗಣ. 

ಇದನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ % ಸಂಕೇತದಿಂದ. ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಶೂನ್ಯ ಗಣವು ನಮಗೆ 
ದೊರೆತ ರೀತಿಯಿಂದಲೇ ಅದು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಣಕ್ಕೂ ಉಪಗಣವೆಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟ 


ವಾಗುವುದು ಅಥವಾ ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ ಯಾವುದೇ ಗಣ 7'ಗೆ, ; ೮.೫. 


1... ಸೂಚನೆ; ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ಗಣಾಂಶ 4 ಗೂ, 4 ಮಾತ್ರ ಗಣಾಂಶವಾಗಿರುವ 
ಓಂದು ಗಣಕ್ಕೂ ಇರುವ ವ್ಯತ್ಯಾಸವನ್ನು ಜಾಗರೂಕತೆಯಿಂದ ಗಮನಿಸಬೇಕು. 
ಆಮತ್ತು ಆ ಚಿಹ್ನೆ ಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವಾಗಲೂ ಎಚ್ಚರಿಕೆ ವಹಿಸಬೇಕು. € ಎಂಬ 
ಚಿಹ್ನೆ ಯಾ ಗಹಾಂಶಕ್ಕೂ ಗಣಕ್ಕೂ ಇರುವ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಇ ಚಿಸುವುದಾದರೆ ಎಂಬ 
ಕಹ ಯು ಎರಡು ಗಣಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 


ಉದಾಹರಣೆ- - 
7ಎ. 14, ಶಿ, 0, 6) ಆದರೆ,€ ೯ ೫1 ಮತ್ತು 1) ೮% 
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1.8 00೩11085 08 5615, 18165661108, 08108, 00778167:68(-- 
[10 8000071 18 1817011187 7೫7100 ೦೮೦೯೩01೦೫8 ೦೫% 7070೫1 
೩611107, 800107೩0110, ೫010111]11081100 8೩110 01118100. 8% 
707701111110 ೩117 ೦0೦ 01 10086 ೦೫೫೩1೦15 ೦೩ 17೦ 7111111678, 
17೮ ೦01೩17 ೩ 7117001. $ 


ಓ'771118717 ೫7೮ 0೩೫೩ ೫001/0111 0೦೫1೩೬೬ 171)070೩76 ೦)೮7೩ 
11078. ೫1100 8008. '6 8081 000116 ೩70 1110807806 184 
0]67೩1:0118 ೦1 1111078061100, (1) ೦೫ ೩೫೮ 0ಿಂ11716719718110೫. 
|] 
111101:86001101% ; 


೫% 6 17107800010 0೦8 1170 8608 .4 ೩/೫೮ ೫ 18 0836 86 0 
6161116118 1770101 101018 10 0010 .4 ೩೫೮ ೫. 


ಗ ತ ಕ 


116 1110078001108, 01 .4 ೩0೮ 1 18 ೫7110060 871710110೩7 ೩ 
4 ( 0 ೫10108 18 70೩0 ೩8 "" .4 17008860108 ೫.'' 6 6600701 
0107 77877 06 70೩11]7 ೫7710060 17 106 10717 : 


ಡೆ. 03 ಐ ಸ 20/ ಆಜಿ ಚಿಕೆ 2111 
೫6 7680 116 ೩೦76 ೮೫೩೭1೦೫ ೩8 :. "" .4 17067896010 ೫ 
18 10116 80% ೦1 6107730718 ಖ 8000 1881 ಐ ಓ|075 00 4 ೫4 
610705 50 ೫.'' | 
81071165 : 
(1) 106 4 ಎಮ 11, 9, 3, 4) ೩೫ 
ತ್ರ ವಾ ಇತ್ತ ಇತ್ತೆತತ್ತ 9]. 
18671 4 ೧ 7 ಎ. .18, 4 
(31) 160.4 ಎ. (6, ಥ, 0, 6) ೩೫4 ೫ "7.0..8.. 
11676 .4 ೩೫0 0 18776 110 ೮1:110%/5 17 ೦೦೫೫೦೫. 
116706 18017 17167800%107 15 086 71011 860%. 


1.6. .ಡ4 (ಗ 0:4 


[770 5000 86085 ೩79 8816 150 16 014/09. 
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1-8 ಗಣಗಳ ಮೇಲಿನ ಪರಿಕರ್ಮಗಳು- ಛೇದನ, ಸಂಯೋಗ ಮತ್ತು ಪೂರಕ 
ಕ್ರಿಯೆಗಳು 


ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೂಡುವುದು, ಕಳೆಯುವುದು, ಗುಣಿಸುವುದು ಮತ್ತು ಭಾಗಿಸು 
ವುದು-ಈ ಪರಿಕರ್ಮಗಳು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗೆ ಪರಿಚಯವಾಗಿವೆ. .. ಈ ಯಾವುದಾದರೂ 


ಪರಿಕರ್ಮವನ್ನು ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಮಾಡುವುದರಿಂದ ಪುನಃ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ದೊರೆಯುವುದು. 


ಹೀಗೆಯೇ ಗಣಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಕೂಡ ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯ ಪರಿಕರ್ಮಗಳನ್ನು ನಾವು 
ಮಾಡಬಹುದು. ಛೇದನ, ಸಂಯೋಗ ಮತ್ತು ಪೂರಕ ಕ್ರಿಯೆಗಳೆಂದರೇನು ಎಂಬುದನ್ನು 
ಉದಾಹರಣೆಗಳ ಸಹಿತ ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳೋಣ. 


ಛೇದನ 


4 ಮತ್ತು 8 ಎರಡು ಗಣಗಳ ಛೇದನವು 4 ಮತ್ತು 7 ಎರಡು ಗಣಗಳಿಗೂ 
ಸೇರಿರುವ ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ, 4 ಮತ್ತು 7ಗಳ ಛೇದನವನ್ನು ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ 
4 (೧ 7 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದನ್ನು 4 ಛೇದನ 7 ಎಂದು ಓದಬಹುದು. 
ಇದನ್ನು ಈ ಕೆಳಕಂಡಂತೆ ಅಚ್ಚುಕಟ್ಕಾ ಪಗ ಬರೆಯಬಹುದು. 


4(17-1810೮ 4 ಮತ್ತು 2 ೮ 0] 


"ಈ ಮೇಲಿನ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು “.4 ಛೇದನ ೫ ಎಂಬುದು, 4ಯ ಗಣಾಂಶವೂ, 
ಗಯ ಗಣಾಂಶವೂ ಆಗಿರುವಂಥ ಇ ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ'' ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ, 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು- - 

(1) 425 (1, 3, &| ಮತ್ತು 

7.18, ಓ 7, 9, ಎರಡು ಗಣಗಳಾಗಿರಲಿ 
ಆಗ 400-2213, 4) 

(11) 4 ಎ14, ಥಿ, 0, 4 ಮತ್ತು ?) ೨ |7, 9, ೫,೬. ಎಂದಿರಲಿ. 
ಇಲ್ಲಿ 4 ಮತ್ತು 07 ಗಳೆರಡಕ್ಕೂ ಸಾಮಾನ್ಯವಾದ ।.ಣಾಂ`ಗಳಿಲ್ಲ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಇವುಗಳ ಛೇದನವು ಶೂನ್ಯಗಣ. 

ಅಥವಾ 4ಗಿಗಿಎ 
ಇಂತಹ ಎರಡು ಗಣಗಳನ್ನು ಬೇರ್ಪಟ್ಟ ಗಣಗಳೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, 
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71111011 


ಸ ಸ 
116 20100. 01 1೫70 8008 4. ೩00 0115 1116 860 07 6161107 
1181 1 £0 4 07 10 ೫ (0೫ 10 006% 4 ೩0. ೫). 116 
11107. 15 ೫771000 87170011081]7 ೩5 4 ಟಿ 0, 777100. 18 70೩6 
ಓ4 *.1 00100 7''. 1116 1011716101 01' 071102 ೫3೩] 09 9[708800 

17. 006 10117 : 


ಜಟ ಶವ 518 ೮ ಜಿಕ ಆ 8) 


1116 76೩6 186 ೩0೦೪೦ ೩5 : 4 0೫100 ೫ 18 686 800 0? | 


6167707185 ಖ 8000 118% ಐ 0610765 00 .4 0೫ ೫ 6108365 10 0 ''. 


2೩17016 : 80% 4 ಎ 11, 2, 3, 4) ೩೫೮ 7 ಎ. 13,479. 
ಗಗ ಜೆ (2 ಆಸ 21,11, 


0 ೪೫77166 60970. 4 ಟಿ 7, 7೮ 73೩7 01786 ೫7166 ೩ 186 
01670707155 0೦8 4 ೩06 110670: 10080 6161736118 ೦ 0 7710100 ೩7೦ 
1201 17 4. 066 108% ೫79 00 3100 0000 50 29)0೩% 1116 00೫3- 
7707 6100390185 700174 11 0001 ..1 ೩1೮ 0. 


(0011)101%0. 116 1001801 `(. 


72 ೩137 6180088101 ೩0೦% 8615, ೫7೮ ೩7೮ ೫8081117 0೦೫೦6೫1೫೦೧ 
771101 80008008 ೦8 ೩ 0106 805 [₹1.18 805 1, 00೫2818010 
08 01 116 6190739018 107008 ೦೦೫8106781108, 18 0೩11ಆ6 1106 
2711007801 80ಓ 808 92೩೫1]1೮ 17 776 ೩7೮ ೧೦೦೫5166718 5608 


7711086 9161701108 ೩7೮ 11೩00781 1101710178, 1061 116 ೫717675881 | 


501% 11) 1118 6180088107) 18 006 86% 
ಗ ಮಾಸ ಚಕುಳ್ಳು. ಆ 2 ಕ ್ಚೃೌೌ 


]'116. 00112)1071070 ೦೯ ೩ 80% 4. ೫100 7680608 50೦. 1% 
1271767881 80% 1) 18 0106 800 ೦1 ೩11 0107767185 01 17 71೫100 ೩76 
110% €10106718 ೦1 .1. [16 ೦೦೫3॥)1೦73678 ೦1 4. 188 ೫80೩1177 
06001006 17. .4' 870 506 6460710100 0೦8 8016 ೦೦೫೫॥)1617678 
0೩೫. 16. ೫7110000, 87771011081 : 


ಜೆ ಜುಗ್ಗ ಸ ರ ಟು ಜೆ. 
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ಸಂಯೋಗ 


1. ಮತ್ತು 7 ಎರಡು ಗಣಗಳ ಸಂಯೋಗವು 4ಗೆ ಅಥವಾ ಗೆ 
[ . (ಅಥವಾ ಇವೆರಡಕ್ಕೂ ಸೇರಿರುವ) ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ. ಸಂಯೋಗವನ್ನು 400 


|. ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದನ್ನು «(4 ಸಂಯೋಗ 7'' ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ. 


|... ಸಂಯೋಗವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದುತೆ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 
408218128೮4 ಅಥವಾ ಆ 7] 


ಇದನ್ನು «(4 ಸಂಯೋಗ 7 ಎಂಬುದು 4ಗಾಗಲೀ ಅಥವಾ 7ಗಾಗಲೀ 
ಸೇರಿರುವಂತಹ ಇ ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ'' ಎಂದೂ ಓದುತ್ತೇವೆ, 


ಉದಾಹರಣೆ : 
ಜೆ (ತೈ ೨, ವ | ಎ16 ತ್ವ ್ದ 9] ಆದರೆ, 
4011, ಬ್ತ್ಮಿ ವ ಕ್ವ ಧ್ಯ 9] 


41! 1 ಗಣವನ್ನು ಬರೆಯುವಾಗ ಮೊದಲು 4ಯ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಬರೆದರಿ 
ಅನಂತರ .4ಯಲ್ಲಿಲ್ಲದ %ಯ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಬರೆಯಬಹುದು. 4 ಮತ್ತು 7 
ಗಳೆರಡರಲ್ಲಿಯೂ' ಇರುವ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಪುನಃ ಬರೆಯ ಬೇಕಾಗಿಲ್ಲವೆಂಬುದನ್ನು 
ಗಮನಿಸಿ. 


ಪೂರಕ. ವಿಶ ಗಣ 


ಗಣಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದ ವಿಚಾರಗಳಲ್ಲಿ ನಾವು ಸಾಮಾನ್ಯ ವಾಗಿ ಯಾವುದಾದರೂ 
ಒಂದು ನಿಯತಗಣ ₹7] ಎಂಬುದರ ಉಪಗಣಗಳನ್ನು ಪರಿಶಿಲಿಸುತ್ತೆ ೇವೆ. ಪರಿಶೀಲನೆ 
ಯಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲಾ ಗಣಾಂಶಗಳನ್ನು ಒಳಗೊಂಡಿರುವ 7) ಗಣವನ್ನು. ವಿಶ್ವ ಗಣವೆಂದು 
ಕರೆಯುತ್ತೆ ೇೀವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಸಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ಗಣಾಂಶವಾಗಿರುವೆ ಗಣಗಳನ್ನು 
ಪರಿಶೀಲಿಸಿದರೆ, ಇವುಗಳ ವಿಶ್ವ ಗಣಿವು 


ಸ11 ತ13.4, ಕ... । ಆಗಿರುವುದು. 
7) ಎಂಬ ವಿಶ್ವ ಗಣಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ 4 ಗಣದ ಪೂರಕವು 4ಯ ಗಣಾಂಶ 
ವಲ್ಲದ 7ನ ಗಣುಶಗಳ' ಗಣ, ರೂಢಿಯಲ್ಲಿ /ಯ ಪೂರಕವನ್ನು 4' ಎಂದು 


ಸೂಚಿಸುತ್ತೆ ೇವೆ.. ಪೂರಕದ ನಿರೂಪಣೆಯನ್ನು ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ ಕೆಳಗೆ ಕಂಡಂತೆ ಬರೆಯ 
ಬಹುದು. 


4'ಎ.021 5 ೮7 ಮತ್ತು 2 € 4) 
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11100 15 70೩6 ೩೩ ".4ೆ' 16 6116 80 ೦1? 61620708 ೫ 8008 11೩0 ೫ 
610108 00 0 ೩70 ೫ 6068 1೬0% 61008 10 .4''. 


1720877710 : . 1.00 11 (0,1,2,3,4,ರ,6,7,8,9; 1೮. 006 
4 12717688೩1 800 ೩೫4 .4 ಎ. 11,3,5,7,9;. 


760 .4' ಎ. (0,2,4,6,8). 


7016 0886 4 ಟ್ರ 4ೆ' ಎಂ ್ಲಉೌ 
೩೫೮ .4 () 4! ಮಳಿ 


170 60080 7018110715 0700 108 ೩೫] 860 .4 ೩7 108 ೦೦೫೩]1- 
17671 .1'? 


1120701805 1.2] 


1. 7706 60970 ೩॥| ೦88116 810/125608 ೦1 089 1011071111 
5018 : 


(1) (5,7,9), (0) (6,8), (10) 10), (17) ಈ 


2 1 11 (0,1,2,3,45,6,7,8,9, 16 506 00117628೩1 80 
೩74 4 ಎ. (8,45,6/, ೫ ಎ 146,7,8,0), 0 ಎ (0,1,2,5,9) 
174 ೩0೫0 16810101816 116 1011097117 8618 :--- 

ಉಟ .4.ಟ ೫, (0. (೫0) ೫8೧20, 07, ಕೈಟೆಟ., 
(೪) 4' ೧0, (11) (410 7೫)', (11) (8 ೧ 0), (೪11) 7'ಟ$, 
(ತುಗಗಿ ಜಸ ಟಾಪು ಔರ. ಜು 1333೬೧(| 


| 3. 311100 80711010 ೦8 1110108102. 76180176 100 106 
01109717 8608 : 
0) 18 0116 80% 01 ೧೩೦111೩॥೦7೩15 17 ೩ 71೩76 
(0 18 016 806 ೦1 800೩78. 
7' 18 0806 860% ೦1 57೩7921೩. 
11 18 10116 80% ೦? 7೮೦1೩/6168. 
1' 18 876 800 ೦1 ॥೩7೩161೧87೩7738. 
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ದನ್ನು ಓದುವ ಕ್ರಮ : ೬.4" ಎಂಬುದು [ನ ಗಣುಂಶವಾಗಿಯೂ ಮತ್ತು 4ಯ 
ಗಣಾಂಶವಲ್ಲದೆಯೂ ಇರುವಂಥ 2 ಗಣಾಂಶಗಳ ಗಣ'' 
ಉದಾಹರಣೆ : ₹7. |0,1, 3, 4, ರ,6, 7, 8, 9] 
ಎಂಬುದು ವಿಶ್ವ ಗಣವಾಗಿರಲಿ. 42211, 3, ರ, 7, 9 ಆಗಿರಲಿ, 
ಆಗ, .4' ಎ. (0, 9, 4, 6, 8) ಆಗಿರುವುದು. 
414 21೭) ಮತು 
4 ೧ .4' ಥಿ ಎಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ. 


ಯಾವುದೇ ಗಣ್ಣ.4 ಮತ್ತು ಅದರ ಪೂರಕ 4' ಇವುಗಳಿಗೆ ಮೇಲಿನ ಸಂಬಂಧಗಳು 


' ಅನ್ಹಯಿಸುತ್ತವೆಯೇ ? 


ಅಭಾಸ 1.2 
7 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗಣಗಳ ಎಲ್ಲಾ ಉಪಗಣಗಳನ್ನೂ ಬರೆಯಿರಿ. ' 
(1) (5, 7,9), (01) 10, ಶಿ), (ಟ) 10], ಈ) ೪. 
೪ ಈ -[0. 12, 8. 4,5, 6, 7, 8, 9) ಎಂಬುದು ವಿಶ್ವ ಗಣವೂ 


ಹುತ್ತು 4ಎ (3, 4, 5, 6], 7 (4,6, 7, 8, 0), 0ಎ. (0, 3, ೩, 5, 9] 
ಆದರೆ, ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗಣಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದು ಒಂದು ಪಟ್ಟಿ ಮಾಡಿ. - 


1) 4ಟ0 (ಚ)0', (11) ೫00, (11) 401, 
(5) 410, (7) (4ಟಿ0)',, (0) (8೧0), (1) ೫'ಟ/, 


..()0/೧/, (ಸ) 4'ಗಿ ೫. (ಸ) 8'೧0'. 


3 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗಣಗಳಿಗೆ ಒಳಗೊಳು ಶವಿಕೆಯ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ, 
ಲ) ಎಂಬುದು ಒಂದು ಸಮತಲದಲ್ಲಿರುವ ಚತುರ್ಭುಜಗಳ ಗಣ. 
0 ಎಂಬುದು ಚಚ್ಚ್‌ಕಗಳ ಗಣ. 
7' ಎಂಬುದು ತ್ರಾಪಿಜ ಗಳ ಗಣ. 
7) ಎಂಬುದು ಆಯಗಳ ಗಣ. 
7 ಎಂಬುದು ಸಮಾನಾಂತರ ಚತುರ್ಭುಜಗಳ ಗಣ. 
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4 100 7 00 1006 868 01 671೩7105 10 ೩ ॥1೩79, ೫ 16 
501 01 60118107೩1 111೩18108, 1 176 800 ೦1 1850806108 171೩116108, 
1) 006 86% 01 1110 ೩೫0100 111೩7108 ೩೫. 1 086 801 ೦1" ೦06086 
೩101001 6718/16/108. . 1160 1081701೫ ೦1 11101115101, 70181190 10 
11680 8018. 


೧೩10018069 7ಗಿ 7, ೫ಗಿ ೫, 7ಗಿ ಔಔ, ೫ಟಿ ಊಔ. 


05.11.41 ೫೫7 800806 0೦8 106 10111767881 8% (| 
೧೦17]1019 110 1೧11077178 80810010018 :--- 

2 ಸೆಟ ಷಹ ಟಬಚಿಸಹಣಗ್ಗುಿ? (11) 4 ಟ್ರ 
117) 4 (೧ % ಮ 7) ಸೆ.ಟಿ೫ ನ್‌ (11) 4 (1 
(೪1) 4 ಟಿ 4'ಎ. 10) 4 ಗ 4" 

1.9 160717 21881೩175---11018110128 ೩173೦೫. 8008018, 
11೩] 1೮. 0೦೫೪೫16711] 76)708611000 177 0188781738 0೩/1946. [. 
170110 01೩8781115 ೩11007 116 11181188 10810೩02 ೪007. 600 
(1834-1888)... 116 01111078೩1 800 18 08108111 79076860160, 
07 836 768108: 1118106 ೩ 7601087010... 168 ೩೫77 8008606 
1118] 1೮ 7676801000 077 0016 798100. ೫7100112 ೩ ೮10860 0೪7೫61 
678777 1118100 116 7000808610... 810070 1.1 800978 106 0೫1-! 
1767881 806 0 70076807100. 7. 1806 7681008. ೫160178 18061 
7601087819 ; ೩ 801808 .41 7೮೦]॥76807000 77 006 ೩೫೦೩ ೫168171 ೩ | 
010860. 007೪0 ; 108 0೦೫71613970 .4' 76776867666 7 106 
870೩ 17111111 6116 70೦0816109 100 0008116. 016 10864 0776. (. 
1811708 1.2, 1.8 ೩೫೦ 1.4 800% 0770 80085 4. ೩೫೮ 71 
173. 6111676701 ೫6181100801/8 1೫1100 0೩7೫ ೧೩8117: )ಆ 8668 11 | 
11 00768. 


7" ಎಂಬುದು ಒಂದು ಸಮತಲದಲ್ಲಿರುವ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೊ, 
೫) ಎಂಬುದು ಸಮಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೂ, 7 ಎಂಬುದು ಸಮದಿ,ಬಾಹು 
ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೂ, 7 ಎಂಬುದು ಲಂಬಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೂ 
ಮತ್ತು 7 ಎಂಬುದು ವಿಶಾಲಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೂ ಇರಲಿ. ಈ ಗಣ 
ಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ ಇರುವ ಒಳಗೊಳ್ಳುವಿಕೆಯ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 


ಇವುಗಳ ಬೆಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 7೧7೫, 7ಗಿ71, 7೧7೫, 7ಟ7 


ಕ್ರ 4 ಎಂಬುದು ಎಶ್ಶ ಗಣದ ಒಂದು ಉಪ ಪಗಣವಾಗಿದ್ದರೆ, ಈ ಕೆಳಗಿನ ಉಕ್ತಿ 
ಗಳನ್ನು ಪೂರ್ತಿ ಮಾಡಿ. 


1) 4ಟಿ 0 ಎ (1) 4 ೧೫ ಇ (11) 4ಟಿಥ ಇ 
17) 4 ಗಢ ಹ ಇ) 40.4 (1) 4ಗಿ 4೩ 
(11) 40ಟಿ.4' ಎ. (101) 40 4'ಮ 


1.9 ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳು 


ಉಪಗಣಗಳಲ್ಲಿ ಇರುವ ಸಂಬಂಧಗಳನ್ನು ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳಿಂದ ಉಪಯುಕ್ತವಾಗಿ 
ತೋರಿಸಬಹುದು. ಇಂಗ್ಲೆಂಡಿನ ತರ್ಕಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ರ್ಜಾ ವೆಸ್‌. (1834-1883) 
ಎಂಬುವನ ಹೆಸರನ್ನನುಸರಿಸಿ ಇವುಗಳನ್ನು ಕರೆಯಲಾಗಿದೆ. ವಿಶ್ವಗಣವನ್ನು ಒಂದು 
ಆಯದ ಒಳಪ್ರದೇಶದಿಂದ ನಿರೂಪಿಸಲಾಗುವುದು. ಆಗ ಉಪಗಣವನ್ನು ಆಯದ 
ಒಳಭಾಗದಲ್ಲಿನ ಒಂದು ವಕೃರೇಖೆಯೊಳಗಿನ ಪ್ರದೇಶದಿಂದ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 3.1 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ವಿಶ್ವ ಗಣವನ್ನು 'ಆಯದೊಳಗಿನ ಪ್ರದೇಶದಿಂದಲೂ ಉಪಗಣ «ಯನ್ನು 
ಮುಚ್ಚಿದ ವಕ್ರ ರೇಖೆಯೊಳಗಿನ ಪ್ರದೇಶದಿಂದಲೂ ತೋರಿಸಿದೆ. ಯ ಪೂರಕ 41 
ಎಂಬುದನ್ನು ಧ್ರ ಮುಚ್ಚಿದ ವಕ್ರರೇಖೆಯ ಹೊರಗಿರುವ ಆಯದ ಪ್ರದೇಶವು ತೋರಿಸು 
ವುದು. 1.9 ಬುತ್ತಿ “ಸುತ್ತು; ಷ್ಟ ಹ, ಚಿತ್ರಗಳು 4 ಮತ್ತು 7? ಎರಡು ಉಪಗಣಗಳು 
ಬೇರೆ ಬೇರೆ ರೀತಿಯ ಸಂಬಂಧಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿರುವುದನ್ನು ತೋರಿಸುವುವು. 


; 
4೧7 ಛಿ ೨೫ರ ಎಂ 9೦1೧೦11 
1೪7೫ ೨೮೧೬೪5 40೧20 


11. 1.2 


4ಗ58 ನಣಥು 5ರ ಂಟ ೦1೦೧! 
7೮೦೦7೭೨ ೭೫೬೪05 4/೧8 


ಚಿತ್ರ 1.2 


ಕಟಕ ರ್ಮ್‌ 


1.10 5111016 00110೩11015 


(0) .4/110011015 10 10010. ೫ 18176 1017 618- 
7೩775, ೫70 0೩0 0086 1೫71611107 ೩ 1061081 ೩1€1770111 15 ೩/10. 
1176. 80811 11111307810 000. 1001100 07. 80839 811016 


97೭೩77]1985. 


[22:8107]108 : . (1) 00081007 1119 ೩7 01113071 


« ಗೈ1| 710 80067 17180161781108 ೩೫ 1110611166130. 


(« ಔ076 8004061108 01 0೦0೫. 001109 86007 30೩116- 
11181105. ; 


«« [10701070 80030 800601105 ೧7 ೦೫ (00166 ೩೫೮ 111061- 
118611. '' 


[10 01780 0970 8071001/008 ೩70 0೩1೧೮ 1170111505 ೩೫೮ 106 
1856 18 0೩11೦6 116 00101148101. 7786 ೩7೮07700! 18 00%0 ೩! 
116 0೦೦10105107 77081 7000858111] 01077 1701 006 [76171808. 
[0 1088 ೫7101107 006 ೩೫£1771011 18 17೩/16, 77೮ 7೦7೦56೫6 186 
51081673078 17 8608 10 ೩ 6070 01೩87೩17. 0 8608 ೩೫೦ 
(7೩೫712 80 118% 116 7707171808 ೩೫7೮ 8810181100... 1 77೮ 0೩೫ 
17೩೪7೩ 1701/01 61887817 111 1711011 6110 [76771868 ೩7೮ 0೯9 08 
116 0೦೫೦105101 18 70% 0106, 11197. 1116 0೦೫೫೮8)೦೫೦178 ೩೫8೪- 
773071 18 700 7೩16. 1716 18 ೦011008 11೩% ೫7೮ ೧೩೫7೦% ೮೦ 80, 
11101) 106 ೩1೮0173001 15 78110.'' 


111 510 ೩0೦1೫ 920೩17)19, 1 1 106 006 86% ೦1 1706118621 
50100018, 11 106 8606 ೦8 86006718 7710 800077 ೫7೩11:67381105, 
೩710೬ 0 506 806 01 0011986 8600071105. . 6 1786 77673186 : 
1171108 108% ಗಿ1(೮ 1. 716 800006 ೫6173186 177)1108 108% 
(( 113: /. 1! 7೮ 7೦॥7867% 000 8605 0, ಗಿ! ೩೫೮ 1 10 ೩ 3687 
01೩7817 88118171110 111686 ೧೦೫೮101005, ೩58 17% 816176 1.5, 77೮ 
500೮. 008% 186 [೦71101 . ೫70100 . 76)868611585 ೦೫ 0ಲಿಂ1686 
501061105.171:0. 8600]7 17811161781108 ೫2080 ೫೦೦೮55೩7111 116 | 
17. 006 ೩70೩ ೫೦)7೮801/0100್ರ 1. 71710110811]. ೫7೮ 0೩7೮ ' 
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ಬಗಗ ತ್ತ ಸುಗುಜ ಕ್ಯಾ್‌ ೫ಗ 2 ಟಕ. ಪ ಬ್‌ ಕಿ ಟ್‌ ಸ್‌ (ತಿ 
ವ ವ ಮು ಹುಸ 2ಅ5856 


ಚ್‌ 


1,10 ಸುಲಭ ಪ್ರಯುಕ್ತಿಗಳು 


(೩) ತರ್ಕಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದ ಪ್ರಯುಕ್ತಿಗಳು. 


ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿ, ಒಂದು ತಾರ್ಕಿಕ ವಾದವು ಸಾಧುವಾಗಿದೆಯೇ 
ಎಂಬುದನ್ನು ಪರೀಕ್ಷಿಸಬಹುದು. 


ಈ ವಿಧಾನವನ್ನು ಕೆಲವು ಸುಲಭ ಉದಾಹರಣೆಗಳಿಂದ ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳೋಣ, 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (0) ಈ ಕೆಳಗಿನ ವಾದವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, 


«« ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು ಅಭ್ಯ ಸಿಸುವವರೆಲ್ಲಾ ಬುದ್ಧಿ ವಂತರು. ನಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ 
ಕೆಲವು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಗಣಿತ ತ ಸವನ್ನು ಅಭ್ಯಸಿ ಸಿಸುತ್ತಾರೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ನಮ್ಮ 


.. ಕಾಲೇಜಿನ ಕೆಲವು ಎದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಬುದ್ದಿ ವಂತರು.'' 


ಮೊದಲ ಎರಡು ವಾಕ್ಯಗಳಿಗೆ ಪೂರ್ವಪಕ್ಷ ವೆಂದೂ, ಕೊನೆಯ ವಾಕ್ಕಕ್ಕೆ ತೀರ್ಮಾನ 


__ ಎಂದೂ ಹೆಸರು. 


ಪೂರ್ವ ಪಕ್ಷದಿಂದ ತೀರ್ಮಾನವು ಸ್ನಾಭಾವಿಕವಾದ ಪರಿಣಾಮವಾಗಿ ರೂಪಿತ 
ವಾದರೆ, ವಾದವು ಸಾಧುವೆನಿಸುವುದು. . ಒಂದು ವಾದವು ಸಾಧುವಾಗಿದೆಯೇ ಅಥವಾ 
ಇಲ್ಲವೇ ಎಂಬುದನ್ನು ಪರೀಕ್ಷಿಸಲು ನಾವು ಕೊಟ್ಟಿರುವ ನಿರೂಪಣೆಗಳನ್ನು ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ 
ಗಣಗಳಾಗಿ ರಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಪೂರ್ವಪಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸರಿಹೊಂದುವಂತೆ ಗಣಗಳನ್ನು ರಚಿಸಲಾಗು 
ವುದು. ಪೂರ್ವಪಕ್ಷವು ನ ಮತ್ತು ತೀರ್ಮಾನವು ಸರಿ ಇಲ್ಲದಂತೆಯೂ ವೆನ್‌ 
ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ಬರೆಯಬಹುದಾದರೆ, ಅದಕ್ಕೆ ತಾಳೆಯಾಗಿರುವ ವಾದವು ಸಾಧುವಲ್ಲ. ಹಾಗೆ 
ಮಾಡುವುದು ಸಾಧ್ಯ ವಿಲ್ಲವೆಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟ ೆವಾದಲ್ಲಿ, ವಾದವು ಸಾಧುವಾಗಿರುವುದು. 


ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ 1 ಎಂಬುದು ಬುದ್ಧಿ ವಂತರಾದ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ 
ಗಣವಾಗಿಯೂ 7/1 ಎಂಬುದು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ವನ್ನು ಅಭ್ಯಸಿ ುವ ವಿದ್ಯಾ ರ್ಥಿಗಳ ಗಣ 
ವಾಗಿಯೂ ಮತ್ತು 0) ಎಂಬುದು ಕಾಲೇಜನ ದಾ ರ್ಥಿಗಳ ಗಣವಾಗಿಯೂ ಇರಲಿ, 
ಪೂರ್ವ ಪಕ್ಷದ ಮೊದಲ ಭಾಗವ 1/೧ 1 ಎಂಬ ಅರ್ಥಿ ಕೊಡುವುದು. ಪೂರ್ವ ಪಕ್ಷದ 
ಎರಡನೆಯ. ಭಾಗವು 00೧ 1/1-- ) ಎಂಬ ಅರ್ಥ ಕೊಡುವುದು. ನಾವು 0, 1! ಮತ್ತು 
ಗಿ7 ಗಣಗಳನ್ನು ನಿಬಂಧನೆಗಳಿಗೆ ಒಳಪಡುವಂತೆ ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ನಿರೂಪಿಸಿದರೆ, ಚಿತ್ರ 
7-6 ರಲ್ತಿ ತೋರಿಸಿರುವಂತೆ ನಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನಲ್ಲಿ ಗಡಿತಶಾಸ್ತ್ರ ವನ್ನು ಅಭ್ಯ! ಸಿಸುವ 
ಎದಾ ರ್ಥಿಗಳನ್ನು ನಿರೂಪಿಸುವ ಜಾಗವು 7 ಭಾಗದ ಒಳಗಡೆ ಇರಲೇ "ಬೇಕು. 
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0೧ 1/) ೧ 1, ೫10108 716೩/05 1180 "" 507710 ೧೦11 9 8011067105 
276 1110110001''... 110006 180. 00201೬5100 18 17೩11 


ಬ ಛೀ 


೫1€..3,5 


17016 :---.&. 10810೩1 ೩1೮0176705 0೩೫೩ 6 7೩16 7761000 ' 
1016 86856176018 6178 1106 18 0116 08081 80180. 10 16 
೩0೦1 9%೩77]16 ೫7 1787 60001 1770101167 1126 11786 868156176110 
18 1706 ! . 1101770767 177೮ ೩೫೮ ೦೫1]. ೧೦೫೦೮೫1೮೦0 1676 ೩8 10 
7710110067 6116 0೦೫೦1015101, 7609888711]7. 10110978 870೫8 1% ' 
76171508. 


(11) "|1| 1೫100 8000]7 208%167781105 ೩7೮ 1016116601. 
|1| ೦೫ ಟಿ01 8600667018 ೩7೮ 10061116601. 


1160761076. 80176 ೦8 ೦೫. 00106 86006008 86047 
11181161181108.'' 


(817, 000 8870೮ 70೦08010೫೩ ೩5 10 (1, 76 866 [| 
11186 1006 10786 ॥7672186 10771165 110 7. 716 860024 || 


176೫1186 11101168 ಲದ 1, 86 617/8 6187೩72 116. 1.6 8080918 [| 
5005 (1, 11, ೩೫೮ 1 8811807178 10686 ೮೦೫6101005 008 8000 (. 


886 0೧711 ಎ ಥ, ೫1100 ೫76875 18088 10 1018 0೩% “70 (| 
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ತ್‌ 


ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ (0 11) ೧7. ಇದರ ಅರ್ಥ “ಕಾಲೇಜಿನ ವಿದಾ ರ್ಥಿಗಳಲ್ಲಿ ಕೆಲವರು 
ಬುದಿ ಶವಂತರು ಜೆ ಆದ್ದ ರಿಂದ ತೀರ್ಮಾನವು ಸಾಧುವಾಗಿದೆ. 


ಚಿತ್ರ 1.5 


ಸೂಚನೆ : ಉಕ್ತಿಗಳು ನಮ್ಮ ಬಳಕೆಯ ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಸರಿಯಾಗಿಲ್ಲದಿದ್ದರೂ ಒಂದು 
ತಾರ್ಕಿಕ ವಾದವು ಸಾಧುವಾಗಿರಬಹುದು. ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯ 
ಉಕ್ತಿಯು ಸರಿಯೇ" ಎಂಬ ಶಂಕೆ ನಮಗೆ ಬರಬಹುದು. ಅದರೆ, ಪೂರ್ವ ಪಕ್ಷದಿಂದ 
ತೀರ್ಮಾನವು ಸಾ ಭಾವಿಕವಾಗಿ ರೂಪಿತವಾಗಿದೆಯೇ ಎಂಬುದಷ್ಟೆ ಇಲ್ಲಿ ನಮ್ಮ ಉದ್ದೇಶ. 


(1) “ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು ಅಭ್ಯಸಿಸುವವರೆಲ್ಲಾ ಬುದ್ಧಿ ವಂತರು. 
ನಮ್ಮ ಲೇಕ್‌ ಎದಾ ರ್ಥಿಗಳೆಲ್ಲಾ ಬುದ್ಧಿ ವಂತರು, 
ಆದ್ದರಿಂದ ನಮ್ಮ ಕಾಲೇಜಿನ ಕೆಲವು ವಿದಾ ರ್ಥಿಗಳು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು 
ಅಭ್ಯ ಸಿಸುತ್ತಾರೆ. " 


ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿನ ಸಂಕೇತಗಳನ್ನೇ ಉಪಯೋಗಿಸಿದಲ್ಲಿ, ಮೊದಲಿನ 
ಪೂರ್ವಪಕ್ಷವು 1/೮ 7 ಎಂದೂ ಎರಡನೆಯ ಪೂರ್ವಪಕ್ಷವು ೮೮1 ಎಂದೂ ಅರ್ಥ 
ಕೊಡುವುವು. 7-6 ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರವು 0, 14 ಮತ್ತು ಗಿ7 ಗಳ ಈ ನಿಬಂಧನೆಗಳಿಗೊಳ 
ಪಟ್ಟು 0೧3ಎ ಇರುವುದನ್ನು ತೋರಿಸುವುದು. 
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00199 800607 08108 128/11611181108 ''. 111115 0೦೫07೩೮1005 
116 ೧೦೫0108107 ೩10 106 ೩780770110 88 ೫೦% ೩/10. 


|| 


110. 1.6 
(ಗ) .4110/818 0/ (1071008115 17010. 3600 01೩87೩1138 
1161) 08 50 ೩7೩1]786-0071811) 07708 0೦1 6೩1೩. 


11೩1717108 : 
(1) 11 06 01088 ೦/" 120 8(%001/8, 000% 15 761೩1೦0 ಓ10 
101/6 61 10081 ೦೫೦ 0/" 0೮ 1100 8೬೦೦, 0%ಂ071150% 0160 010100೪. 
1/ 65 10%ಂ 0%0?11150 / 010 22 (0%ಂ ರಂಟೆ %0711511 / 0% 000% 
10% ೫1072 10% ಶ10100%9 


17. 106 11076 1.7, 006 ೩7೦೩ 7787100 (0 7607686115 
80106118 7710 1816 0101018871, ೩೫0೮ 106 ೩7೦೩ 70೩7೬66 ಗ 
ಶಟ್‌ 
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| ಇದರ ಅರ್ಥ_ «ಕಾಲೇಜಿನ ಯಾವ ವಿದಾ ರ್ಥಿಯೂ ಗಣಿತ ಶಾಸ ಕ್ರವನ್ನು 
: ತೆಗೆದುಕೊಳು )ವುದಿಲ್ಲ.'' ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. ಇದು ತೀರ್ಮಾನವನ್ನು ವಿರೋಧಿಸು. 
ಅಭಾ“ ವುದವು ಸಾಧುವಾಗಿಲ್ಲ. 


ಚಿತ್ರ 1.6 
(8) ಮಿಶ್ರ ದತ್ತಾಂಶಗಳ ವಿಭಜನೆ: ಕೆಲವು ರೀತಿಯ ದತ್ತಾಂಶಗಳನ್ನು ವಿಭಜನೆ 
ಮಾಡಲು ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳು ಸಹಾಯವಾಗುತ್ತವೆ. 
ಸ್ಯಾ (1) 120 ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿರುವ ಒಂದು ತರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ 
ದ್ಯಾರ್ಥಿಯೂ ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರ ಮತ್ತು ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರ ಇವುಗಳೆರಡರಲಿ 
ಸ ಪಕ್ಷ ಒಂದನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬೇಕು. 060 `ಓನರು ರಸಾಯನ 
ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನೂ 22 ಜನರು ರಸಾಯನ ್‌ ಮತ್ತು ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳೆರಡನ್ನೂ 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ. ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡವರೆಷ್ಟು ಮಂದಿ? 


ಚಿತ್ರ 1.7ರಲ್ಲಿ 0 ಗುರುತು ಮಾಡಿರುವ ಕ್ಷೇತ್ರವು ಕಹಿಯ ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ವಿದ್ಮಾ ಬರ್ಥಿಗಳನ್ನೂ ಮತ್ತು 7 ಗುರುತು ಮಾಡಿರುವ ಕ್ಷೇತ್ರವು ಜೀವ 


95 


ಹ 1101083. . 886 00177008. 
08905 80060015 70 08186 00108 ೧117181077 
[7807170 180 1100708 01702 1. 000, ೦೦೫೫೦8- 
0 0876 22 10. 1836 ೦೦೫೩1೫೦೫ 706108. ೩೫0 
43 10. 000 ೫೦0೩೩11178 ೩1॥ 01 (1. 51109 110 01581 ೩7೦೩ 701081 
70768611 120 5611609118 77೮ 10705! 
0%%5146 506 00107708. 708108, 51706 43 3- 22 - ಠಶ 7. 120. | 
116 6೩8111 899 1:07 1119 110070 11181 43 1819 0017 ೧೫61018177, ' 
55 18806 0817 101087 ೩೫6 22 681೭6 1018 01621150777 ೩೫6 
0101087. . 130106 189 71117067 10೩% 08106 1101087 ೬ 55-22 | 


ಣಾ], 


7017086108 
೩70೩ ೫1 70॥7 
೩೫4 110108). 


ಟೋ ಲಾ ಬ್‌  ೇ್‌ಶಜ್ನ್ಜು ೊ ೊಹ ಚಾ 


(1) 1% 6. 100104 (2617701100 0/ 150 8!%00188 1 
ಜ್‌ ಡು... /:೦೩)10, 50 10 10011 17೦೬ದ! 004 ' 
:0 704 ಶಂ0: 0೦11710114೬. 74! )070€೫1006 0/ 0 8007 | 
704 ಉ1೮1 0೫೦ ೫೦16 0% %ಂ01! ಬ ಡಿ 


17: 00076 1.8, 106 768107 711017 006 7900೩72619 ೫6)26-1 
ಇ6715 150 80086715, 186 ೩7೦೩ 7087106 8 7679861108 113086 ' 


116. 1.8 


111. ೦76 1700016 ೩೫4 1086 ೫28೭164 11 7608658625 1580501 
೪760 00೩7 1700116. . 1116 0786 1086878 106 ೫೦೫0೦೬ 30 3೫ 
106 ೩೫೦೩ ೦೦೫07700 10 1 ೩74 7, 81006 ೫76 ೩7೮ 81768 51೩15 301 


ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುವು. ಇವೆರಡರಲ್ಲಿಯೂ 
ಸೇಂಯುವ ಕ್ಷೇತ ತವು ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರ ಮತ್ತು ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳೆರಡನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಂಡ 

ದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, ಘೂ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ತಕ್ಕ ಪ್ರದೇಶಗಳಲ್ಲಿ 
ಹಾಸ್ಯ 22 ಜನರು ಎರಡಕ್ಕೂ ಸೇರಿದ ಪ್ರದೇಶದಲ್ಲಿಯೂ ಮತ್ತು 
೩73 ಜನರು ಮಿಕ್ಕಿರುವ 0ಛಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿಯೂ ಇದ್ದಾರೆ. ಒಟ್ಟು ವಿದಾ ರ್ಥಿಗಳ 
ಸಂಖ್ಯೆ 120 ಇರಬೇಕಾದುದರಿಂದ, ಈಸ ಸಾಮಾನ್ಯ ಭಾಗಿದ ಹೊರಗಡೆ 7 ಗೆ ಸೇರಿದ 
ಸ್ಯ ಓದಾ ್ಯರ್ಥಿಗಳು ಇರಬೇಕು... ಈ ಚಿತ್ರದಿಂದ 48 ವಿದಾ ರ್ಥಿಗಳು ರಸಾಯನ 

ಸ್ವೃವನ್ನು ಮಾತ್ರ, 58 ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರ ವನ್ನ ಮಾತ್ರ ಮತ್ತು 
ಶಿ "ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ ಗಳು ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರ ಜೀವ ಶಾಸ್ತ ಶ್ರಗಳೆರಡನ್ನೂ. ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿರುವ 
ರೆಂದು ಸುಲಭವಾಗಿ ತಿಳಿಯುವುದು. ಆದ್ದ ರಿಂದ ಜೀವ ಶಾಸ್ತ್ರ ವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡವರ 
ಸಂಖ್ಯೆ ಕಕ .-22-- 77. 


(11) 180 ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಒಂದು ವೈದ್ಯಕೀಯ ಪರೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿ 90 ಜನಕ್ಕೆ ಕಣ್ಣಿ ನವೇದ 
ನೆಯೂ 50 ಜನಕ್ಕೆ ಹೃದಯದ ವೇದನೆಯೂ ಮತ್ತು 80 ಜನಕ್ಕೆ ಎರಡೂ 


ತೊಂದರೆಗಳೂ ಇದ್ದುವು, ಶೇಕಡಾ ಎಷ್ಟು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಕಣ್ಣಿ ನ ಅಥವಾ 
ಹೃದಯದ ವೇದನೆ ಇತ್ತು? 


ಚಿತ್ರ 1.8ರಲ್ಲಿ ಆಯದಲ್ಲಿರುವ ಪ್ರದೇಶವು. 180 ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳನ್ನೂ 
1) ಗುರುತಿಸಿರುವ ಭಾಗವು ಕಣ್ಣಿನ ವೇದನೆ ಇರುವವರನ್ನೂ 71 ಗುರುತಿಸಿರುವ ಭಾಗವು 


ಕ 


ಚಿತ್ರ 1.8 


ಹೃ ದಯದ ವೇದನೆ ಇರುವವರನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುವು. 80 ಜನರಿಗೆ ಎರಡೂ 
ತೊಂದರೆಗಳಿವೆಯೆಂದು ಕೊಟಿ ತರುವುದರಿಂದ ಮೊದಲು 1] ಮತ್ತು 7 ಗಳೆರಡಕ್ಕೂ 
ಸೇರಿರುವ ಭಾಗದಲ್ಲಿ 30 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ... ಈಗ ದಿರುವ 
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1711 1101 01 % 
11೩16 1011 0011181008. . 116 7682817011 0೦7 
71180 111611 0೦77೦8)೦7 10 60 ೩0 009 7610817110 1011610೫ 01 
11 10 20... 10807101118 111086 01171078 10 116 ೧೦೫7೦87೦೫61 
7681075, ೫7೮ 806 11/81 11109 1177007 1೩771716 9101107 676 070016 
08 16871 10100110 18 60 -.- 80 -- 20 ಎಇ. 110. 
100 «110 


,`.. 11600170 2೮7೦೦೧1೩ ೮ 7- ರ್ಯ 


|. 


1106701865 1.3 


1. 8107 )7 ೬8176 70111 061807೩178 1081 
(೩) 4೧೫-೫೧4, (0) 4೧೫8೧04೧2೫) ೧೦, 
(0) .4ಟಿ 98 -7ಟಿ 4, (6) 4ಟಿ(೫ಟ0) -(4ಟಿ 8) ಟ0, 
(6) (48) ಎ 41೧೫, (? (4೧7೫) ಎ .4' ಟಿ ೫' 
(8) 4 ಟಿ (8೧0೦) - (4ಟಿ ೫೧ (4ಟ0), 
(8) 4 ೧ (800) - (4೧೫ ಟಿ (410). 


ಇ ಎ......1...1೬.11ಊ111ಊ1ಊ೫೫ ೪೫ 
(೩8) 4 ಟಿ 0 -. 41! ೩/4 0717 1" 7.4, 
(0) 4೧ 71-. 1:1 ೩೧4 0೫11: 1" 84, (0) (4')' ಎ.4. 


3 ಓಂ 3600 61487೩7265 00 1696 ೫100107 8% 1010191೫ | 
೩1077300108 ೩7೮ 17೩114; 


(೩) 1 1711181018118 ೩7೮ ೩7618665. 
80136 17161878 ೩79 7705101875. 
1116701076 80776 17418725 ೩79 ೩7%18608. 
(0) 81006018 ೩79 ೮16007 11106111011 ೦೫ 64111, 
5812007605 ೩7೮ ೮10707 0078 ೦೫ 8171. 
16798076 80776 611 86046815 ೩7೮ ೯118. 
(0) 81! 0017078 ೩7 2761187. 
ನೆ0116 61715 ೩76 276187. 
` 16768076 80776 81116 ೩7೮ 801088. 
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_7ಯ ಭಾಗವು 00ನ್ನೂ ಮತ್ತಾ ಉಳಿದಿರುವ 71ನ ಭಾಗವು 20ನ್ನೂ ಸೂಚಿಸಬೇಕು. 
ಆಯಾ ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸುವುದರಿಂದ ಕಣಿ ನ ಕೆ ಜ ದಯದ 
ಬೇನೆ ಇರುವವರ : ಸಂಖ್ಯೆ ಯು್‌ 003. 30--20--110 ಎಂದ ತಿಳಿಯುವುದ್‌. 


.. ಬೇಕಾದ ಶೇಕಡಾ ಸಂಖ್ಯೆ -- 100 ಸ 2 (1! 


ಅಭ್ಯಾಸ 1.3 
]. ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಾಧಿಸಿ 


(೩) 4೧82 ಗಿಗಿ4, . .0) 4೧ (ಗಗಿ೦-(4ಗಿ?) ೧0, 
(0) ೫: *೬೫ಔಟಿ 4, (0) 4 (01ಟ0)ಎ(4ಟ7?)ಟ0, 
(6) (4ಟಿ೫)'ಎ.4'ಗಿ71', (? (4ಗಿ೫)/'ಎ4'ಟ7', 

(8) 4ಟಿ(80೧ 0) ಎ(4ಟಿಗಿಗಿ(4೧0), 

(8) 40೧/0100) -(4ಗಿಗಿ ಟಿ (4೧0) 


2 ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಾಧಿಸಿ: 
(೩) ೫8 ಲ..4 ಆಗಿದ್ದರೆ ಮಾತ್ರ, 4 ಓ ಗ 4 
ಗ) 0 ಸಾ -: ಜ್ರ ಗ 851 
(0) (4')'ಎ.4 


3 ಈ ಕೆಳಕಂಡ ವಾದಗಳು ಸಾಧುವಾಗಿವೆಯೇ. ಇಲ್ಲವೇ ಎಂಬುದನ್ನು 
ಪರೀಕ್ಷಿಸಲು ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ. 

(೩) ಸಂಗೀತ ಶಾಸ್ತ್ರ ಜ್ಞರೆಲ್ಲರೂ ಕಲಾವಿದರು, 
ಕೆಲವು ಭಾರತಿ ಶೀಯರು ಸನೀಸ ಶಾಸ್ತ್ರ್ರಜ ರು. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಕೆಲವುುಭಾರತೀಯರು ಕಲಾವಿದರು. 

(1) ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಬುದ್ಧಿ ವಂತರು ಅಥವಾ ದಡ್ಡರು. 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಹುಡುಗರು ಅಥವಾ ಹುಡುಗಿಯರು. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಕೆಲವು ದಡ್ಡ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಹುಡುಗಿಯರು. 


(€) ಹೂಗಳಿೆಲ್ಲವೂ ಅಂದವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 
ಕೆಲವು ಹುಡುಗಿಯರು ಅಂದವಾಗಿರುತ್ತಾರೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಕೆಲವು ಹುಡುಗಿಯರು ಹೂಗಳು. 
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4 11900 109 10110710. )20181608 80೩%0 11.1... 
0080108100 17. ೦೩೦% 0೩86 7” 


(1) 0 10611021 )6೦]16 ೩79 1೩6-156111]26760. : 
50116 1719110610 26೦019 0೩76 0೩/1: 9768. 
11070106 


(0) 80126 010 11178 ೩7೦ 7೩10೩)16. 
1781081016 1011168 ೩7೮ 00801[/1. 
ಗಗ ರಿಕೆಢಿಕರಿ ಎ1 ೬. ಆಹ ಎಂ ಆಂ ಡಾ ಆ11 ಯ! ಎಐ 


5. 06. 31600 6186787738 00. 80176 086 1011011 ' 
[70116118 :--- 


(0) ಲಿ೬॥ 018 800 86009018 10 ೩ (001686, 200 5೩8 
11178108, 300 0816 ಲೆ107718077 ೩೫೦. 50 15೩% 
068. ೫1]8108 ೩1೫6 (€ಲೆ160018077. 8130 186 , 
11211117. 108% 1816 15010007 1178108 3308 
(16111817. 


(ಗಿ) 1೫ ೩ 87೦೪) ೦18 250 (001986 86160018, 77 1೩ಓ , 
11181180, 109 18% 11000020108, 78 18% 
ನಂ01087, 26 08೮ 1811811810 ೩8 776॥1 ೩೬ ' 
1%007/0773108, 24 1081೮ 12701180 ೩8 7೫6% ೩೩: 
ನ0%01087, 30 881 12007070108 ೩8 ೫7611 ೩8 : 
ನಂ0101087, ೩೫೮ 11 1816 ೩1! 00766 80]60%85. 
110197 718117 ೦8 15016 250 8010688 ೩7೮ ೫0% 
1೩1110 ೩೫77 ೦8 80686 80]66189 


11-1೩೪. ೩ ೫600 01887೩1773 77100 3 017೮168 76)76- ' 
8071173 1116 3 80]608. 108611 606 71271008 11 11 586 ೩೫೦೩ 
೧೦೫21702 10 1116 00706 ₹೦168 ೩74 111 11 0086 ೩6]೦1717 ೩೯೦೩5 ' 


೩]॥7೦[1೩0೮ 70171078 0೦೫7೦8)೦೫6178 10 886 8176 ಃ 
೩1೩. 
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4. ಈ ಕೆಳಕಂಡ ಪೂರ್ವಪ ಪಕ್ಷಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ ಪ್ರತಿಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿಯೂ 
ಮುಖ್ಯ ತೀರ್ಮಾ ನವೇನೆಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸಿ, 


(೩) ಬುದ್ಧಿ ವಂತರಾರಿಗೂ ಮುಂಗೋಪವಿರುವುದಿಲ್ಲ. 
ಕೆಲವು ಬುದ್ಧಿವಂತರಿಗೆ ಕಪ್ಪು ಕಣ್ಣುಗಳಿವೆ. 


(0) ಕೆಲವು ಹಳೆಯ ವಸ್ತುಗಳು ಪ್ರಾಶಸ್ತ ಇವಳ ವುಗಳು 
ಪ್ರಾಶಸ್ತ್ಯ್ಯವುಳ ಸ ವಸ್ತುಗಳು ಸುಂದರವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ 1 [2211] 


| ಕ್ರ ಈ ಸಮಸೆ [ಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಲು ವೆನ್‌ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ. 


' (೩) ಒಂದು ಡನೇಉವಲ್ಲಿ 800 ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಲ್ಲಿ 200 ಜನರು ಭೌತಶಾಸ್ತ್ರ 
ಮತ್ತು ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರ ಬತ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳು "ವರು. ಭೌತಶಾಸ್ತ್ರ ಅಥವಾ 
ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರ) ಎರಡನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳದೆ ಇರುವ. ವಿದ್ಯಾ ಬರ್ಥಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 


ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(ಿ) 250 ಜನ ಕಾಲೇಜು ವಿಧ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಲ್ಲಿ 77 ಜನ ಇಂಗ್ಲಿಷನ್ನೂ, 
109 ಜನ ಅರ್ಥಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನೂ, 75 ಜನ ಸಮಾಜ ಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನೂ, 26 ಜನ- 
ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಮತ್ತು ಅರ್ಥಶಾಸ್ತ್ರ ಗಳೆರಡನ್ನೂ, 24 ಜನ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಮತ್ತು ಸಮಾಜ 
ಶಾಸ್ತ್ರ ಗಳೆರಡನ್ನೂ 30 ಜನ ಅರ್ಥಶಾಸ್ತ್ರ ಮತ್ತು ಸಮಾಜ ಶಾಸ್ತ ಗಳೆರಡನ್ನೂ, 
ಮತ್ತು 11 ಜನ. ಈ ಮೂರೂ ವಿಷಯಗಳನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳು ವರು. “ಒಟ್ಟು 250 
ಎದ್ಳಾ ರ್ಥಿಗಳಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಜನ ಈ ವಿಷಯಗಳಾವುದನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳು ವುದಿಲ್ಲ? 


ಸೂಚನೆ : ಮೂರು ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಂತೆ, ಮೂರು ವೃತ್ತಗಳಿರುವ 
ವೆನ್‌ ಚಿತ ಸಮಸ ಹ ಮೂರು ವೃತ್ತಗಳಿಗೆ ಸೇರಿರುವ ಪ್ರದೇಶದಲ್ಲಿ 1] ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಬರೆದು, ಕ್ಕದ ಕ್ಷೇತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ರುವ ದತ್ತಾಂಶದಿಂದ ತಕ್ಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನ 
ಸೇರಿಸಿರಿ. 
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01140101. 2 


1 1711007 57೯10175 


2.1 ೫೩1೪೯೩! 10೫ ೀ75---116 0076101791% 01 778106- ' 
7781108 887 ೫101. ೧೦೭೫0176 ೩70 ೪108 ೩ 007007 87751073 
[೦7 60112 1118 00071100... 16 ೫18%11017381108] 710008 0! 116 
7271111190 ೫1811 ೫67೮ 170೫)” 19೫. . 116 ೦೫1]7 77೩1000 ೩ ೫7೩] ೦8 
೧೦೫೫1176 600 10% ೩7110108 6088 1೮ [೦8808800 116 ೫7೦14 ' 
11೩10 06788111117 2806 116 117688 ೦7 015 12೩70 ೩7೫.6. 0೩1166 116 ' 
11111711078 ೦19, 10970, 00706, 010., 017 80110 008108 17% 18 ೦೪೫7೫ 
1871೩09... ಓ 16 )0॥೩7 10 ೩೮೧017 173070 ೩೯೭೮168, 16 17051 1 
18170 071878 0800 17601168 ೦೫ 8001108 ೦೯ 01167 101768 104 
511097 70108101078 ೦1 01708 ೦೫ 10008. . 8 ೮17112೩6107 ೮6೫6- | 
101266, 61167671 ೦೦೭1117168 11070011000 10617 ೦೫77. 87866175 08 | 
೧೦೭71110... 71: 8188017 0800 07 106 11077೩75, 176010೩660 
7 1, 11, 111, 131, 080. 18 ೧೫೮ 8001, ॥01 10 77೩5 7200 801004 ' 
07 ೩1101111901081 ೧೩1೧೭1೩110128. . 18 0೮ ೧೦೫78೮, 1೪80೮ 8786678 
1119617160 10 111018, ೩11೦ ೧೩11೮೮ 1116 11111010 1107730781 81786677 
68೩/7 10 1೮ ೮೫7)1೧7೮೮ 07177088811... 1 ೧೫೩೩೮%86818610 
6೩6076 ೦18 1118 8781677 18 116 1286 0 7176 018108, 50861008 1 
71101 ೩ 8777101 0೩11೮0 208೦, 10 067006 ೩11 707300೯ 7೪71೩॥-. 
6167, ॥]7 1136878 0೦!' ೩ [1೩೧೮-17೩1॥:೮ 8180017 ೦8 77767೩11072. 


ಟ್‌ 


ಎಂ 18ರ. ೩7೦6೮ 1000 71800781 7070088. 1:60)೩14 
1%70790807 66018700, "" (106 ೫7೩66 186 ೫70016 ೫೪73 )075 ;. 
77187. 77೩66 1106 7081.'' 


130000, 11686 ೩೯೮ 816 1768] 70720088 ೫110 70100 006. 
01110 068108 118 80067 ೦8 ೩[1॥%776610 ; 1067. 87೦೫೫ 1% 
11೩07೩ 18518 107. 270107 66%610]2761105 17 7788167780105. 
1686 17:0771078 ೩7೮ 0೩/1೦64 1100701 73೫775 ೦೯ ೧೦೩೫79 
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ಅಧ್ಯಾಯ ) 


ಸಂಖ್ಯಾ ವ್ಯೂಹಗಳು 
2.] ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 


ಎಣಿಕೆ, ಮತ್ತು ಇದಕ್ಕಾ ಗಿ ಏರ್ಪಟ್ಟ ಒಂದು ಸಂಖಾ ಕ ಗದುಗಳಳತ್ತ ಗಣಿತ 

ಶಾಸ್ತ್ರದ ಬೆಳವಣಿಗೆಯು ಪಾ ಪ್ರಾರಂಭವಾಯಿತು. ಆದಿಮಾನವನಿಗೆ ಗಣಿತ ಸಂಬಂಧವಾದ 
ಆವಕ ಕತೆಗಳು ತೀರಾ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿದ್ದುವು. ಅವನಿಗೆ ತನ್ನ ಲಿದ್ದ ಕೇವಲ ಕೆಲವು 
ವಸ್ತು ಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುವುದು ಮಾತ್ರ ಅಗತ್ಯವಿತ್ತು ಇದಕ್ಕಾಗಿ "ತವನು ತನ್ನ ಬೆರಳು 
ಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದಿ ರಬೇಕೊ ಮತ್ತು "ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಒಂದು, ಎರಡು, 
ಮೂರು. . . , ಎಂಬುದಾಗಿ ತನ್ನ ಸ್ವಂತ": ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವುವೆ ಗೋ ಪದಗಳಿಂದ 
ಕರದಿರಬೇಕು. ತನ್ನಲ್ಲಿ ಹೆಚ್ಚು ವಸ ಸ್ತುಗಳು ಸೇರುತ್ತಾ ಬರಲಾಗಿ: ಐದು ಅಥವಾ ೨ ಹತ್ತರ 
ಆವರ್ತನೆಗಳನ್ನು ತೋರಿಸಲು ಅವನು ಹರಳುಗಳನ್ನೋ, ಕಲ್ಲುಗಳನ್ನೋ ಭವ್ಯ 
ಇತರ ವಸ್ತುಗಳನ್ನೋ ಬಹುಶಃ ಉಪಯೋಗಿಸಿರಬಹುದು. ನಾಗರಿಕತೆಯು ಬೆಳೆದಂತೆಲ 

ಬೇರೆ ಬೇರೆ ದೇಶಗಳು ತಮ್ಮ ತಮ್ಮ ಎಣಿಸುವ ವಿಧಾನಗಳನ್ನು ಪಾ ಪ್ರಜನನ 
ರೋಮನರು ಉಪಯೋಗಿಸ ತ್ತಿದ್ದ ಜೆ 1ರ್ಯಬ115 1 ಇತ್ಮಾದ' ಚಿಹ್ನೆ ಗಳುಳ್ಳ 
ಕ್ರಮವು ಇಂತಹುದೊಂದು ; ಆದರೆ ಅಂಕಗಣಿತದ 1 ್‌್‌ೆ `ಇದು ಅಷ್ಟು ಸಠಿ 
ಹೊಂದಲಿಲ್ಲ, ಕಾಲಕ್ರಮೇಣ ಭಾರತದಲ್ಲಿ ನಿರ್ಮಿತವಾದ, ಹಿಂದೂ ಸಫಾ ಹವೆಂಬ 
ಪದ್ದತಿಯು ಸಾರ್ವತ್ರಿಕವಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪ ಡಲು ಪ್ರಾರಂಭವಾಯಿತು. ಯಾವ 
ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ನಿರೂಪಿಸಬೇಕಾದರೂ ಒಂಬತ್ತು ಅಂಕಗಳನ್ನು ಶೂನ್ಯವೆಂಬೊಂದು 
ಚಿಹೆ ಹಂದಿಗೆ ಯೋಜಿಸಿ. ೫.1 ಬೆಲೆಯುಳ್ಳ ಒಂದು ಅಂಕಕರಣ ಪದ್ಧ ತಿಯನ್ನು 
ನಿಗದಿ ಮಾಡಿರುವುದೇ ಈ ಕೃಮದ ವೈಶಿಷ್ಟ ವಾಗಿದೆ. 


ಪ್ರಕಾರವಾಗಿ ಸ್ಹಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಉದ್ಭವಿಸಿದುವು. ಲಿಯೋಪಾಲ್ಡ್‌ 
ಕೊ ಸಃ ೨0 ೫ನು, 4 ಘೋ ಗಳು ದೈ ವಕ್ಕತ ; ಬೇರೆಲ್ಲವೂ ಮಾನವ ಕೃತ'' 
ವೆಂದು ಸಾರಿಹೇ ಳಿದ್ದಾ ನೆ. 


ವಾಸ್ತವವಾಗಿಯೂ, ಮಕ್ಕಳು ಅಂಕಗಣಿತವನ್ನು ಅಭ್ಯಸಿಸಲು ಮೊದಲು 


ಮಾಡುವುದಾದರೂ ಈ ಸಂಖೆ ಗಳಿಂದಲೇ : ಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಮುಂದಿನ ಬೆಳವಣಿಗೆಗೆಲ್ಲಾ 
ಇವು ಸ್ವಾಭಾವಿಕವಾದ ಮೂಲಾಧಾರವಾಗುತ್ತವೆ. ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸಾ _ಭಾವಿಕೆ 
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1೫%/71)018. 706 80% 0! ೩॥ 1811781 10771078 18 0610106 7 
11, ೩೫6 0೦೫81408 01 1116 1111111078 


2೫2 ರಟ ಡಿ 


11111101 11 116 50 0 101411 111015 --&0:ಟ0% 18 
೩೫. ೦೮೫೩1೦೫ 17 ೫1೦೩೫5 01 171101. ೫7೮ ೧೩1, 0೦೫70176 ೩7೫7 
110 1810781 70770075 0 ೩0 ಗ 10 10817 0 118107೩1 7071007 
4670104 07 189 87712101 (0-೯0), ೩೫೧ 0೩1196. 0116 8073 01 


6 ೩೫೮ 0. 


[1128 106 8010 ೦8 ೩೫7. 0770 31810078. 70770075 18 ೩ 
7೩101781 11071067. 


0.1. 73-11 :18 800 4-47-61 


11070 18 ೩೫76 51 ೩7೮ 1೩10781 1111171678. 


1116 66861106 10018 7707971] ೦8 ೩೮10101 1]7 8871116 18೩1 
"« 116 80% ಗಿ” 18 010866 17067 1110 ೦00೫8೩1101: 0 ೩೮೮1110೫..'' 


2.2 7೫೮79 ೩೫6 ೫೮8೩೪೮ 1868೮881) 1116 ೦0007 0೩7 
07171 1110 7700೦88 ೦1 80117೩01103), 77೮ 00 1:08 ೩1೫7೩]8 €€॥ ೩ 
71೩107೩1 7711177) ೩5 1000 708010 ೦1 81107೩01116 ೦೫೮ ೫710೮೯ 
7010 ೩11೦೬1೦೫. 


0.0.(1) 4---4:;7- (1010 ೦೧೩] 10) ೩ 7೩007೩1 7011). 


11 ೫೦ ೫7೩70॥ 10 800107೩0% ೩ 118017೩1 12017767 770೫೫ 16861 
1176 1೩176 10 1067006006 ೩ 7917 7077107, 71೩1771917, 2070, 667/0- 
60, 077 1116 8772001 0. 1% 080%, 1818 18 ೩ 76೫7. 7೩10೩16 
0೦೫:॥7101001012 ೦8 11101೩ 10. 106 ೫7೦೫14 ೦8 7811677೩1105. 
116 170077 6186 0 1೩5 016 7700071877 


೫-0 ಎ, 8087 ೩1 ೫೮1 


0.0. (2) 0, ೦೦781007 2-8, 7118 6186760006 15 ೫೦% ೩ 
11೩0278 1111777107. . 176 118176 10 1027701806 6116 0೦೫೦೦॥%॥ 08 


7168೩11176 1111711078, 17 ೦೯೮67 50 00 ೩016 00 800107೩೧ 8 ೧0೫% 5. 
16 887 1086 8-8 ಎ 8 ; 
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ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ಅಥವಾ ಎಣಿಕೆಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಎಲ್ಲಾ ಸಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳ ಗಣವ ಗೆಷವನ್ನು 77 ಎಂದು ನಿರೂಪಿಸುತೆ ೇೀವೆ; ಇದು 


ಆ (1 1 10(0ಊಓ ಫೆ. ಜಟಾ 
ಮುಂತಾದ ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡಿದೆ. 


ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಸಂಕಲನ 


1, 0) ಗಳೆಂಬ ಯಾವುದಾದರೂ ಎರಡು ಸಾ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಸಂಯೋಜಿಸಿ, 


ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತವೆಂದು ಹೇಳಲಾಗುವ (6 3-0) ಎಂಬ ಒಂದು ಸ್‌ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 
ಪಡೆಯುವ ಒಂದು ಪರಿಕರ್ಮವೇ ಸಂಕಲನ. 


ಆದಕಾರಣ, ಎರಡು ಸಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತವೂ ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಯೇ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. | 


ಉದಾ : 7-3..11 218 ಮತ್ತು 4.47 81 


ಇಲ್ಲಿ 18 ಮತ್ತು 51 ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು, ಸಂಕಲನದ ಈ ಒಂದು ಗುಣ 


ವನ್ನು "" "ಸ ಎಂಬ `ರಣವು ಸಕಲನದ ಪರಿಕೆರ್ಮದಲ್ಲಿ ಆವೃ ತಗೊಂಡಿದೆ ``” ಎಂದು 
ವಿವರಿಸುತ್ತೇವೆ. 


9.2 ಶೂನ್ಯ, ಮತ್ತು ಖಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು 


ಇದಕ್ಕೆ ಎರುದ್ಧ ವಾಗಿ, ವ್ಕ ನಷ್ಟು ಕಾರ್ಯ ದಲ್ಲಿ, ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಕೆಯಿಂದ 
ಮತ್ತೊ ೦ದನ್ನು ಕಳೆಯುವಾಗ, ಪ್ರತಿಸಾರಿಯ ಸಾ ರ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಕೆ ಯೇ ಫಲಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 


ಉದಾ. (1) : . 4-4 ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕೊಡುವುದಿಲ್ಲ. 
ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ಆಚರಾವರ( ಕಳೆಯಬೇಕಾದಲ್ಲಿ “ಶೂನ ವೆಂಬ, 0 
ಸಂಜ್ಞೆ ಯಿಂದ ನಿರೂಪಿಸಲ್ಪಿ ಡುವ. ಹೊಸ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಂದನ್ನು ತಂದುಕೊಳ್ಳ ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 
ವಾಸ್ತ ಸೌವವಾಗಿ, ಇದು ಗತ ಪ್ರಪಂಚಕ್ಕೆ ಭಾರತವು ನೇಡಿದ ಅತಿ ಶಿಮೂಲ್ಯ ವಾದ 
ಕಾಣಿಕೆಯಾಗಿದೆ. 


೫೮% ಆಗುವ ಎಲ್ಲಾ ಗಳಿಗೂ, 2-೦೫ ಎಂದಾಗುವ ಗುಣವನ್ನು ಈ 
0 ಯು ಹೊಂದಿದೆ. 


ಉದಾ. (2) : ಈಗ 5--8 ಎಂಬುದನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ, ಇವುಗಳ 
ವೃತಾ ತ್ಯಾಸವು ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲ. 5ರಿಂದ 8ನ್ನು ಳೆಯಬೇಕಾದರೆ, 
ಖೆಣನಿಂಖೈಗಳೆಂಬ ಭಾಷೆನೆಯನ್ನು ರೂಪಿಸಿಕೊಳ್ಳಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 


58. ೨.9 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
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ಟಟ ಲ ಲ  ೋೋೋೊ್ಟೋೋಊಘ ೮ ಯ ಟ ಟ್ಟು ಟಟ 


೪0 081 10770 170 768 001196 ೫0881170 ೫0703001. 088 | 
ಚಹ ಅಿಲ್ಛಿ ಕಾಡ ತಾತ. ಎಸ ಬೀ ಇ17 ತ್ಯ ೩7೮ 106 7೬98810179 1 


70171078  00776300061೧0್ರ. 00... 080. 08007೩1 ೫10678 
(1, 2,3, ಕೈ... ಡಾ ೬ ೬ 01880048188 1717110718 
ಉತ ಟ್ರ ಆಕ ಜಾತೀ ಬಾ .. 008೩1170 17600078 ೩೫ 
3, ಡಡ, ಕೈ ...... 2... 00600190 17 619, 

[6 801 00181811110 ೦ ೩॥ 11081170 111008078, ೫67೦, ೩೫೧ 
ಹಿ11 70810176 10608678 16 081160 119 860 01 10098978. 
ಎ 15! ಡಿ ಇ. 109088೫೫1೪ 31] 

113 1೩016, 10 116 80% 0೦1 17168088, ೩1: ೦೪೩1೦೫ 01? 1086 
10713 ೫--ಆ 50, ೫0079 ೩ ೮ 1, ೦೩೫ ೩17೩]8 06 801160. 


17170107, 16 18 010೩7 11181 1116 8017 ೩೫೮ 0106767106 08 
೩117 01770 11100878 15 ೩11 11110807. .'. 1 18 ೮10860 1170108 ೩೮610101 
೩11೮. 81107೩01101. 


2.3. 11010011080 17 179 561 08 10168685 ---1:11117111- 
0೩1103, 17೩)” 0೮ 7೮೩7೮೧0 ೩8 70068566 ೩೮61£10೫ ; 
6.0. 7647327373 7ಎ28 
(--8) «8 ಎ(-8)--(--8)--(--8) 24 
10 108]7 ೮ 76೧೩1160 151181 ೫7೮ 186 106 ೧೦೫77೦೫0101) 08 
510115 
( 3-11) « ( 3-1) ಎ 111) 
(--೫)) 26 (3-7) ಎ 2೫೫ (4-೫) ೬, --೫) 
(7-1) »« (---1) ವ *-1%೫ 


೫11070 77 ೩೧೮! ೫ ೩7೮ ೩೫]: 1970 )೦81176 10606088. : 76 
7617617107 1081 : 


0-3-೫ ವ00--0 (10೫ 8೩1! ಐ ಆ1 


18385 (08 8600 118% 186 2700001 0? ೩1] 5೫೦ 11100688 
15 ೩1. 1000807 ; 10 ೦10807 1770708, 806 806 1 18 ೮10894 0764೯ 
7111011110೩0107. ಕ 


2ತ್ತಿ 


ವಾಸ್ತವವಾಗಿ, ಒಂದೊಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗೂ ಅನುಗುಣವಾಗಿ ಒಂದೊಂದು 
ಖುಣಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ರೂಪಿಸಿಕೊಳ್ಳ ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. ಹೀಗಾಗಿ, 1,. ೨ 3, ಕ್ಟ 
ಎಂಬ ಯಣಸಂಖ್ಯೆಗಳು 11, 2, 3. ಓ. ಎಂಬ ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಪರಸ್ಪರ 
ಅನುಗುಣವಾಗಿವೆ....1, 9, 83, _&.,... ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಯಣ 


ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೆಂದೂ, 1, ೨, 3, 4, . . .. ಗಳನ್ನು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೆಂದೂ 
ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಯಣಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು, ಶೂನ್ಮ ಮತ್ತು ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಇವೆಲ್ಲವನ್ನೂ 
ಒಳಗೊಂಡ ಗಣವನ್ನು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗಣವೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 


1 ಪಾಜ್ಮ್ಯಟ ತೋ ರಾಾತೆ ಮಾಡಾ ಆ; ಸ್ಯ 18 ೯14 (107? 5 


ವಾಸ್ತವವಾಗಿ, ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿದ್ದರೆ, 23-640 ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಯಾವ 
ಸಮಾಕರಣವನ್ನಾದರೂ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಬಿಡಿಸಬಹುದು. ಮತ್ತೆ, ಎರಡು 


ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತವೂ, ಅವುಗಳ ವ್ಯತ್ಕಾಸವೂ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೇ ಆಗಿರುತ್ತವೆಯೆಂದು 
ವ್ಯಕ್ತವಾಗುತ್ತದೆ. 


2.3 ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರ 


ಪುನರಾವರ್ತಿಸಿದ ಸಂಕಲನವನ್ನೇ ಗುಣಾಕಾರವೆಂದು ಪರಿಗಣಿಸಬಹುದು. 
ಉದಾ. : 74ಎ73 73 73 7228 
(೨8) ೫3 ಎಾ (ಎ8) -- (ಎ8) ಇ (ಎ8) ಮಡಕ 
11- ೫ ಗಳು ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ, 
(4-೫೫9) 2 (7-17) ಮ 1 ೫0% 
(--೫೫8) 76 (7-೫) ಮ? 0ಎ (7-೫02) 2 (--1) 
(--?೫॥) 2 (--1೫) ಕ]; 17೪% 0% 
ಎಂಬ ಚಿಹ್ನೆಗಳನ್ನು ರೂಢಿಯಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೇವೆಂದು ಇಲ್ಲಿ ಜ್ಞಾಪಿಸಿಕೊಳ್ಳೋಣ. 
೫೩೮1 ಆಗುವ ಗಳಿಗೆಲ್ಲಾ, 0ೀಖಐಸಾ0ಇಷಾಖ)೭0 ಎಂದು ನೆನೆಸಿಕೊಳ್ಳೋಣ. 


ಇದರಿಂದ, ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಣಲಬ್ದವು. ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿಯೇ 
ಇರುತ್ತದೆಯೆಂದು ಗೊತ್ತಾಗುತ್ತದೆ. ಬೇರೆ ಮಾತುಗಳಲ್ಲಿ ಹೇಳಬೇಕಾದರೆ, ಗುಣಾಕಾರದ 
ಬಗ್ಗೆ » 7 ಎಂಬ ಗಣವು: ಆವೃತವಾಗಿದೆ ಎನ್ನಬಹುದು. 
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2.4 21115100 10 1119 56 01 10098685 --1)1118102 01 ೩7. 
1110807 6 7 ೩೫೩ 1010808 ರಿ(ಇ-0), 01008 70೦0 ೩171೩78 £116 ೩೫ , 
1110897. 


2ರ 
6.1. ೫0110 ಸ 4, 7 25 ೩1 10106007 


10೩, 61718100 ೫7111 1201 ೩1೪7೩]8 00 ೦851019 111 1119 861 08 
17000688 0017... 18 1೩೦%, 1018 ೦॥)07೩%1013 87078008 ೩೦01018 
17. ೩ 7810781 ೪೫೧೩೪. 1160 1807017 101700000100. 1700 1006 
70801 11071007 5780022, 61118107. 06001798 10881016 17. ೩11 
0೩808, 771976 11.6 01171807 0. 


7707೫ ೦೫ 11077107 87816173 ೧೦೫1818508 ೦1" ೩.1! 10098978 
೩೫6 ೩11 07೩೦೪1೦೫೫5. 1118 72677 8780007 18 ೦೩1೦0 1606 861 018 
72011011 111/078, ೩೫೮ ೪11! 0೮ 6910196 1 906 8717001 0. 
1/2 €0,, 10 0೩೫ ೩1೫7೩778 0೮ 6೫7೦8800 11 106 10717 01 ೩ 
7೩010 ೫. , ೫78076 ) ೩೫6 0 ೩7೦ 12008688, ೩76'/ 7- ೦. 18 18 
| 
1116 70೩8೦೫. 771177 (3 18 081100 116 860 01 70110101 7070078. 
111 [೩೦% 1118 77068187 18 0817 ೩8 016 6680710100 0೦7 ೩ 7೩01೦1೩1 
71117107. 
011101 : 4 17000101 ೫೪7೫ರ?" 18 0೫೮ ೫10% 00% ಶಂ 
6271658506 9% 0 ಹೋ ಕ್ಟ 101010 ) 610 ೪ 076 1700075, 43-0. 
ಎ... 
6.ಗ್ರ್ರ. ಎಕೆ ಯ. ಧಾ 
9 ಜ್‌ ತಿ 


0 ನಾಸ 777679 03-20, ಇ ೮೫, 960. 


11016 --'118 79)170867181100 18 ೫0% 2710006 ; 


[೦೫ 7 77387 7೫77109 3 ಎ ತೆ ನಾಡೆ 6%0. 


ತ್‌ 
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2.4 ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಭಾಗಾಕಾರ 


4 ಎಂಬೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು (2-0) ಎಂಬೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ 
ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಯಾವಾಗಲೂ ಪೂರ್ಣಾಂಕವೇ ಲಭಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 


೨) 
ಉದಾ. :. 25 ಎ 4 ಆದರೂ 23 ಪೂರ್ಣಾಂಕವಲ್ಲ 
( 


ಗ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಾ ಸಂದಭ ರ್ನಗಳಲ್ಲೂ ಭಾಗಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 
ಸ್ತವವಾಗಿ, ಈ ಪರಿಕರ್ಮವು. ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಸಾ  ಭಾವಿಕವಾದ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 

ಹ ಸುಮಾಜುತ್ತದ. ಸಸ ಸಂಖ್ಯಾವ್ಯೂಹದೊಳಕ್ಕೆ ಇದ್ರಿ ಪ್ರವೇಶಿಸಿದೊಡೆನೆಯೇ, 

ಭಾಜಕವು 0 ಅಲ್ಲದ ಎಲ್ಲಾ ಸೌದರ್ಭಗಳಲ್ಲೂ ಭಾಗಾಕಾರವು ಸಾಧ್ಯ ವಾಗುತ್ತದೆ. 


ಈಗ ನಮ್ಮ ಸಂಖ್ಯಾ ವ್ಯೂಹವು ಎಲ್ಲಾ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನೂ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನೂ 
ಒಳಗೊಂಡಿದೆ. ಈ ಹೊಸ ವೊ ಹವನ್ನು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ "ಗಣವೆಂದು ಕರೆಯು 
ತ್ತೇವೆ, ಮತ್ತು ಇದನ್ನು 0) ಎಂದು ನಿರೂಪಿಸುತ್ತೆ ವೆ” 


೫೮ 0) ಆದರೆ, ಇನ್ನು ), ಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿಯೂ, (050 ಇರುವಂತೆ 


ಖಂ ಿ.ಎಂಬುದಾಗಿ, ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧದರೂಪದಲ್ಲಿ ವಕ್ತಪಡಿಸಬಹುದು. 


ಪ್ರಾ ಕಾರಣಕ್ಕು ಗಿಯೇ ಛಲವನ್ನು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖೆ ಗಳ ವ್ಯೂಹವೆನ್ನು ವುದು. ವಾಸ್ತವ 
ದಲ್ಲಿ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯ ವ್ಕಾ ಖ್ಶೆ ಯೇ ಈ ಗುಣವನ್ನು" ಅವಲಂಬಿಸಿದೆ. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ: ;, ಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿಯೂ, 1-0 ಆಗಿದ್ದು, ಕಿ ರೂಪದಲ್ಲಿ 
ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖೆ ಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


0 ಆ1| ಇತ್ತ್ನಾದಿ 
ಡ್‌ (6.3-0), 4% ) "ತತ್ರ 


ಗಮನಿಸಿ: ಈ ರೀತಿಯ ನಿರೂಪಣೆಯು ಏಕೈಕವಲ್ಲ; 


ಏಕೆಂದರೆ, 32 ಹಸ! ಎಂದು ಮುಂತಾಗಿ ಬರೆಯಬಹುದು. 
ಬೆ ಬಷ 
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1100109. 10180 0 18 010860. 011008 16 [111101116110೩! 
0107೩110708 : . ೩೮010100, 80017೩01100, 7110111111080100 ೩೫೧ 
61118107... 17 18೦1, ೫79 ೦೩೫ ೩117೩]78 80179 ೩7 ೦೩1011 ೦1 06 
0777 0೫ 1-0-20, 110070 ಉಗ ಆ, 4350, 0೮01176 106 80101107 


ಜಸ ಜಸ ಭಲ 
11 


2.5 177೩07೩1 0001)075 --: ೧2೮% 101 08 ೮೦೦೫೩810167 116 
80101107 ೦1 0೩೦7೩01೧ ೧೧೩1೦118. . ಗ) 60೩01೦0 8000 ೩8 
22.-52--6ಎ0 07 (0-2) (ಐ--3) 70 088 8010010058 ಖಎ2 ೩೧೫0 
೫-8 170100 ೩70 78110118! 70771078. 


1101760707, 18 77 1೩1 006 ೮೦೩॥1೦೫ ೫೨ 2, 168 80101008 
೩7೮ 61768 7 ಖನ 3 ೪/2. 

1116 16 0೩೫ )6 0೩81117 77೦೪0 11810 ೪" 18 70 7೩61೦೫೩!. 

1?100/' : ೫0೦86 11೩6 ೪/ ಫ್ರ 18 7೩010701. 7107 16 ೧೩೫ 06 
00768600 17 06 10771 ೫177070 ೫ ೩೫೦ 7 ೩7೮ 17068678, ೩೫೮ 


13-0೦. 6 70೩) ಗು: 8000086 108% ೫ ೩೧ 1 2೩೪೮ ೫೦ 
೧0೫07100. 1೩00078 6%೧೦)% --1. 


೫೦೪೫/2೫. _ “ 


1 
500೩7136 ೦೩ 010 81605, 2 ಮ್‌ 2 0೫ ೫೫ ಎ ಈ9(೫. 
1 


03 18 ೩೫೩ 6767 ೫077008, .. ೫ 18 ೩೫ 976೫ 7077007 
೩.00 ಭಎಾ21% ,. (219)3:- 4113 ಎ ಲಾತ 

(2-223 

4... «( ಆ$ೌೈ 118 6768. 


1108 0001 ) &10! ೪ ೩೭೮ 070%... ) ೩೫6 1 ಔ೩76285೩ 
ಚ್ಟ 1೩01007, 370100 18 0೦೦೫೪7೩೫] 10 186 ೩೩807700100 
11೩1 7 ೩೧0 1 1೩76 70 0೦೫೫770೫ 1೩0107 60601 -- 1 
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ಸಂಕಲನ, ವ್ಯವಕಲನ, ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಭಾಗಾಕಾರಗಳೆಂಬ ಮೂಲ ಪರಿ 
ಕರ್ಮಗಳಲ್ಲಿ 0 ಆವೆ ಓತವಾಗಿದೆಯೆಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ. ವಾಸ್ತವದಲ್ಲಿ ಇ 0 


ಮತ್ತು 30 ಆಗಿದ್ದರೆ; ಊ೫--ಥಿಎ0 "ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಸಮಾಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ 
ಪ್ರ ತಿಸಾರಿಯೂ ೫೮ ಶಿ ಇರುವಂತಹ ಮೂಲವನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. 


ಇಲಿ 2ಎ ೨-60. 
ಬಿಲ 


೨.6 ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 


ಇನ್ನು. ವರ್ಗಸಮಾಕರಣಗಳ ಬಿಡಿಸುವಿಕೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳೊ ಫಣ, 
-- 5೫-6-20 ಅಥವಾ (2--2)(2--3) ಎ0 ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದು 
ರ » ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂದ 1 ಖಮ2, ಖವ3 ಎಂಬ "ಮೂಲಗಳೇನೋ 
ಇರುತ್ತವೆ. ಆದರೆ, ಲ್ಲಿ ಎಂಬ ಸಮಿಾಕರಣವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಾಗ ಅದರ 
ಮೂಲಗಳು ಓಜ ಇ. ೪/2 ಎಂದಾಗುತ್ತವೆ. ಆದರೆ ಎಂಬುದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಡೆ 


ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲವೆಂಬುದು 7 ಸುಲಭವಾಗಿ ಗೊತ್ತಾ ಗುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ :___./9 ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಆಗ, ಅದನ್ನು 


೫ ಎಂದು ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧದ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು ; ಇಲ್ಲಿ ) ಮತ್ತು ಛಗಳು : 
1 


ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಮತ್ತು (೬೦. ೫ ಎಂಬ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯು ಕನಿಷ್ಠ ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ 


ಯೆಂದೂ ಸಹ ಭಾವಿಸಬಹುದು ; ಎಂದರೆ, ) ಮತ್ತು (ಗಳಿಗೆ 3: 1 ವಿನಾ ಬೇರೆ ಯಾವ 
. ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತನಗಳೂ ಇಲ್ಲ. 


ಈಗ 2 ಜಾ ಸ/2 ಟ್ರಿ 
(1 
ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ ವರ್ಗಿಸಿದರೆ, 
73 
.". 73 ಎಂಬುದು ಒಂದು ಸಮಸಂಖ್ಯೆ. » 2% ಆಗಿರಲಿ. 
ಜ್‌ ಇ 22. 


ಹಾಳ) _... 02 ಒಂದು ಸಮಸಂಖ್ಯೆ .".. ಓಂದು ಸಮಸಂಖ್ಯೆ. 
ಹೀಗೆ, 7 ಹಿ 1ಗಳೆರಡು ಸಮಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗುತ್ತೆವೆ, ಎಂದ ಮೇಲೆ », 1ಗಳಿಗೆ 
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00೫. ೩85077]71012 120 ೪" ಶ್ರ 18 28110181 10310850 09. 


00180... .... 2 18 7010 7೩01೦0೩1. 


1125 ೫7೮ 100 108% 10076 ೩7೦ 71017)018 770100 ೩೫6 1 
1101 7೩010081 ; ೫70 ೧೩11 10071 11'1:01101/01 7071)078. 


2281777108 01 01107 171181101೩1 71101078 ೩7೦ 


ಗ ಇ" 8: 23-:/3, 680. 


[116 177007 ಸ, 70708671739 686 7೩೦ ೦1 186 1011 
01" 000 : 01700771/60761109 ೦1 ೩೫7. ೧17೦1ಆ 80 108 018೩786007, 18 
೩180 1778110181. 


2.0. 86೩! 1೫011 1085--7110 800 ೦8 ೩11 7೩01೦0೩ ೩7೫೮ ' 
177೩1010181 11111711078 10710 106 806 ೦1 11111, 1707711678, 
೩೫ 1018.800 18 001/0000 77 1. 


1)000%00ೃ 100/1080701100---(0) `ಆ 80811 01/86 0೦೫81667 
160117೩] 76]708611081101: ೦1 7೩110781 11017)678. ೮1768 ೩೫7 


ಡ್ಡ | 
7೩1107೩1 ಸ (13-50), 7 61118100 08 ?) 07 06. 1 ಓ | 


10881016 10 001610) ೨. 1700 ೩ 6400281 


6.0. ಪ್ರಾ ಕಿ 
೨0.76ರ 
ಸ 
ಸ್ವ-3888 ಯ 
ಸ್ಯ್‌0 1666 
ಪೈ ದ0 45445 ರವ 
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ಎಸ ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತನವಾಯಿತು. ಆದರೆ, ಇದು ೫:0ಗಳಿಗೆ _- ॥ ವಿನಾ ಬೇರೆ 


|. ಯಾವ ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತನವೂ ಇಲ್ಲವೆಂಬ ಪೂರ್ವಪಕ್ಷಕ್ಕೆ ವಿರೋಧವಾಗಿದೆ. 


ಜ್‌ ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ” "ಎಂಬ ನಮ್ಮ ಭಾವನೆ ತಪ್ಪಾಗಿರಬೇಕು. 
ಕ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲ. 


ಇದರಿಂದ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ ಇವೆ ಎಂದು ವ್ಯಕ್ತವಾಗುತ್ತದೆ. 
ಪ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಅಭಾಗಲಿಬ್ಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೆಂದು ಕರೆಯೋಣ. 


1. 9/6,2--1/3 ತ್ಯಾ ದಿಗಳು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇತರ 


' ಉದಾಹರಣೆಗಳು. 


ಒಂದು ವೃತ್ತದ ಪರಿಧಿಗೂ ಅದರ ವ್ಯಾಸಕ್ಕೂ ಇರುವ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ ? ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯೇ. 


2.6 ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 

ಎಲ್ಲಾ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಅಭಾಗಲಬ್ಬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಒಳಗೊಂಡ 
ಗಣವನ್ನು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಗಜವೆಂದು. ಕರೆಯುತ್ತೆ ವೆ ಮತ್ತು ಅದನ್ನು 7) ಎಂಬ 
ಚಿಹ್ನೆ ಯಿಂದ ನಿರೂಪಿ ಸುತೆ ೇವೆ. 
ದಶಮಾಂಶ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ನಿರೂಪಣೆ 

(4) ಮೊದಲು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ದಶಮಾಂಶ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತ 
ಪಡಿಸುವಿಕೆಯನ್ನು ವಿಚಾರ ಮಾಡೋಣ. 2, (ಗ3-0) ಎಂಬ ಭಾಗಲಬ್ಧ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಯನ್ನು ( ನಿಂದ ಭಾಗಿಸುವುದರ ಮೂಲಕ, ಇದನ್ನು ಒಂದು 
ದಶಮಾಂಶದಂತೆ ಬರೆಯಬಹುದು. 


ಉದಾ: 


| 


೦ ಲ) ಹಾರಿ ಬು 
| 
ಎ೦೦ - 
ಸ * 
೨ 
೨ 
ು 


017 1086 62817198, 170 1170 6೩1 7810781 71817 078 
0೩೫ 16 67068564 11% 106 10773 ೦? 6161167 ೩ 16777178018 ೦೯ ೩ 
70007117 0661111೩]. 


1176 11೩] ೫0% 10106 0೦೦% 11.80 ೩07 06817111೩01 ೦೯ 
[26710610 460102೩1 ೧೩೫ 0 ೧೦೫೮೫0೨4 1100 886 10883 01 


ಡಿ 7೩೦ 37೬೮20 ೫.1 ೮1. 930. 
112:8171)19---(1) (0181068 72.082 


059 72. 


ಕ 82 _ 72082 ಇಗ ' 
1000 


ಛ ಟ ಫಾ್ರ, ಹತಾ ೨೧0೧ಸರ್‌ತ 
701%7 72.052 72 ಗಾ ಗಾ 


11 006 1೦೫೫೩3. 


(2) 00881068 ಐ 82.4267676767...... 
10000 ಐಎ.824267.676767........ 
೩00 ಐಎ 8905, 818961 ....... 1 


5007೩06108, 9900 ೫ 816028.000000 . . ...... 


ಸ 8160028 
9900 


710% ಟ್ರ 10 006 [0೫.3 


[6 7787 7070808 12066 11೩6 ೩೫77 80೯77108617 6466018881 


0೩೫. 6 ೮೫೫೮5806 ೩8 ೩ 9110610 66017381. 


6.0 ಓಸಿ ಖವ8.4 

20೦೫ 17 ಬ ಎ8.89999 

10.83.9999 
ಭನ 8.8999 


ಆ.ಆ ಅ ಇ ಇ ಈ ೫ಾ1ಜ ಜ.೪ &.'ಕ್ರಿ 


5೬0678೩0%17€ 76 €61, 9% ಎ75.6 
ಸ ಪ್ರಮ8ಿ, ಹಮ 


೪7 


೫ಳತ 


ಈ ಉದಾಹರಣೆಗಳಿಂದ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಪರ್ಯಾಪ್ತ ಅಥವಾ ಆವರ್ತ 
ದಶಮಾಂಶಗಳ ಮೂಲಕ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಬಹುದೆಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತದೆ. 


ಪರ್ಯಾಪ್ತ ಅಥವಾ ಆವರ್ತ ದಶಮಾಂಶವಾವುದನ್ನೇ ಆಗಲಿ, ೫.118 1-0 


ಇರುವಂತೆ, ೫ ಎಂದು ಒಂದು ಪ್ರಮಾಣದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಬಹುದೆಂದು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


ಉದಾ: (1) 72.052ನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ. 


೨.1 ಜ02ಸಾ22 ಧಂ ಸ ಸ್ಲ್ಲ್ಥ್ಥೌಿ 
3 48.00% 13: ಸ್ಟ್ಯಾಣ733 ಗತಾ ಇಷ್ಟಾ 
ಇದು ೨'. ಎಂಬ ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ. 
1 
(2) ೫582.4267676767 . . . ನ್ನು ತೆಗದುಕೊಳ್ಳಿ. 


10000% 2 824267.676767 
ಕಳೆದರೆ 1002, 0೧ 80242,676767 


' 9900%-೨816028.000000 


816025 ೫ 
ಎ ಖಜಾ ಸಮ ೨» ಇದು ೨_ಎಂಬ ರೂಪದದ್ಲಿದೆ. 
602 ₹7) ಹುಂ 


ಮುಕ್ತಾಯಗೊಳ್ಳುವ ಯಾವುದೊಂದು ದಶಮಾಂಶವನ್ನೇ ಆಗಲಿ ಒಂದಂ 
ಆವರ್ತ ದಶಮಾಂಶದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಬಹಂದೆಂಬುದನ್ನು ಈಗ ಗಮನಿಸಿ. 


ಉದಾ : ಓಇ-2 8.4 ಎಂದಿರಲಿ 


೫78.399999 . . ... ಎನ್ನೋಣ, 
. 10%. 88.9999 | 
೫1]; 8.3999 


ಕಳೆಯಲಾಗಿ, %್ಯಎ7ರಿ.6 
ಠಾ ಭ್ರಮಠಿ,4ಮಯ 
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5117118171), ೫:೮ 72877 71116 : 
7.5ಎ7.409999..........ಎೂ 
6.081 8.009999...... ಎ * 


[711115 ೩11 1011111181113 1661112818 0೩1 ೮ ೮೩811] 6೫- 
768806 ೩8 0110610 6160177815. 


117೮1016, 0% 7011071 ೬೬11ರ? ೧0? ಗಿಂ 0271705801 018 ೮ . 
76110010 0001710. 


(ಗಿ) 16 18 10004 1088 1778010181 71070078 71916 107- 
26710610 17017100 06017085, 171101, 111077 ೩7೮ ೮207688600 ೩8 
0661113815. ' 


ತ್ಯ. 1355889186. ೫ ೪1 ೬... 
» ಸತ್‌ 1865660. 2. ೫1೨. .ಓ೩. 2.2. 
ಇ ಮಡಿ ತತೊ 5926ರಿತಿರಿ(ಿ ಪಪ ಷು ಜ ಜೂ ಆ 
11೩೦0 0೦7 01686 18 ೩ 1107-6110010 11111106 606%1781. 
8 ೫7೮ 11130 11185 ೩177 70೩1 11117168 ೦೩೫ 0. 6೫68860 
]7 176875 ೦1 ೩ 600177೩1; 111086 76೩1 11117730678 771086 6617281 
62708810118 ೩೫7೦ 16110010 (೦೫ 06717178118) ೩೫೮6 7೩0100೩1 


11111731207, ೩7೮ 11086 118100 ೩೫೭೮ 817608 17 ೫೦೫-06710610 
171111165೮ 0೮೧1072818 ೩7೮ 1778110081 7071675. ॥ 


1120710186 2.1 


(1) 12007688 006 10110710 7೩101181 1101770675 18 0 
660117೩1 ₹017 : ತ ಕ 


ರ್ತ ಟ್‌ ಅಧ 
ಒ ೪.11 18:3ಇ 


ತು 
28 ' 40' 16' 80 23. ೬. .197 


ಇದೇ ಪ ಫ್ರೈಕಾರ, : 


ಕೊರಿ ಹಾಜ 4 1ಈ1,, . ಇ 


ಎಂದೂ ಬರೆಯಬಹುದು. 


ಹೀಗೆ, ಪ್ರರ್ಯಾಪ್ತ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನೆಲ್ಲಾ ಆವರ್ತದಶಮಾಂಶಗಳ ರೂಪದಲ್ಲಿ 
ಸುಲಭವಾಗಿ ಬರೆಯಬಹುದು. . ಆದುದರಿಂದ, ಯಾವ ಭಾಗಲಬ್ದ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೇ 
ಆಗಲಿ, ಒಂದು ಆವರ್ತ ದಶಮಾಂಶದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. 


(6ಿ) ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ದಶಮಾಂಶ ನಿರೂಪಣೆಯು ಯಾವಾಗಲೂ 
ಆವರ್ತಿಸದ ಆಪರ್ಯಾಪ್ತ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನು ಕೊಡುತ್ತದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಕಾಣ 
ಬಹುದು. ` 


ಉದಾ : 


2/2 ಎ1.4142136 


3 ಎ1.73205080., 
ಇನಾತಿ.141592653ರ8............ 


ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದೂ ಆವರ್ತಿಸದ ಅಪರ್ಯಾಪ್ತ ದಶಮಾಂತವಾಗಿದೆ. ಹೀಗೆ, 
ಎಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖೆ `ಗಳನ್ನೂ, ದಶಮಾಂಶಗಳ ಮೂಲಕ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಬಹುದೆಂದು 
ತಿಳಿಯುತ್ತೆ ೇವೆ; ಕೊ ಯಾವ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ತ ದಶಮಾಂಶಗಳಿಂದ 
(ಅಥವಾ ಪರ್ಯಾಪ್ತ: .ದಶಮಾಂಶಗಳಿಂದ) ಸಕೂಸಟುಒ 1 ಅವು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ, ಮತ್ತು ಯಾವುವನ್ನು ಆವರ್ತಿಸದ, ಅಪರ್ಯಾಪ್ತ ದಶಮಾಂಶಗಳಿಂಥಲೇ 
ನಿರೂಪಿಸಬೇಕಾಗುತ ದೋ, ಅವು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


1 ಮುಂದಿನ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖೆ ಕೈಗಳನ್ನು ದಶಮಾಂಶರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿ 
ತಂ!) ತ ಇತ ೨81, 3.38 
ತಸ್‌ 50 ೪111807 11 ' 1813 


೬ 


0. 02007088 116 1011071110 10011815 111 106 1071 


3 0/16 7 (056) 


(1) 72.05 (1) 0.0014 (11) 11.5003 
(13). 2.966566066ನ ಎಚ ಜಾಡಿ 
(ಇ) ತಕಕ 481604 ಎಸ, ದತಗಾಚಕ 
(೪1) 11.7082260822603226.. ...... 


$ 1101776 001೩॥ 1/2 18 177811011೩1. 


2.7. 0 ಔಟಣರ್ಗೀ 1|17೮€.--''!1076 18 ೩ ೧೦೫17617191/% 77೩7 08 1 
76768611111 1107711078 77 730೩78 ೦1 70೦1765 ೦೫ ೩ 867೩1810 ' 
11736... ೬ 11130೮ 118 0787977, ೫71101 18 6೫060060 1110911716617 
0೫. 018. 81068... (೫1. 2:1) 


ತ ಸತ್ಯ ಸತ. ಅಹ್ಯಿಸತತ್ತೆ 1 ೫ 
.13.3..332...3.222722727.272777ಂ ೨೨ ೨ ೨೨೨ 
ಮೋಟೆ. ಹೊಸ್‌ 4 ಕ ಗಾ ಇರಾ 
೫1 . 2.1 


1 [010% 0 18 108100 ೦೫ 1... 118 06111068 106 1176 1100 ' 
1770 1೩1" 111168 : 0. |]71೧ 00 086 71681 8146 08 0, ೩೫4 0೫' 
೪0 108 166 8106. '116 010% 0, 0೦೩1160 616 ೦೫10, 867768 10 ' 
76768601 106 7077007 0. 176 00% 860) ೦೫ 8681060105 


0.4.48: 80ಎ... ಎ1 01008 01 107600 10 186 ೫1606 08 ' 
0 ೩೫೩6 0.4'ಎ.4'70' ೫8'0' ಎ... ೫% 0೫1 07 16618 
10 108 160. 

'1'68 816 ]01105 .4, 7, 0, 7, .... ೫೫೮ 02866 50 ೫0765625 
116 ೦೫10/7೮ 10008678 1, ೨, ತ, ...... ೩7 1೪16 2೦೬/0185 .4', ಔ', 
ರ ಬಡ ವ ಇದ 10. 7017689708 116 70880176 18568688 
ಹಾ ಎ ಎತ . ಏ.21 1018 11136 1 18 ೧೩11೮1 106 11೩770 

1116. 
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2 ಮುಂದಿನ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನು ೫: 0 ೮ ಸ, (0350) ಆಗಿರುವಂತೆ, 
೫ ಎಂಬ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 
| 


(1) 73.05... (0) 0-0014 .. (1) 11-5008 
(17) 5.0667667667............... 

(೪) 18.461461461.............. 

(11) 11.70822608226038236.............. 


ರ 3 ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯೆಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
2.7 ಸಂಖ್ಯಾರೇಖೆ 


ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯಮೇಲೆ ಬಿಂದುಗಳ ಮೂಲಕ ವ್ಯಕ್ತ 
ಪಡಿಸುವ ಒಂದು ಸುಲಭ ಮಾರ್ಗವಿದೆ. 


ಎರಡೂ ಕಡೆಗಳಲ್ಲಿ ಮಿತಿಯಿಲ್ಲದೆ ವಿಸ್ತರಿಸಿರುವ ] ಎಂಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು 


.. ಕೊಳ್ಳೋಣ. (ಚಿತ್ರ 2.1) 


| ಜಟ ಎತ್ತಿ. ತ ಶಾ 0 ] 9 4 

ಗ ಗ 77೧೧೯ ಗಟ "ಅಭ ಲಲ 
8' ೩ ಗೆ 2 ೪9% 
| (ಚಿತ್ರ ೨.| 


0 ಎಂಬ ಬಿಂದುವೊಂದನ್ನು 1 ಮೇಲೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, ಅದು ಈ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ಎರಡು ಅರ್ಧ ರೇಖೆಗಳನ್ನಾಗಿ ಭಾಗಿಸುತ್ತದೆ ; ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ೧೫ ಎಂಬುದು 0ನ 
ಬಲಗಡೆಗೂ, 0೫' ಎಂಬುದು ಅದರ ಎಡಗಡೆಗೂ ಇವೆ. 0 ಬಿಂದುವನ್ನು ಮೂಲ 
ಬಿಂದುವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದು ಸೊನ್ನೆಯನ್ನು ನಿರೂಪಿಸುತ್ತದೆ. ೧0 ಬಿಂದುವಿ 
ನಿಂದ ಹೊರಟು ಅದರ ಬಲಗಡೆಗೆ 40: 472 7(0....... ವ್‌ ಸ] 
ಉದ್ದ ಳತೆಯ ಮಾನವಿರುವಂತೆಯೂ, ಹೀಗೆಯೇ ಅದರ ಎಡಗಡೆಗೆ (04' 
ಸಿ] 74 ವ ಟ್ಟ ಳತೆಯ ಮಾನವಿರುವಂತೆಯೂ ರೇಖಾಖಂಡಗಳನ್ನು 


ಗುರುತಿಸುತ್ತೇವೆ. ಆಗ 1.7, ಗೆ 7)... . ಎಂಬ ಬಿಂದುಗಳು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ಗಳಾದ 71. 2.2.4,.... ಗಳನ್ನೂ, ಹಡಗು, . : ಒಕ 
ಬಿಂದುಗಳು ಹಜುಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದ. ತ್ರೈ ತ್ತಿ ಕ್ರಿ. . :. ಗಳನ್ನೂ 
ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 


] ಎಂಬ ಈ ರೇಖೆಯನ್ನು ಸಂಖ್ಯಾರೇಖೆ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
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10 76]768011 ೩. 7೩೮1೦1 ೫ ೦೫. 1115: 110೮ ೫76 7೫೦೦೮66 ೩8 
(0110೫8 : 


168 ಖಣ. ೪0076 7. 0 ೮೫1 ೦1 ೫0೬% 6 30387 06 
1 


00118106160 70೦810117೮ 


೬ ಬೃಂ೦್ತ 
೧ 1 


(-] 2 1 
೫1೯. 2.2 
116 773೩7೬ 0.17. 76 0106 4 18 80 1% 71110 ೧೯ ೪0 
116 100% 01 0. ೩೧೦೦೫೮1೧ ೩5 ೫ 15 7೦815176 ೦೫ 2168೩101176, 1.0., ೩8 
೫ 18 ೦೫10176 ೦೫ 7268811176. . 0೪೫ 61716 0.4 1750 ೫ 6೬೩1 
೧೩1೩ ೩% 4, ಕೈೈ.....ಡೈ ,. (೫16. 2-2) ಸ 
ಈ ಾಸಾಣತು ಗ ಇರಾ. ಎಇಇ ತುಮ -ತ್ತ್ರಾರ್ಮ್‌ 


11611. 4 7607686118 ? 
1 


1310)70॥0110% ೦/ ಸ/2 0% ಗೀ ೫೫ 1೫. 


2) ೪ ಸೆ 1 ತ 


81 ॥..9.8 


117600 ಕ್ಮ |. 011 ೩14 ಓಂ ಜೆ ೮0421101607 
ಸ್‌ ರಾಸ “3 ತಾ 110 0! 16೪. 


೫06 1161800 ೦8 007867೫೦೦೫ 18 ೬... .. (೪ ( ಗ ಲಗ 0 
1001860 11 00% 0೫ ೮1೮1767 88: ೬೮೦೫೮೯೪. ತ್‌ ಡಿ 


0 


ಒಂದು ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಈ ರೇಖೆಯಮೇಲೆ ನಿರೂಪಿಸುವ ಕ್ರಮ ಹೀಗಿದೆ: 


ದತ್ತಭಿನ್ನರಾಶಿಯು .. ೫, |. / ಆ 7 ಆಗಿರಲಿ, ಇವುಗಳಲ್ಲಿ (ವನ್ನು 
ಧನವೆಂದು ಪರಿಗಣಿಸಬಹುದು. | 


ಟ್ನ್ಟಲಬಟಚಚಚಚರ 
ಟೆ 


6 ಕ ಣೆ 
(೮೧) 1169 ಓಿ1() 


ಚಿತ್ರ 2.2 
0.4 2/0 ಇರುವಂತೆ, 4 ಬಿಂದುವನ್ನು, 7 ಧನ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ 0ನ ಬಲ 
ಗಡೆಗೂ ) ಆ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಾದರೆ ಅದರ ಎಡಗಡೆಗೂ ಗುರುತಿಸುತ್ತೆ ವೆ... ಎಂದರೆ, 
ಐಧನ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ ಗೆಯು 0ನ ಬಲಗಡೆಗೂ ಅದು ಜುಣ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಾದರೆ ಅದರ 
ಎಡಗಡೆಗೂ "ಇರುತ್ತ ದೆ. 

ಈಗ .4ಯನ್ನು ಗ] ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ಸಿ ಡೆ 
ಛೇದಿಸಿರಿ * ಆಗ ಜೆ ಬಿಂದುವು /1ನ್ನು ಸ ಸು ಇಚಿಸುತ್ತದೆ" (ಚಿತ್ರ ಲ್ಲ, 9) 


೫ 2ನ್ನು ಸಂಖ್ಯ್ಕಾರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ನಿರೂಪಿಸುವಿಕೆ. 


(1 ಯನ್ನು 0೫ಗೆ ಲಂಬವಾಗೆಳೆದ 
' ಮಾ ನವಾನಿರುವಂತೆ ಮಾಡಿದರೆ, 
(02... 0 4,3...4/02-2 13... |2. 9 


ಈ ಛೇದನ ಎಧಾನವನ್ನು ಯೂಕ್ಲಿಡನು ಕೊಟ್ಟಿರುತಇ_ನೆ. ಸುಲಭ ರೇಖಾಗಣಿತದ 
ಪುಸ್ತಕಗಳಲ್ಲಿ ಈ ವಿಧಾನವನ್ನು ಕಾಣಬಹುದು. 


0 


| 

00 18 01 160010 1/2 07108. 17 ೫7೮ 10೫7 800) ೦8 ೪86 : 
80817901 01)-- 00, 60 06 71601 0? 0, 1) 1೩%07೩11]7 7೮॥76- ' 
567108 ೩/2 00 1. 


1118 ೫7೮ 1170 108 0೦71೩10 7೦10108 ೦1 100 110771 1176 
7'0[708071 ೫81101೩1 1111120678, ೩110 ೧೮10೩11 2೦11108 7೮॥7೮5೮18 
1778010781 11117100158. . 20೫17 ೫7೮ 77871: ೩೫] ]20118 8 01 | ' 
0008 16 ೩191೩]78 70॥768071 ೩ 11017001 1೫1100 15 7೩100೩1 0೫ ' 
17781101181 ? '16 ೩181707 10 11018 ೧೮೦80100 ೫೩8 21760 07 
116 ೮6177387. 11810101778110187.. 1110118701. 1)66॥1130 (1872) 
೩10 ೧೦೫೩0101008 ೫71181 18 1120೫77. ೩೩ 12006111108 '11607613 
೧8 0೦೫17111101. . 16 808808 108% ೩77. 7೦116 ೮1೦8೦೫ ೩೯॥1- ' 
17811117 ೦1 1116 11077317 11110 1 81778178 7೧)7೦80110೫ ೩ 110170೯ 
" ೫0101 18 ೧10107 7೩107181 ೦೫ 17781107೬1. | 


| 


"1118 ೩117700018 100 88171136 10088 811 76೩1 7101770075 ೧೩೫ 06 
7€]7708611060೬ 77 1108135 0೦1 [011105 ೧೫ 886 7117100೯ 1176 1 
೩110 ೮೦೫1೪೮೫861] ೩೫7” ]೦106 18861 ೩% 7೩110017 0೫ 1'76076- 
8೮105 ೩ 70೩1 1111171007. 


2.8 ರೀ/॥೫೮]10೩1 07811088 17 1ಗೀ 5€್ಶ 0 ೧೩! ೫07 ೮75 
(1) (010410 


1" 0 ೩೫೮ 0 ೩೭೮ ೩0% 1970 70೩1 7071)7೩, 1001 000೯ ೨೭೫೫ 
6-8 ೩0೦ 10617 )17001100 ೧.0 ೩7೮ 8150 76೩1 7711075. 


ರೆ ಓಟ ಬಾಮ್‌ 

8ತ್ವಿ -|-123 ಎ. 20ಕ್ಕಿ 
(5-1-21%/2) 3. (4-3,/7) ಎ99 ./3.. 3/೯ 
1711011 ೩7೮ ೩!! 768/1 1101716075. 

&ಿ180 470728 ಆ. 


ಸ ೫4 ಸಜ ಈ] 
831 2012 ವಧಾ ಶಿಲಾ ಫೇಶ ಎ ಚ (35 
2 ತ ನ ಸ ಹ ಆಂ08 


/2 «೪97ಎ ತ್ತ €ಔ, 
(5-92) »€ (4-4-2,/ಶ) -20--10/5341ಳನ 34 
ಹ (24--14-/25) ಆ. ೫. 
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_. 0೦ಯ ಉದ್ದ ./2 ಮಾನಗಳಾಗುತ್ತವೆ. 


ಈಗ 0 ನಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ 1ನ ಮೇಲೆ 07... 0೧. ಇರುವಂತೆ ರೇಖಾಖಂಡವನ್ನು 
ಗುರುತಿಸಿದರೆ, 7 ಬಿಂದುವು ./2 ನ್ನು ಸಹಜವಾಗಿ ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 


ಹೀಗೆ ಸಂಖ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಕೆಲವು ಬಿಂದುಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನೂ, ಮತ್ತೆ ಕೆಲವ್ರ ಬಿಂದುಗಳು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತ ವೆಹಿಂದರೆ 
ತಿಳಿದು “ಬರುತ್ತದೆ. ಈಗ! ಮೇಲೆ 7 ಎಂಬಿ ಯಾವುದಾದಕೊಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು 
ಗುರುತಿಸಿದರೆ, "ದು ಯಾವಾಗಲೂ ಒಂದು ಥಾಗಲಬ್ಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನೋ, ಅಭಾ 7ಗಲಬ್ಧ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೋ ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆಯೇ? ಈ ಪ್ರಶ್ನೆಗೆ ರಿಚರ್‌" ಡೆಡೆಕುಡ್‌ (18172) 


ಎಂಬ' ಜರ್ಮನ್‌ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ ಸ್ವೃಜ್ಞನು ಉತ್ತರ ಕೊಟ್ಟ ರುತ್ತಾಕೆ"; ಇದು ««ಡೆಡೆಕಿಂಡನ 
ಅವಿಚ್ಛಿ ನತೆಯ ಪ್ರಮೇಯ' ವೆನಸೌಕೊಂಡಿದೆ. 


««)ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯಾರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಯಾವುದೇ ಬೆಂದುವಾಗಲಿ, ಅದು ಎಲ್ಲಾ 
ಸಂದರ್ಭಗಳಲೂ ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನೋ ಅಥವಾ ಒಂದು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ 
ಸಂಖ್ಶೆ ಯನ್ನೊ ೇ ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ '' "ಎಂದು ಟ್ರ ಪ್ರಮೇ ಯವು ಹೇಳುತ್ತದೆ. 


ಎಂದರೆ, ಎಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತ ಸಂಖ್ಕೆಗಳನ್ನೂ ಸಂಖ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ನಿರೂಪಿಸ 
. ಬಹುದು, ಹಾಗೂ ಸೆಕೆ ಜಕ್ಕ ಪ್ರ ರೇಖೆಯ ಶೀಲೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ಯಾವ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವೇ ಆಗಲಿ ಒಂದು ವಾಸ್ತವಸಂಖ್ಕೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ, ಎಂದು 
ಹೇಳಿದಂತಾಯಿತು. 


೨. ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿನ ಅಂಕಗಣಿತದ ಪರಿಕರ್ಮಗಳು 


1) ಆವೃತಿ: ಮತ್ತು 0ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ, ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತವಾದ 
1-6 ಮತ್ತು ಗುಣಲಬ್ಧವಾದ ಊಗಳೂ ಸಹ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ. 
ಉದಾ: 4647211 
83 1-12, ಎ 20ಕ್ಕಿ 
(5-2./2.-(4--3./7)ಎ9--28:/2--3/7 
ಇವೆಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ. 
ಮತ್ತು 4267 ಎ28 6೫೩ 


8 7«12,ಎಸ1 49ರ ೮೫8 


೨/22 17ಎ 1/14 6೫8 
(51 /2(44-2./2ಎ204-101%/83-41/-4ಎ (24--141/2) ಆ 
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0] 18 60708800 07 5೩7106 1006 "116 561 | 


11118 170101 [0 171116 01186 
(10/ 6001/01, 610 1111/!104!101. 


7 18 010860 111 


(2) 14400101106 18.008 
710 7010109 008 1" 4, ರಿ, 0೮೫ 
1167 (0--ಗ) 1-0 ಎ6--(ಗ 0) 
೩06 (00) «0ವ%24(0 40) 
111086 ೩7೦ 765[0೧॥1%01]7 119 .8೩500181110 1೩975 018 ೩೦0೩10೫ , 
೩116 11:161)110811013. | 


(8) 6 (001110೬101106 1.105 


1£ ॥, 0 7, ೪೫68 
(1) 4--ರಿಎ0ಿ-.-0 8೩೫0 (2) 02೭ರಿಎಗಿ 40 
[16056 ೩೫೮ ೫98[6011161]7 516 ೦೦೫/1170 1೩178 ೦1 80010100 
೩೫ 01 11111151111081101. 


(4) 116 ಇಗ 
1 4 11,1101 0006 11177107 0 18 8000 150381 0---0ಿಎ0%ವ0--(, 
೩10 516 73077107 3 18 8001 11080 (01261041260) 


೫07 81018 70೩802, 0. 18 0೩/1196. 006 ೩೦೮/6176 16688107 


೩೫6 1 106 1001010110೩61176 1069110107, 1% 516 80 ೫ ೦08 ೩1 : 
76೩1 71771018. 


(5) 76 1110೮786 


(11177611 ೩ 70೩1 11077107 0, 180676 6931505 1106 76೩1 707000೯ 
---1 800% 118% 


44-(--6) ವಾಂ (-.)-% 


11670 776 0೩1(---ಇ) ೩8 106 ೩೮೮10176 1776886 ೦7 6. 
1101106 118% 3-0 18 080 ೩6161176 1776750 ೦ಓ--/,.. 
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«1 ಎಂಬ ಗಣವು ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳಲ್ಲಿ ಆವೃತವಾಗಿದೆ'' 
ಎಂದು ಈ ಒಂದು ಗುಣವನ್ನು ತಿಳಿಸುತ್ತೇವೆ. 


(2) ಸಹವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮ: 1, ಶಿ. 0 € ೫ ಆದರೆ, 

(6 3-) 3-6 %--(6-.-0) . 

(00) €0ವ0%24(0 40) ಎಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಬಹುದು. 

ಇವುಗಳು ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಸಹವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮಗಳು. 
(3) ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮಗಳು 

4೮7 ಆದರೆ, 

(1) ಇ--ರಿಿ--ಂ ಮತ್ತು (2) ಊ€ಶಿಎರಿ240 

ಇವುಗಳೇ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮಗಳು. 


(4) ಏಕ: 0 ಆ ೫ ಆದರೆ, 0 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯು 03-0ಎ0ಎ0--% ಎಂಬ 
ಸಂಬಂಧಗಳನ್ನೂ, . 1. ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯು 0241 ಮ06%ದಮ 1006 ಎಂಬ 
ಸಂಬಂಧಗಳನ್ನೂ ಹೊಂದಿರುತ್ತವೆ... : ಆದ ಕಾರಣ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ : 
7) ಗಣದಲ್ಲಿ 0ಯನ್ನು ಸಂಕಲನದ ಏಕವೆಂದೂ, ನ್ನು ಗುಣಾಕಾರದ ಏಕ 
ವೆಂದೂ ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


(5) ಅನುಲೋಮ (% ಎಂಬುದೊಂದು ವಾಸ್ತ 2 ಸಂಖ್ಮೆಯಾದರೆ ಇದಕ್ಕನುಗುಣವಾಗಿ 
(೨-1) ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಂದು 7 ಗಣದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. ತ 
ಇದು 0--(- 0) ಸಾ0ಎ(--0) 3-0 ಆಗುವಾತಿರುತ್ತದೆ. 
ಈ ಕಾರಣದಿಂದ (-_()ಯನ್ನು ಇಯ ಸಂಕಲನದ ಅನುಲೋಮವೆನ್ನುತ್ತೇವೆ. 
(೨-_೧)ಯ ಸಂಕಲನದ ಅನುಲೋಮವು -|-€ ಎಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ. 
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0೫ ೩೦೦೦೫೫1 01 1115 707070), _- 15 881010 | 106 11111111- 
0 
7110೩6176 1111770786 0೦! 6. 


17170001, 81006 ತ 11 [0110978 1181 0 18 800 000161- 
01 
ತಾ... ] 
110೩101176 1110786 01 ನ 


(6) 716 11817141100 1008 
೫07 ೩1! 6,0, 0೮ 7, ೪16 0110117 71811015 ೩7೮ 8811811906 
6(0--0) ಎ (6 0)-.-(॥€0) 
(1-6) ೬0ಎ (02€0)--(ಗಿ 6) 


1080 ೩7೮ 0೩11964 100 61867100117 18978 07 7001611- 
0೩100 ೫7168 71676206 10 ೩೮10101.. 


11210148101 ;--- 
(6-8) « (0--6) ಎ0 (0--4)--ಶ«(04-4) 
ವಾ10--06--ರಿಂ--ಶಿಟೆ. 


5117118717 (0 1-8 -1-0) «(0--63-/) ಎ1086 8010 01 ೩1 20- 
01008 01 607108 0೦೫9 170೫, 886 08786 07೩೦೫೦, ೩೧4 076 7೦೫% 
೪76 800076. 
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ಮತ್ತೆ ಇ 6 ೫. 020 ಆದರೆ, 3. ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಂದು 7 ನಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
ಇದು 


] ಘ 
)೮ ೬  ೫ಫಫ್ರಾೀ4 ಆಗುವಂತಿರುತದೆ. 


ಈ ಗುಣದಿಂದ *.ಯನ್ನು 4ಯ ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋಮವೆನ್ನು 
ತೇವೆ. 


ಮುಂದೆ, ಗ್ದ 2.0 ಆದುದರಿಂದ, ಶಯ ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋಮವು €% 
ತ 64 
ಆಗುತದೆ. 


' (6) ವಿಭಾಜಕ ನಿಯಮಗಳು. ಗಗೆ ಸೇರಿರುವ ಎಲ್ಲಾ %, ಶಿ. 6 ಗಳೂ ಮುಂದೆ 
ಕಾಣಿಸಿರುವ ಸಂಬಂಧಗಳಲ್ಲಿ ನಿಲ್ಲುತ್ತವೆ. 
12ೀ(03-0) (600) --(6)€0) 
(14-ರ) «0ಎ (01260) (00) 


ಇವನ್ನು ಸಂಕಲನಕ್ಕನುಗುಣವಾದ ಗುಣಾಕಾರದ ವಿಭಾಜಕ ನಿಯಮಗಳೆಂದು 
ಹೇಳುವೆವು. 


ವಿಸ್ತರಣೆ 


(6-0) «(043-0044 (04-60) --ಈರ ೬ (03-06) ಎ 00 3- 00-00 
00 ಹೀಗೆಯೇ, (03-8-0) « (6--63./) ಎಮೊದಲನೆಯ ಆವರಣದಿಂದ 
ಒಂದು ಪದವನ್ನೂ ಎರಡನೆಯದರಿಂದ ಒಂದು ಪದವನ್ನೂ ಗುಣಿಸಿ ಬರುವಂಥ 
ಲಬ್ಧಗಳೆಲ್ಲವುಗಳ ಮೊತ್ತ. 
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ಈ 


6 02510 1818 8810161100 0] ೩೮616101, ೩110. 111111]110೩10100 
17 100 800 7 01 7681 7071)015, 7787 10 8111111118171800ೃ 8೩ ' 


10110೪೫8 : 


1707' 811 4, 0, 0€. 1! 


1.10 1111101 11 :/11171104001 
1 - ಲಿ108076 - 2 1 ೫೬ ಓಪ್ಟ': ಇ.8€ೀ0೫% 
2 00011710181176 6--0ಿವಗಿ--4 1.0 ಗಿ.॥ 

1೩1೪7 
9 (8060186176 . (6--0ಿ) 3-6 (6.8). 0.(ಶಿ.ಂ) 

4. | 1--(0--0) 
4. 10001167 0 18 8೦0 ೪08% 107 1 18 8101 108% 108 
೩ 4೯ 1, ೩೭1 ಇ೮ 7, ' 
6--00--61ವ 01 1.6ನಾಜ ರಾಂ 
ನ 

5. 80170786 2.೫೫೬ 1" ೧೫-00, 02€ 


(--4) 3-4 1 ಡೇ 


ಕ 
6... 11801100617 6 2€(0---0) ವ(0-.-0) «0% (0.8) .-(6.0) 


1೩1೫75 


2.9 0:66 ೫618008 18 106 561 01 ೫0೩1 110130085.-- 
(1176೫ 17707081 1101110018 0 ೩೫೮ ಗ, 006 ೮೧೫೩೦೫ 0--ಐಇಿ 1 
೧೩೫ ೩!೫7೩78 6 8017760, 77150 ಐ ಆ 1!. . 


11676, 1? (1) ಐ 18 ೩ 7081076 7077007, 76 887 0086 0 8 [| 
088 1087 ಗ, ೩0೮ 77710೮ 0-ಆಶಿ, | 


1" (2) 2-೬0, ಊತಾಶ್ರಿ, 
೩70 1! (3) ಐ 18 ೩ 70880176 7002007, ೫೮ 887. 180880 %ಇ 8 1 
8768067 111೩1 ರ, ೩00 77166 ಊಾಿ. 


'1'1115 76181107 18 ೧೩166 ೩೫ ೦೭47 7181107. 
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1 ಎಂಬ ವಾಸವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ, ಗಣದಲ್ಲಿ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳು 
ಪರಿಸಾಲಿಸುವ ಮೂಲ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಸಂಗ್ರಹಿಸಬಹುದು. 


7ಗೆ ಸೇರಿರುವ ಎಲಾ 1, 0, 6 ಗಳಿಗೂ, 


ನಿಯಮ ಸಂಕಲನ ಗುಣಾಕಾರ 
| ಆವೃತಿ ಇ4-.8€ೀ(10 4.ಕಿ೯ಆ 7 
9 ಪರಿವರ್ತನೀಯ 1-ಶಿಶಿ(/ 0. ರಿಸಿ. ॥ 
ತ ಸಹ ವರ್ತನೀಯ (6-3-0) 3-೦0... (06.0ಥ).05ಾ0. (0.0) 
(6-0) 
4 ಏಕ 6-1-0 ಎಾ0--0%970616 1.0ವ6.%ಎ06 ಎಂದಾ 


ಎಂದಾಗುವಂತೆ 7 ನಲ್ಲಿ ಗುವಂತೆ 7 ನಲ್ಲಿ 1 ಎಂಬ 
0ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುತ್ತದೆ. 


5೮ ಅನುಲೋಮ 6-.- (೨) ನಾ0ಾ | | 
! (-೧)--ಆ 01 ಚಕ ಇಳೆ 
120 


6 ವಿಭಾಜಕ ನಿಯಮಗಳು ೧ (034-0) ಎ (020) 1-6೪0 ಎ ಗಿ--) «0 


9.9 ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿನ ಅನುಕ್ರಮ ಸಂಬಂಧ. 


" % ಶಿಗಳೆಂಬ ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ 1-೫ ಎಗಿ ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣ 
ನನ್ನು 2೨ ಆ 0 ಯಾವಾಗಲೂ ಇರುವಂತೆ ಬಿಡಿಸಬಹುದು. 
ಇಲ್ಲಿ (1) ಐ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ, ಇಯು ಗಿಂತ ಚಿಕ್ಕದು, ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಮತ್ತು ಆ-ಆಶಿ ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
(2) ೫0 ಆದರೆ, 1ಎ ಆಗುತ್ತದೆ. 
(3) 2 ಯಣ ಸಂಖೈಯಾದರೆ, 6 ಯು ಥಿ ಗಿಂತ ದೊಡ್ಮದು ಎಂದು ಹೇಳು 
ತ್ತೇವೆ, ಮತ್ತು %ಊ ಥಿ ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಈ ಬಗೆಯ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಅನು 
| ಶ್ರಮ ಸಂಬಂಧವೆನ್ನುತ್ತೇವೆ. 
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" 
1116 701106 6081 1! 0೨0, 00161 0-0. 


2001 -- 51706 ಓರ, 101076 0808 ೩ 7000೩10176 70/0)08 
೫ 8008 10186 0--ಖವಾಗಿ. ' 


ಗ.10113ಓ---೫ 00 010 81008, ೫೮ 80% 


| 
ಶೆ 
ಗ 
| 


0ವಾಫಿ | (0) ೫0೦೫೮ (---0) 18 20810116 ... )7 66010108, | 


ಗೀ. 


(16011011001 1007710561/01100 :--- 


ನ ಸಾತಾರಾ ್ಮ ... | 
ಕಾಮಾ 
1 0 1 

166 0-ಆಗಿ. .'. 10676 6೫1808 ೩ 0810117೮ 7207007 ಖ 8000 11೩॥ 


0-/-0ವಾ0. 106 4 7008080106 0 ೦೫ 100 11077067 1176 1... 68 
0 18 76ಭ7೮861100 0೦೫ 1 7: 00೮ ೦110 0, 0150870 ೫ ₹701 4 00 
108 716060; .". 1" 0-ಆಥಿ, 0007 .1 1168 00 006 10 0 0. 


51771181711 1 ಊರಿ, 00800 41 1108 60 1806 7180! 018 7. | 


1 0ಎ0 1800 .1 ೩00 ೫ ೮೦170116. . 81106 006 01117 0 76776೩ 
61108 116 110171)07 0, 1 ೫ 18 ॥೦810176 ಖಾಾ0, ೩೫೮ 1 218 7168೩1117೮, 


ಖ-ಆ0. 
17000108 0" ಟೀ 076% 710110೫. 
17116 10% 0/ 010%ಂ107% :--- 


(1) 1! 6, 0 ಆ 0, 6001 07 ೩76 0811: ೦೫6 01 6 011071 
111766 7618110118 10168 : | 


1 ಆಈ, ಆವಿ ೦೯ 0ನಾಗಿ 
''1118 [70167177 18 6080110600 ೩8 006 18% 0? 1110100011]. 


ಶಿ 


ಬಾರಿ ಆದರೆ, 04 ಎಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ, 


ಸಾಧನೆ ;:  %ಊಾಗಿ ಆದುದರಿಂದ, 1-3-2 ಆಗುವಂತೆ, ) ಎಂಬ ಒಂದು 
ಯಣ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಮೇಲಿನ ಸಮಾಕರಣದ ಉಭಯ ಪಾರ್ಶ್ವಗಳಿಗೂ 
(--)ನ್ನು ಕೂಡಿದರೆ, 1ಎ) (--2) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ (೫) ಎಂಬುದು 
ಧನಸಂಖ್ಯೆ, .', ವ್ಯುಖೈೆಗೆ ಅನುಗುಣವಾಗಿ, ) ಆ. 


ಜ್ಯಾಮಿತೀಯ ನಿರೂಪಣೆ. 


ಆ ಅರ ಟಕ ರಗ ಓಗಿ ಇಂ ಎವ ಇಂವ] 
ಹು ಯವ ಪಾಸ ತ್‌್‌ 
| ಖ 7 


ಈ «_|ಥಿ ಎಂದಿರಲಿ, ., 0--ಖಮಾಿ ಆಗುವಂತೆ ಐ ಎಂಬ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯೊಂದಿರುತ್ತದೆ 
ಸಂಖಾ ರೇಖೆಯಾದ1 ಮೇಲೆ 4 ಬಿಂಡುವು % ಯನ್ನು ನಿರೂಪಿಸಲಿ, ಈಗ, 4ಯ 
, ಬಲಗಡೆಗೆ, ಅದರಿಂದ » ದೂರದಲ್ಲಿರುವ ೫ ಎಂಬ ಬಿಂದುವು ಥಿ ಯನ್ನು .1 ಮೇಲೆ 
ನಿರೂಪಿಸುತ್ತದೆ... 00 ಆದರೆ, 4ಯು ಔಯ ಎಡಭಾಗದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
ಹಾಗೆಯೇ ಊ ಗಿ ಆದರೆ, 4ಯು ಗಯ ಬಲಭಾಗದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. ಇಇಎಾಥಿ ಆದರೆ, 
4 ಮತ್ತು 7ಗಳು ಸಂಗಮಿಸುತ್ತವೆ. 09 ಎಂಬ ಮೂಲ ಬಿಂದುವು ಸೊನ್ನೆಯನ್ನು 
ನಿರೂಪಿಸುವುದರಿಂದ, ೫ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ ೫.0 ಆಗಿಯೂ, / ಮಣ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ 
೫-೭0 ಆಗಿಯೂ ಇರುತ್ತವೆ. 


ಅನುಕ್ರಮ ಸಂಬಂಧದ ಗುಣಗಳು 


4.0 ಆ 0 ಆದರೆ, 


(1) ತ್ರಿಚ್ಛೇದ್ಯ ನಿಯಮ ; 


051%, ಆವಿ. ಊಾಗಿ ಎಂಬ ಮೂರು ಸಂಬಂಧಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಮತ್ತು 
ಒಂದು ಮಾತ್ರ ನಿಲ್ಲುತ್ತದೆ. 


ಇದನ್ನು ಅನುಕ್ರಮ ಸಂಬಂಧದ ತ್ರಿಚೇ ದ್ಯ ನಿಯಮತೆನ್ನುವರು. 


ತರಿ 


776 71018106 1.00 :- | 
(0) 1! %-ಆಶಿ ಚ ಟ್‌ ಜ್‌ [6 5170೧6 0-ಆ, 61619 


6515 8 081070 11010007 0 5101 608% 0--ಗ್ರವಿ 


17651106 ರಲ, 60616 6101515 & 2081111 ೫73067 2 800 118% 


03-೪0 
70೪7 0ವಾಶಿಸಇವ (045) 3-ಇವ6--(೪--2) ೫7116076 | -ಸಿಮ 
ಬ ಪ ್ಪ[ು*ು`,ಟ್ಟ್ನ್ಟ € 
ಎ 03-ಐಮಂ0 710680 ಐ 15 ೦5111179. 
"ಇ. 06-€0. 
116 1420 0/ 001010೫ : 


(3) 8! ಆ-ಆಶಿ ೬೧೮ 04.0, 1061 1--0€ಔ--6 
೫0೫, " 0-೮ ॥ .. 10076 ೮೫೬505 8೩ [0810117೮ 117300 ೫ 800 11. 


0--ಉಐವಥಿ 
ಎ6 ೨ಥಿಮ 0 18 ೩ 706೩6116 11001062. 
"0400, .. 00616 681808 0 11173067 ೫0. 8008 10೩% 
0-೫5 
೨ 0 ಚಾಡೆದಾ ೂಾ- ಹಟ ಇ ಉಿ, 


710%: (6--0)--(0--0)ವಾ (6--)) -(0---0) 1೫10೮೫೦ 
ದ) 0 ೩04 0--06 ಆ0 
ಎ (015-0)--'0--0) ಆ0 
. (6-3-0) ಆ(ಕಿ--ಗೈ) 


(4) 716 10% ೦1 ೫1%!!17!160110% : 
1[ 0, 11100 101 1? ಹಿ 1 2೦81617೮ ೩೫0೧೮ ಸಿಂಬಾಸಿಗಿ | 
% 18 ೫98೩1೪. ತ | 
1707, (1) 7300 ಸಿಐ 0, ೩೫೮ 01-ಆ! 1.6. (0--)-ಆ0 
", 10--0ಿಿಎಹಿ (0-0) 18 7088176 
2. %(6---)ಆ0 .. ಹಿಂ-ಆಸಿಕಿ. 
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(2) ವಾಹಕ ನಿಯಮ ; €.-ಆ)ಿ, ರಂ. ಆದರೆ %-ಆಂ.: ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 
' ಏಕೆಂದರೆ ಇ.ಆ`॥್ಧ ಆದುದರಿಂದ, 643-1ನಾಗಿ ಆಗುವಂತೆ % ಎಂಬ ಒಂದು ಧನ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಇರುತ್ತದೆ; ಹಾಗೆಯೇ 


0-೮6 ಆದುದರಿಂದ, ॥..-% 20 ಆಗುವಂತೆ, ಎಂಬ ಒಂದು ಧನಸಂಖ್ಯೆ ಇರುತ್ತದೆ, 
ಈಗ 0ಎಾಗ-2ವ (64-93-2೩ 03-(/3-2) 0-0 
ಇಲ್ಲ ಉಖವಾಭ/ತ-೪ ಒಂದು ಧನಸಂಖ್ಯೆ. 
20 ೦ಂ 
(8) ಸಂಕಲನ ನಿಯಮ: €.-ಆಿ ಮತ್ತು 044 ಆದರೆ 04-0-4 


ಏಕೆಂದರೆ, %-ಆ|`ಿ ಆದುದರಿಂದ ಇ4- ೫ಎ) ಆಗುವಂತೆ, ಐ ಎಂಬ ಧನಸಂಖೆ 
ಇರುತ್ತದೆ. ಎಂದರೆ €--ಥ ಎ --ಇ. ಒಂದು ಯಣ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


0-0 

0೬54 ಆದುದರಿಂದ, 0-40 

ಸ (64-0)--(84-06) ಎ (6--ಶ)--(0-6)-ಆ0--030. 

| 5 (64-0)(0-0-ಆ0 ..(6--0)ಆ(--4). 

(4) ಗುಣಾಕಾರ ನಿಯಮ. 

0 ಆದರೆ, ಸಾ0 ಆದರೆ, ಸಂ-ಆ.ಿರಿ 

ಮತ್ತು %.ಆ/0 ಆದರೆ, ಸಾಗಿಸಿ. 

ಏಕೆಂದರೆ, ಇ.೭(ಊ॥ಈ .. (6-ಥಿ)ಆ0 

ಈಗ 0 --1ಿಎ%ಿ(6--ಕಿ) 
(1) ಇಲ್ಲಿ /ಎ0 ಆದರೆ, ಸ(6--8)-ಆ0 

ಎಂದರೆ %€--1.ಆ0 ..%ಂ ಆಗಿಸಿ. 


96 


(2) 8೩1೧೫ ೫0೦೫ 1-ಆ0, | 
%ಂ- -ಸಿರಿಎ ಸಿ (0--ಶ) ೫8೦16 ಔಓಂಟಿ ಸಿ 
೩೫6 (6-ಗಿ) ೩7೮ 708116 .. % (0--)20. 
"ಓಗರ 0 10 ಓಂ ಗಿಗಿ 
(ರ) 71 101)10001 1.40 0/ ಟೀ 001 11010109 :-- 


11 0.೮ -ಆಶಿ, ಓಂ 


ಕ ಎಡ. 
ಶ್‌ 2೫01೫1 0620, 020..0ರ0.. ಫ್ಟಾ 
1111111717 1011 81008 ಸ 
ಕಿ 
ಪ 
ಬ ಡೆ ಷು 771101 117[1108 ಧೆ ತ 


9.೯. 02 5 ೫೫೦106 ಟಗ ಕೈಬ್ಲಾಸ್ಷ 


1ಸ817)168 :--- 
(1) 817೩101೩66 6ಎ. (೫೫೮ 1, ಕು.-11) 31] 
403-1131-20--11 
೮0173 ---11 10 100% 81008 
(4/--11)--112(20--11)--11 
404-(11--11) 20-11-11) 
4/2 20 
1117101118 0] 4 (20), ೫6 6%, 
ಖಾರಿ 
೫ ಟು ಕಡ ೫ಧ:ಳ್ಳಿ ೪? 


ನಿಷಸತು 4,3,5, ಒಡ 4]... 
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(2) ಆದರೆ, %.ಆ0 ಆಗಿದ್ದಾಗ, ॥(€--ಗಿ)ಾ0 
ಎಂದರೆ ಇ --1ಓಾ 0... ಹಂ /ಗಿ 


(5) ಅನುಕ್ರಮ ಸಂಬಂಧದ ಪ್ರತಿಲೋಮ ನಿಯಮ : 


0ಆ.% ಆ ಥಿ ಆದರೆ, ತಾ 
1% ಥಿ 


ಈಗ ಇ. 1 ಶತು ಜಾಗ 120 
1 


ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ 3. ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ 
ಜ್ಯ ' 


'್ಣ ೫0 ಸನ್ನಿ 
ಕೂ 


ಉದಾ: 9 ಆ 2 ಠಿ ಮತ್ತು ಶ ಎ ಫಿ 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು (1) 
ಜ| 6/೫ 5 2. 42-3-13 ಎ 31 ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಮ್ಮ ಕ 


4% 3. 11 ಘ 31 ಎ 20 .. 11 
- 11ನ್ನು ಎರಡು ಠಡೆಗಳಿಗೆ ಸೇರಿಸಿದರೆ, 
(4043-11) 11 ಘ(20-.11)--11 
42311೨11) 20-11-11) 
೨ ಡಿ 

4( 50) ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ 

ಬಬಜಿವಾತಿ 


(2) ೫114 81! 111108685 ೫ 8001 1081 
7%3-8.ಆ296 . 
70--5 €ಆ26 ಎ21. 
ಗ.10110--5 10 0010, 81098 | 
7023-(5--ರ) ಆ21 (5-6) 


7ಜ-€೨1 
11110100 07 7 (2-0), ೫ 861 
ಖತಿ 
ಇವಾಇ9ಿ, ಸಿ ಕೂ ಎತ್ತ, ಸ್‌್ಪಛೈರ್ಮ 


1 1401%16 1 1110 


1೫ ಆ ೫, 10160 10106 ೩801010ಆ ೫೩11೬೮ 01 ೫, 66070106 07 100 
8771720011 ೫| 18 00700 ೩8 11೮ [೦8101176 7೩11೮ ೦1" ೫. 1% 
8717101 18 76೩೦ ೩5 ₹16 770011108 01 ೫, ೦7 01160] ೫204 ೫. 


| 


| 


9.೮11 121ಎ. 9, | 811839, [74 | ಮಹಿ | 


11170701565. --2.2 


|, ೫84 (3) (೫14858 8ಾ3-ಕಜ 
(2) !8| ೫೮೫, 84-182 --42--9] 
8) 12 |,೫೮1, 32--ಕಾರ್ಗ-2] 
) 1೫ | 2೮1, 20.83 ಆ--5--%2/) 
) (8 | ೫61, 34 ಒಬ 651) 
11 517011೧7 100 1011097111 :--- 

(1) |8| -.117] 

(2) 3-- | 8-4 | 
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(8) 

70--5.ಆ26 ಇರುವಂತೆ, ಎಲ್ಲಾ ಪೂಣ್ಹಂಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
7೫೨-5೮2೩6913 ರ, 

ಎರಡು ಕಡೆಗಳಿಗೂ - ರನ್ನು ಸೇರಿಸಿದರೆ, 


72--(5--5).ಆ21.. (5-5) 
ಬೇ! ತ 2” 

7(250) ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 
೫೮.3 ಎಂಬುದು ಸಿಕ್ಕುತ್ತ ದೆ. 


ಜರಾಡಿ ಯ 6 0ಬಿ ಎಡಿಟ್‌ ಬ ಜೂೂೂೂ್ಸ- 
ಧನಾತ್ಮಕ ಮೌಲ್ಯ 


೩೮7೫ ಆಗಿದ್ದ ರೆ, ಅದರ ಧನಾಂಶದ ಬೆಲೆಯನ್ನು, ನ ಧನಾತ್ರ ಕ ಮೌಲ್ಯ ವೆಂದು 
ಹೇಳುತ್ತೇವೆ; ಹಿದನ್ನು | ೫ | ಎಂಬ ಚಿಹ್ನೆ ಯಿಂದ ನಿರೂಪಿ ಸುತ್ತೆವೆ. ಈ ಚಿಹ್ನೆ 
ಯನ್ನು ಐನ ಮಾಡುಲಸ್‌ ಅಥವಾ ಸಂಕ್ಷೇ ಪವಾಗಿ «ಮಾಡ್‌ ``» ಎಂದು ಓದು 


ತ್ತೇವೆ." 
ಉದಾ: [|2| ಎಳ, |0| ಎ0, : | ಎ4 | ಮಾಹಿ 
| |--7] | ಎ7] 


ಅಭ್ಯಾಸ 9.9 


[ ಇವುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಸೆ 
(1) (210೮1, 82-5-1817] 

(0) 1೫01೫೮1, ಖ--ಓ1೪3ಿಎಐಾ--4%2--2ಿ 
(8) : (ಐ 1೫5೮1, 3-7 --ಅ 
(4) : (01 ೮1೫, '203-3ಆ 5-೩] 
(೫) 1212೮1, 16--112೬18-.ಜ) 


|] ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ 


(೩)... 1; ೩/1 :೧/11/ 
(0) ತಿ. 13-41 


(2:1೫*೯51 ೬ 138] 
(4) --(| --12--3 |) 
(5) 118381] 8) ೫43 


2.10 0010016% ೫0010075.---1 110 0೦೦078೮ 01 80111011 


೧2೩7೩110 ೮೩1015, 507701111108 ೫1 ೧೦17೮ ೩೧೫೦88 [೩111016 


ಸ ಪ್‌್‌ೇಂಉಊಉಆಉಅ“ ಅ ಅೇ ೋ»: ್‌ುಕ್ಕಜಾಿ್ಪ&೭ ೪ 
0.0. 1% 106 ೧೩5೮ 01 0116 90೩11011 
ಹಖೆ.10 
ಸ ಲ್ನಾಹ್‌ 
1೩11110 8008170 ೫0೦05 77೮ ಟ್ರ0 0ನ ೫ ೫! 


5117118111 107 006 [181100 ೫-೫-150 


ರತ ಈ” 
170 ೮% ಹಖಮ-ರಸುಷಷಷ 
2 
_--1 3: ಉ--1%3 
2 


[11105 110 87111001 ೪/---1 11108 108 ೮007]7 107100 ೦೫೯ ೧೩1೧೬1೫ 
11018. 


1101761707 10076 18 120 70೩1 70171001, ೫1008೮ 8008೩7೮ 18--*ೆ 
1[711125, 80100107 ೦8 ೧1೩೮7೩1೧ ೧೩01೦05 15 11010 ೩1೪7೩]75 2೦851011 
7100111 100 800 1) ೦1 76೩! 70170678. 807 10015 077056, *ಕಿ 
11060 10. 6೫10110 111 11017008 8786617 80111 (276007. 


1/7. 07001 1181 1115 ೮೧0೩1108. ಖೆ 3-1 ಎ0 73877 0೩1776 8010103 
173. 11118 02೮0611000 8786010), 77೮ 3.660 10 08176 100೮ 877704 
ಕಮ್ಮ ಇ/- 1 ೩5 ಓ 7070007, ೩೫೮ ೫7೮ 72080 ೫8೦ 10 18 ೩11 006 ೩1 
7726110೩! ೦]೦7೩11೦0೫, ೩೦0. ೫100 ೦%/1೫ 7207700178, 801]66 
0೫1] 50 1806 76181100 ಜಎ---], 


1100 12097 1001007 1005 0500181000 18 0೩11೦6 106. 114 
81118777 1110, 870 10 ೫7111 ॥6 8೦೦೫ 108% 077 ೮೦೫೩017176 10 ೩1೦೫ 
77111 ೦061 11111110618, 811] ೧1೩೮7೩1೧ ೦೧೫೩1೦೫ ೧೩1 ೮ 501766 
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3). 1 ಎ೪] ಹೀ ಎ13] 
(4) --(| --12--3 |) 
(5) (| ಇತಿ | ಇತಿ) ೬ರ 


ಇ.10 ಮಿಶ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 


ಹಂ ಂಂಂ ಸಂ ರಾರಾ» 


ವರ್ಗಸಮಿಾಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಾಗ, ಕೆಲವು ವೇಳೆ ./ (ಒಂದುಯುಣಸ ಸಂಖ್ಯೆ) 
ಈ ತರದ ಪರಿಮಾಣಗಳು ತಲೆದೋರುತ್ತವೆ ವೆ 


ಉದಾ: 8..-1 ಎ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದಲ್ಲಿ 22. -] 


। ...ವರ್ಗಮೂಲಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ. ೫ಎ _ ೫] ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
ಹಾಗೆಯೇ 23. ೫4 1-0 ಎಂದಲ್ಲಿ, 


ಎ ಸ ಕ ಜ್‌ ಂ2ಂಅಇೀ ೯ ಸೈ] 
ನಾ ರಾಸಾಜತೊ ಅರ ಇ ಇ ಅಜಾ -ಎಂದಾಗುತ1 
ಲ ಭಿ 


ಹೀಗೆ, :/--1 ಎಂಬ ಚಿಪ್ನೆಯು ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರವೇಶಿಸುತ್ತದೆ. 


ಆದರೆ, - .] ಎಂಬುದನ್ನು ವರ್ಗವಾಗಿ ಇರುವ ಯಾವ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ 

_ ಇರುವುದಿಲ್ಲ. ಆದುದರಿಂದ, ವಾಸ್ತ ವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ 7 ಎಂಬ ಗಣದಲ್ಲೇ ೇ ಇದ್ದುಕೊಂಡು 

, ವರ್ಗಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ಎಲ್ಜಾ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲೂ ಬಿಡಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ಈ ಉದ್ದೇ 

ಶದಿಂದಲೇ ಸಂಖ್ಯಾವ್ಮೂಹ ವನ್ನು ಮತ್ತಷ್ಟು "ನಿಸ ಶರಿಸಬೇಕಾಗಿ ಬಂದಿದೆ. . ಈ ರೀತಿ 
ಯಲ್ಲಿ ವಿಸ್ತರಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ಕೆ ಹೊಸ ಸಂಖ್ಯಾ ವೂಹದಲ್ಲಿ, 


083.1 ಎ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳಿರಬೇಕಾದರೆ, $ಷ 9" --] 
ಎಂಬ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಇದರಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ ಬೇಕಾಗುವುದು; 
ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಅಂಕಗಣಿತದ ಎಲ್ಲಾ ಪರಿಕರ್ಮೆಗಳಲ್ಲೂ, ತಿ... “ಎಂಬ ಸಂಬಂಧ 
ವನ್ನಿ ಟ್ಟು ಕೊಂಡು, ಇತರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೊಂದಿಗೆ ಉಪಯೋಗಿಸ ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 


ಹೀಗೆ ಕಲ್ಪಿ ಸಿಕೊಂಡ ಹೊಸ ಸಂಖ್ಯ | ಊಹ್ಯಾ ಏಕ (ಊಹಾ ಜನಕ ಏಕ) 
ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೆ ವೆ. ಇದನ್ನು ಇತರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಂದಿಗೆ ಉಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡರೆ. 
ಯಾವ ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣವನ್ನು ಬೇಕಾದರೂ ಬಿಡಿಸಬಹುದೆಂದು ಕಾಣಬಹುದು. 
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0.0. ಖೆಡ-1 ಎ0 188 1186 5010010018 ಹವ ಡು 1; ಖ.-ಏ..-1 ಎ0 038 


1116 8011001018 | 
ತಳಸ ಎ ಮತತ. 14(3 

[116 8010/00 01 116 6707೩1 6೩೦1೩110 90೩0101, ೫7111 06 
18100. 1) 10% ೩ 18107 00೩1061. ; ಸ್ಥಿ 


ಗೆ. 7077007 01 0006 10713 0-10, ೫067೮ 6 ೩೫೮ ಗ ೩7೮ 768 
11117710785, 18 0೩11೦01 ೩ 0೦೫1710 7001007 ; 6 18 08/1906 108 7681 
1೩71 ೩೫6 ॥ ಗಿ 108 1774811187] 0೩೫1. 100 806 01 ೩॥ ೧೦೫7)16% : 
11111121075 18 0010160 |)” (1. '115 806 (00181718 ೮೫6೫] 798/1 
ಬ ಲ್ಲಂಉಊಅಇಉೃೈೃಉಓ್ಪ ಜಾ ಾ  ಟಟ। ಆ. ೫7716000 ೩8 6--10 ' 
10501 | 

|. 0೦073]10: 7017101 01 1116 10110 0-90, 771100 108 7981 ॥೩7॥ 
2670, ೫11! 6 0೩/66 ॥07611 1108010೩77. . '08 ೩ 0076171 
11738111೩71. 0011001 18 ೦/" 11೮ 107173 190 110076 ಗ" 41. 116, 
76೩! 12017007 0 18 17710008 ೩8 ೩ : 0೦17710 701700೫ 1% 1%6' 
101013 0-10. 


೫1೬0!11(/ 610 .111(11101001 ()007011004- 


(1) 170. ೦೦೫೫])1೮೦೫ 7071110678 ೧-೨-೪0 ೩೫0೮ 0-10 ೩16, 
5೩10 10 ಆ 01೫01 ೩0೮ ೪7110667 ೩8 


6-.-9ರ-6--10 1 050 ೩೫6 ರಿಎ0 


(೨) 400101 :---೬0೮01000 ೦/0 0೦೫71೮೦೭ ೫0710೮75 
6-98, 03-10 18 660060 )7' 806 1027701೩ 


(6-10) --(0--16) ಎ (6-0) -1(8--4) 
7111100 18 ೩೮8೩10 ೩ 0೦173)10 1070007. 
೭. (ಛೆ 18 010800 0೫06607 ೩೮61100. 
1110716067, 51700 
0-1-0ನ0-4-6 ೩0 0-1-0 13.) 
11 10110178 0181 
(6-1-18) --(0-1-16) ಎ (0--10) --(ಇ--1) 


೨..0010100 ೦1 ೮೦0102: 70770075 16 00117111010. 


4.0 


ಉದಾ (1) %8-.- 1 20 ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು _ ;, 

(2) ೫೩-೨-೫--1 ಎ0 ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು 

ಎ13 1 
2 


ಸಾಮಾನ್ಯ ವರ್ಗ ಸಮಿಾಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಕಾರ್ಯವನ್ನು ಮುಂದಿನ ಅಧ್ಯಾಯ 
ವೊಂದರಲ್ಲಿ ವಿಚುರ ಮಾಡಲಾಗುವುದು. ೆ 


ಉಷಾ ಗಿವೆ. 


॥ ಮತ್ತು ॥ ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ, 4-0 ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, ಇಯನ್ನು ಅದರ ವಾಸ್ತವ ಭಾಗ 
ವೆಂದೂ, -ಓಯನ್ನೂ ಅದರ ಊಹ್ಯಭಾಗವೆಂದೂ ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಎಲ್ಲಾ ಮಿಶ್ರ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ರಚಿತವಾದ ಗಣವನ್ನು 0 ಎಂದು ನಿರೂಪಿಸುತ್ತೇವೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಈ ಗಣಕ್ಕೆ ಸೇರಿರುತ್ತದೆ. ಏಕೆಂದರೆ, % ಎಂಬ ವಾಸ್ತವ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು -.-10 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದಲ್ಲವೇ ? 


1. ೫೦ಛಿ 

ತನ್ನ ವಾಸ್ತವ ಭಾಗವು: ಶೂನ್ಯವಾಗಿರುವ, 03. ) ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಮಿಶ್ರ 

ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಶುದ್ಧ ಊಹ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆಯೆಂದು ಕರೆಯುವೆವು. ಹೀಗೆ, ಶುದ್ಧ ಊಹ್ಮ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲಾ 0, [ಇಲ್ಲಿ (65 0)] ರೂಪದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 0 ಎಂಬ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ 

' ಯನ್ನು 0--;0 ಎಂದು ಮಿಶ್ರ ರೂಪದಲ್ಲಿಡಬಹುದು. 


. ಸಮತ್ವ ಮತ್ತು ಅಂಕಗಣಿತದ ಪರಿಕರ್ಮಗಳು 


೬8) 0ಎ0 ಮತ್ತು 8-24 ಆಗಿದ್ದರೆ, 6-.-೪) ಮತ್ತು 03-16 ಎಂಬ ಮಿಶ್ರ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಸಮವಾಗಿವೆಯೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, ಮತ್ತು 64 ॥ ರಿ 
0-14 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ' 


(9) ಸಂಕಲನ : ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನವನ್ನು (63-40) -(04-14)- 
030) 1೪ (6-1) ಎಂಬ ಸೂತ್ರದ ಮೂಲಕ ನಿಷ್ಕರ್ಷಿಸುತ್ತೇವೆ. ಇಲ್ಲಿ 
(6-0) .-೪(-- 6) ಎಂಬುದೂ ಒಂದು ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಯೇ. 

, 0 ಎಂಬ ಗಣವು ಸಂಕಲನದ ಬಗ್ಗೆ ಆವೃತವಾಗಿದೆ. 

ಮತ್ತೆ, 0 0೬0--0, 0-156-0 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 
(0 4-10) 3-(03-14) ಎ (0--14)--(6--%) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನವು ಪರಿವರ್ತನೀಯವಾಗಿದೆ. 
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11 18 6857 10 ೫೮110 110 05506161106 101%. 
(6-1) -- (0--14)] -- '6--1ಗ ಇ. (67-48) 1- 
(0-1) -- (6-11 


776 6001106 140% 0 ೦--೪ 38 106 ೩೮16116 1667107 ' 
17 006 861 0 0 ೩1! ೧೦110102 1101110675. | 


708 (6-18) 3- (03-10) - (5-0) --1(ರಿಇ-ಂ) 3-1. 
ಗಿ0೩11 )1/ (116 ೧೦೫1118111೮ 1೩% 
(0-10) --(6--10) 4-೪ 
(2) 714 00011/00 1100150 :--- 16 0೦೫3]10%: 7077107 
0-1 ೩8 (--0)-.-1೬(--ಕಿ) 
೨01-೨1೪ 107 10 ೩1610176 17170786, 107 
(6 3-10) ((--9)-1(-ಶ))-(6--0) *4ಗ0ಿ- 0) -ಂ.ಗೂನ 


(3೪ರ ೩/೧6 (--0)-॥ --ಥ) ೫೫೮ ೩601117೮ 1011767808 018 
6೩೮॥ 00007. 


(2) ॥011001:01 18 6000606 7 
(1 -18)---(6--16) -- (6-1) (0) .-೩(-- 


೩೪ 116 17761786 0 ೩೮610100. 


(8) 11:/11)110010% : 0೪0 ೩೫6 0--96್ಞ ೩೯೮ 1::1111)1166/ 
1:೮ ೦7617೩7] 17017181 6೫76581075 ೩5 10110%5 : 


(1-10) » (04-10) -- ಆ೮--ಊ6--₹ರೀ 1ರ 


118106 811೮ ೧೦೫71000811776 ೩1೮ ೩೩80೮181176 18975 01 ೩೮61: 0೫! 
೩1/0 7730101[110೩1100 ೫7೮ ೫77100 1115 ೩೩ ' 


ಎ! 


ಮುಂದೆ ಸೂಚಿಸಿರುವ ಸಹವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಸರಿ ನೋಡ 
ಬಹುದು : 

[ (%--ಬಿ) 3. (07-10) ] 3- (0--ಭ/) ಇ (0--ಸಿ) 3. 

[ (03-44) -- (6-೪1) ] 


ಸಂಕಲನದ ಏಕ : 0-0-10 ಎಂಬುದು ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ 0 ಎಂಬ 
ಗಣದಲ್ಲಿ ಸ ಸಂಕಲನದ ಏ 1 ವ್ಶ ವಹರಿಸುತ್ತದೆ. 


ಏಕೆಂದರೆ, 


(6-1-18) -.. (0-4-10) ಇ (043-0) 3 $ (64.0) ಎ 0*-ಥಿ 
ಪುನಃ, ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮದಿಂದ, 


(0-೩0) - (4-4-1) ಎ. 0-1, ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 


' (1) ಸಂಕಲನದ ಅನುಲೋಮ :- .(1--$)) ಎಂಬ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ 
(--6)-.- 1% (--ಶಿ) ಎಂಬುದು ಸಂಕಲನದ ಅನುಲೋಮವಾಗಿ ವ್ಯವಹರಿಸುತ್ತದೆ. 


' 
(540) - [(--0) ೬ $(-ಶಿ)] ಇ (ಇಂ) .- ೪ (0ಿ-ಕಿ) 
ಜಾ 0-10 ಎ 0. 


.'... (4-೫) ಮತ್ತು (--0) 3. ॥ (ಗಿ) ಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಸಂಕಲನದ 
' ಅನುಲೋಮಗಳಾಗಿರುತ್ತ ವೆ. 


(0) ವ್ಯವಕಲನ :  (4--) --. (03-40) ಮಾ. (040) -- 

'[ (--0) 3- ೪ (--0) ] ಎಂಬುದಾಗಿ, ಸಂಕಲನದ ಅನುಲೋಮದಂತೆ ಪರಿಗಣಿಸು 
ಕ್ವೇೀವೆ, 

| (3) ಗುಣಾಕಾರ : . (6-1) ಮತ್ತು (04 14). ಗಳನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯ ; 

' ದ್ವಿಪದಗಳಂತೆಯೇ ಮುಂದೆ ಸೂಚಿಸಿರುವಂತೆ ಗುಣಿಸುತ್ತೇವೆ. ' 


(04 1೪) »« (0-10) ಇ. 004-096 « 0--0:4 ಈಗ ಸಂಕಲನ 
ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಸಹ ವರ್ತನೀಯ ಮತ್ತು ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮಗಳನ್ನನು 
ಸರಿಸಿ, 
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(6 3-1) »« (03-14) - 40-164-0 --8ರಿ4 

301 ಚಾ ಎ1 ,', 1% 77041087 (00-60) .-1(ಆ6--ೀ) 
(0-3-10) « (0-16) - (10-60) --1(00--ರೀ) 

1101 15 ೩೩17 ೩ ೦೦೫7)1೧2 11077007 


`` 0 18 10806 00667 711111111110೩010೫. 


(01)%961€ 0072710೫ 711115 


1 0 ೩೫೮ 0 ೩೯೮ 7೮೩1, 1-20 ೩೫೮ ೧-0 ೩೭೮ 88161 50 0೮ ೧೦೫] ೫೯೩ 6 
00೦೫]162: 1107710೮88. . 'ಸ'ಆ. 130010೮ 106 1011097178 17567680108 
7080108 76181110 10 8000 7೩178 ೦1 ೧೦೫73]1೮೫ 1107706೫. 


(1) '116 8072 ೦1 1770 ೮೦೫]1 ೩5೮ ೮೦೫೫)1೮೫ 7೪770೮7೪ 1 
೩ 76೩! 7017068. 


08 (6-೫8) -(6---) -6--(:-*1) 1-ಇ 2೮607 


(2) 6 6106176110೮ 00077660 070 ೧೦೫]೫೩£೮ ೧೦೫)1೫ 
1101173678 15 ೩ 28೮1]: 1138817೩77 7017008. | 


0೫. 10--28)--(0--1)-- (10-4-0) --(ಆ---1) 
ಎ0 --(6--6) 11 


ದಾ 2 ೫10% 15 00೯೮17 18386178೩7. 


.. (3) 86 104200 08 7೦ ೧೦೫] ೫೩೮೮ ೮೦೫771೮0 70೫/೮೯ಣ 
15 ೩ 768] 70೫. ' 


0೯ (೧-1) (6-8) -ಸಿ--(1ಶ) 03 3-॥೬ 
770100 18 ೩ 768! 70200೮೯. 
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(0-1) ೭ (0-16) ಎ. 10--100--10-- ೫4 
ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಆದರೆ 13... _] 
ಮ್‌ (00-ಇಗಿ6) 3. ॥ (004-0ಗೀ) 
ಎಂದರೆ, (6-1) 2« (04-14) ಎ. (00--04) - ೪ (ಆ0--0) 


ಘಾ ಲಬ್ಧ್ಭವೂ ಒಂದು ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆ ಯೇ. ಆದುದರಿಂದ, 0 ಎಂಬ ಗಣವು 
ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿ “ಅವ್ಳ ತವಾಗಿದೆ. 


ಅನುವರ್ತ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 


4, ರ ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, 4-1 ಮತ್ತು 6. ಿ ಗಳನ್ನು 
 ಅನುವರ್ತ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೆಂದು" ಕರೆಯ್‌ತ್ತೆ ವೆ... ಈ ತೆರನಾದ ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ 
'ಜೊತೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದೆ ಮುಂದೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರುವ ರಸವತ್ತಾದ ಫಲಿತಾಂಶಗಳನ್ನು 
ಗಮನಿಸೋಣ. 


(1) ಎರಡು ಅನುವರ್ತ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತವು ಒಂದು ವಾಸ್ತವ 
ಸಂಖ್ಯ್ಕೆಯೂಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಏಕೆಂದರೆ, (6-40) 3. (0-೪0) ಎ 6 . (ಹ) 
ಷಾ 9 ಆ 7೫. 


(9) ಎರಡು ಅನುವರ್ತ ಎಂಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ವ್ಕ ತಾ ್ಯಸವು ಒಂದು ಶುದ್ಧ ಊಹ್ಮ 
ಸಂಖ್ಯೆ ಯಾಗಿರುತ್ತ ದೆ. 


ಏಕೆಂದರೆ, (ಇ .- 1) (6-1) ಎ. (-.0)--(6--ಿ) 


ದ ೪ 4. (ಉ-ಂ)-೫ 
ಮ್‌ ಈಔಥಿ, (ಇದು ಶುದ್ಧ ಊಹ್ಮ 
ಸಂಖ್ಯೆ)” 


(3) ಎರಡು ಅನುವರ್ತ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧವು ಒಂದು ವಾಸ್ತವ 
ಸಂಖೆ ಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಏಕೆಂದರೆ, (0-4) (6--1೪)) ಎ. 03--(10)3 ಎ 083 -- ಗ 
(ಇದು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ) 
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70810 1.08 01 114/114/1100/0% 
170007, (0--10) (4-1) ಎ (00-01) .-1(00 ೧ಡಿ) 
- (00-60) 1- ॥ (46-80) 
ಹಾ (1-1) ೫೬. (0-೯-96) 


 11010)110೩0101: 0೦ ೦೦೫7]10% 11111121078 18 0ಿಂ11770108- ' 
1116. (1) ' 


ಕ 


11 18 8180 6೩8/17: 70711100 151146 606 ೩8800181116 1% 

((4 3-10) (03-101 (64-11) (64-10) «[(0--1) | 

(6 1-1/)] 80108 80೦6. (2) 1 

7116 0೩76 (1--1)(0-10) -- (00-06) -1(60-ಶಂ) 

[೩110 03-101-101 776 0೩179 

(6-10) (1-3-10) 6-3-0 (1--10)(6--1) 

ನ 1331071 18 1006 7201017110೩01176 16610107 ೦೯ ಊಂ. 

17107 18 0 (3) 

(4) 11:/11)110006 1700150 ; 17105109 11 0 561 0 61! 


(107%)10) ಗಿ 0೫೦75 


1.00 01-:-90 ಆ 11 81760 ೧೦೫])1೮೫ 7077007. *''ಆ 7೫೩೫0 100:, 
11720, ೫760 10 0೮೫185, 106 72017707 ಖ--2೫2 800% 100೩1 


(0-1) (೫-೪೫) ಕಾ (3-40)... . . . ಕ 


0" 1೫ ೦10110೦7 ೫7೦೫೮8, 77೮ 77೩7% 10 876, 770367 16 ೮೫೧೩. 
116 71073007 ಖ--2೫9, 8000 1008೩ | 


] 3-0 
1-1 ; 
11111011] 000 81068 08 1 07 (0-1) 


2ನ ್ಭಭ್ಲಬ ಜತಗ ಜ:' 


4.3 


ಗುಣಾಕಾರದ ಮೂಲನಿಯಮಗಳು 
ಅಲ್ಲದೆ, 
(0-1-೩0) « (6--1) ಎ. (00-00) -- ॥ (64-ಿ) 
(10--6) -. ೪ (00-.-ಗ0) 
ವ್‌ (64-20) »« (0-10) 
ಆದುದರಿಂದ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮ 


ವನ್ನನುಸರಿಸುತ್ತದೆ. ರಾರ : 


ಮುಂದೆ ಕಾಣಿಸಿರುವ ಸಹವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮವನ್ನೂ ಸುಲಭವಾಗಿ ತಾಳೆ 


' ನೋಡಬಹುದು. 


[ (64-2೭) 2 (0--90) | ೬« (6-೧9) ಎ. (6-೧) ೬ 

[ (0-10) »« (6--೪)) (2) 
ಈಗ (1-೫) (0-3-16) ಎ. (00-64) 3. ೪ (04-00) 

ಇದರಲ್ಲಿ 03-190 ಇ. 1-3-10 ಎ. 1 ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 

(6-೫) (13-10) ಎ 6--ಬಿ ಎ (1-4-10) (4-1) 


11-101 ಎಂಬುದು 0 ಯಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರದ ಏಕವಾಗಿ ವ್ಯವಹರಿ 
ಸುತ್ತದೆ. (ತಿ) 


(4) ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋಮ ; ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣದಲ್ಲಿ ಭಾಗಾಕಾರ 
6--% ದತ್ತ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರಲಿ. ಈಗ (6-1) (೩-೪ /) - 
ಪ್ಪ: (1) 


ಆಗುವಂತೆ, / 4-%/ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು, ಅದು ಇದ್ದದ್ದೇ ಆದರೆ ಹೇಗೆ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯುವುದು ? 


ಅಥವಾ, ಅಂಥ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಂದಿದ್ದರೆ, 


1-3-10 
ಎಪ್‌ 1.1 (11) 


ಆಗುವಂತೆ, ೫--೪ಭ ಯನ್ನು ಹೇಗೆ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬೇಕು ? 
ಇದಕ್ಕಾಗಿ, (1) ರ ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ (6-1) ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿರಿ. 


4.2 


(6-0) (4-0) (ಐ--1/) - (6-0) (1.13). 
(03 -ಥ3) (23-1) ಇ. (6-11) 
1 ಊಯ-3-0 2 0, 61110106 010 81108 07 (08-01) 


| 0 ` -ಿ 
೭-೪ - (ಇ) *1(ಇ೫ಾ) 
18 18 106 101010110೩7 1070780 ೧. (6--1), ೩೫0 1(.' 
610008 10 (0. | 


17016 :--(1) ೫--1%ಈ ಉ೮೩೪ 1! 03-೩-0. '1018 ]081 700-. ' 

765 10086 000 ೩% 10೩8 0? % ೩04 ಶಿ 880014 6 20. 130 10060. 
6-1-0. 
18. ೩11 0000)10% 10020088, 0೫0001 0-90 ೩೪೮ 111... 


71110101108(1176 1017608805 18% ಲೆ. 
| 


(2) 8111107, 11 80098 1081 ೫-202 7 
1-10 


116006, 116 18171117 2200811012 (೫ 3-1॥) 7 (0--28)-* 18 0866 
(0೫ 806 170161/110೩10116 11176186 0೦1" (6-90). 


171: 0೮707೩1, 01118100 18 20581016 17 0, ೫160೮೪೮7 1586 6117/07] 


50. . 100 13-10-0 ೩01೮ ೦೦080೮7 
4-10 
ಎರ. ಜಾ ಓ%.-1॥. 
1-10 
1111101117 ೦1 0010 81008 07 (0-9) (6-3) 
(44-18) (--0) - (24.1) (ಬಿ...) 
(46 3-7) -. (84-40) - (24-1೫) (3.37) 
710%7. 0-೧02-0 033-03೬0. 10111617 17 (0-೫) 


77೮ ॥0॥ 


೫ --0ಿ ಶಾ ಬ 
2-೪೫ ಹ ದ ಬ ತ 1 11 ಜೆ 4.180 


0' 0 ಆ..೬ 0-1 
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(0-1) (6--1ಥ) (0--೫/) ಎ (4-1) (1:10) 
(03 --12) (2--೫/) ನ ಉಗ 
033-030 ಆದರೆ, ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ (03 3-2) ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ. 
0 . /ಒ ಇಕಿ 
ಚು (ಸ) ರ್ಕ (ಸಾ) 
ಇದೇ, (6--1) ಯ ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋಮವಾಗಿದೆ, 
ಮತ್ತು ಅದು ೮ ಯ ಒಂದು ಗಣಾಂಶ. 
ಗಮನಿಸಿ : -_(1) 02-0೬0 ಆದರೆ, /-. 1 ಇರುತ್ತದೆ, 
ಇದಕ್ಕಾಗಿ (1; ಮತ್ತು ) ಗಳೆರಡರಲ್ಲಿ ಕನಿಷ್ಠಪಕ್ಷ ಒಂದಾದರೂ, 0 ಇರಬೇಕು. 


ಆದರೆ, ಆಗ ಇ. 050 .. 0--10ಯನ್ನು ಹೊರತು, ಉಳಿದ ಎಲ್ಲಾ ಮಿಶ್ರ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೂ, 0ಗಣದಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋಮವಿರುತ್ತದೆ. 


(2) ಮೇಲಾಗಿ, (11) ರಿಂದ. 1 / ತೆ ಎಂದು ತಿಳಿದುಬರುತ್ತದೆ, 
--1 


ಆದಕಾರಣ, ೫-೨-1೪ (6--0)-*ಎಂಬ ಪರಿಚಯವಾದ ಚಿಹ್ನೆಯಿಂದ, (6--1)ಯ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಅನಂಲೋಮವನ್ನು ತಿಳಿಸುತ್ತೇವೆ. 
| 


ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ, ಭಾಜಕವು 0 ಅಲ್ಲದ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲೆಲ್ಲಾ, 0 ಗಣದಲ್ಲಿ ಭಾಗ 
ಹಾರವು ಸಾಧ್ಯವಾಗಿದೆ. 


1-.-1ಢ 50 ಇರಲಿ. 4.11 ವಾ0ಡ-1/ ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. 
1--೫ 
ಇದರ ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ (4-1) (06--1) ಇಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ, 
(4 3-17) (0-0) ಎ (೫4-1೪) (03-12) 


(01 3- ಔರಿ) 1-1(00--.10) ಎ (0-4-1) 02--113) 
ಈಗ 102೬0. [033 13,೬0. (03-13) ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 


| ಪಡೆ 70 , , 8-4ಓಿ,_ 448 
೫% ಹ್ಯಾ 87] 
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ಕ್ರ. 7000106 10108 0/ 1141111110800% 0.1.8. 11101 
[16 61807100116 18918 | 
(4-10) ೬[((4--13)-(0--10)]-(4--ಓ) (4-೬0)-- (0-.-ಡ] 

(03-17) - [(4--18)-(0--171](61ರ) | 


೧೩೫ ಆ. 688117. 7೮೫10896 7 ೩೮00೩! 1110111)11೧೩೭100, ೩೫ 
8173)11010೩10101. 


1100101808 2.೨ | 

೬ ಟ್‌ ಲ ಗ ರ ಬ ಬಮ್ಟ ಟ್ಟ ು,`, ೬. 

0೦೫]1೩॥ಅ8. | 
(1) (4-81) « (8-21) --14--12 

(2) ((6--29)--(8-.-30] ೪ (--ಕ--20) 

11 ೫170 1016 17010)110೩01176 10176886 0೦1 €೩ಯ 08 ೬% 


10110917, ೮೭)7೮8೩118 (60% 18 606 078% .4 1-1 ೫ 77167೮ 4 ೩೫( 
೫ ೩೫೮ ೫6೩1. | 


111 17277088 1086 10101710, 18 0086 1088. 4-೩1 
1111076 1 ೩೫೮ 0 ೩7೮ 768/1. ನ 
1. 001೧೪. ಭ್ರ 1 ಬ. 13 -೪)3 


3-1 ಶ್ಯ ಗಡುವು 
7 ರಾಟೆ | 2-51 
1, ಸಸಾಸಸಾಾಕಾಷಾರ್ಯ್ಯಾಣಾ ಗೆ ಮುರ್ಪ ಪ್ರಚ್ಯ್ತ್ರ ತೂ ಸಂಸರ ಫಿ 
(122 (3227 | 
[1]. 11೩10856 : ಶಹ. ೫,೭. ೫೭2.2 ಹ್ಮ ೫. ಚ್ಮ ಶ೯್ಮಿ ಚಿ 
೫17೫, !1೦ಗ್ಕ, ಗೈ ಗೈ ಗೃಳ್ಳೆ (1೪೮೫೩1೩೩0೬. 111 


17. 0511 006 70080100 7. 10: 006 ೦೦೫]೫॥೩೮೮ 2-೪ 0 


116 11111061 1; -- ೫. ೮7೩1೦೩ ೫. ಘ್ಶ೭. ೫. ಘಚ,್ಮೃ ಶ್ರೈ್ಕಿ ೫ 
ತೈ ಹ್ಣ ತ೫್ಳ ಹ 


4 
177]. ೮೩10018106 : 
ಸ' ಶಭ ಚ ಕತ್ಷೃ 


(5) ಸಂಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಗೆ ಗುಣಾಕಾರದ ವಿಭಾಜಕ ನಿಯಮಗಳು 
(01-೧9) «[(.4--17) --(0--10)] ಎ (4,--0ಿ) (4--10) 
--(6--1) (0-1೩0) --[(1-/-10).-(0--11)]«(6--) 
ಗುಣಿಸಿ, ಸುಲಭ ರೂಪಕ್ಕೆ ತರುವುದರ ಮೂಲಕ ಇವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಸರಿ 
ನೋಡಬಹುದು 
ಅಭ್ಯಾ ಸ 2.38 


7. ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭ ರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ, ಮತ್ತು. ಅವುಗಳ ಅನುವರ್ತಿಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯಿರಿ. 


1) (4-31) «(8--2) --14-- 19; 
2) ((6 2) --(84-3)1 ೬«(-5--2) 


[1 ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೂ ಗುಣಾಕಾರದ ಅನುಲೋ ಮವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದು, 
ಅವನ್ನು 41170. (4, ್‌ ವಾಸ ಶವ) ರೂಪದಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತ ಪಡಿಸಿರಿ. 


(2-31). (--1--1). (3-21). (1--), (2--1) 
11] ಇವುಗಳನ್ನು 4-0. (4. 01 ವಾಸ್ತವ) ರೂಪದಲ್ಲಿಡಿ. 


141 ಹ 10009್ಶ್ಛ(ಎಸಷ್ಟ 

ಹರವ ತಾ ಸರ್ಯಾಷಾಸ 
2-.-1 2--51 

ರ್ಣ ದಾಗ್ಯಸ ಕ (3-13 


[1 ಮೇಲಿನ 111ನೇ ಪ್ರಶ್ನೆ ಯಲ್ಲಿರುವ ಗೆ. ಸ್ಮಿ. ಗ್ಕೈ. ಗ್ಮೇ. ಗ್ಯ ಗಳನ್ನಿಟ್ಟುಕೊಂಡು 
೫,2. ಸಕ್ಕ. ಕಳ್ಳಿ ೩೫. ಕೃಶ ಗಳೆ ಜಿಕೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


37 7 ಎಂಬ ಸಂಕೇತವನ್ನು 7-03-122 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಅನುವರ್ತಿಯಾದ 
(0--1|)ಗೆ ಉಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡು ೫ಚ[ ೫. 1 ಕ್ಮ ಮತ್ತು 
ತ ಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಸ] ಇವುಗಳನ್ನು ಲೆಕ್ಕ ಮಾಡಿ: 


ಜೆ 
| 


ಸೈ, ಸೈ, ಶೈ, ಸೈ ಸೈ 
ಟಪ್‌ 1. 1೪೫ 
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01147110 3 
1761066, 5868 ೩೫6 1088108835 


9.1. 2೫8 0 1701665. 

104 ಆ 1, ೩೧1% ೮ ಗಿಗೆ ೫೦ 69016 0'' ೩8 1011018: 

0% ೦ %60%..... ಥರ, 106 27006000 ೦೫ 106 7160 ' 
0018171116. ೫ 1೩0೦6078, 0೩೦೫ ೦18 ೫1100. 16 0. 11076 11 18 0506 ' 
801% 08 811 7681 70171618, ೩೫ ಗಿ! 016 861 ೦1 81 1೩67೩1 1 
1101710678. 

10. 270೦೧೦88 ೦8 9161010 0. 810೩110176 7100 6 18 ೧೩೦೧6 


7೩181110 0 00 106 )೦೫7೦7 ೫, ೩೫೮ 1% 18 ೧೩16 106 1706% 01 0018 ' 
0೫7೮ 01" 6. 


170113 11118 0608110107 0೦1 ೩೫ 1700 77೮ 77076 116 10110%- 
1110 1೩1೫15 01 1701065. 


1]. (0) 0೫ 2 0%. 001೫೫ 7167064 ಆ 7 ೩04 ೫1, ೫ ಆ ಗಿ. 
8 38:0% ೧ 09. ಪಸಕ“... 0 ೫೩.6... ಈ% 


10 11 1೩00088 101% 1೩01028 
13] ೩ ೫6068106 ೩)]110೩0101: ೧8 116 ೩8800186176 18197 0? 


0213101/1108110% ೫6 ಕ್ರ೮0 07 2 09 ಎ5 (06.0%... 6260...) 
10 (11-1-1) 1೩01078 


ಮಾ (11577 |] 606 6687106100 08 ೩೫ 1760. 


"006 | 09 ರಿಂಗ. | ೬... (3.1) 
0) ಶೆ 
(ಗ) ಸಜ್‌್ಮ್‌ 1! ೫-1೫, 2 
೫. . ೬ ೬ [3.80%) 
(1೬ ಡ್‌ ೧೫-11 ಗು ) 
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ಅಧ್ಯಾಯ 3 
ಘಾತಾಂಕಗಳು, ಕರಣಿಗಳು ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಘಾತಗಳು 


3.8 ಘಾತಾಂಕಗಳ ನಿಯಮಗಳು 


6 ೫ ಮತ್ತು ॥ ೭ ಗಿ' ಆದರೆ 4” ನ್ನು ಮುಂದೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವಂತೆ ನಿಷ್ಕರ್ಷಿಸು 
ತ್ತೇವೆ, 

1? ಮ0,0.% ,,...0 ಇಲ್ಲಿ ಬಲಭಾಗದಲ್ಲಿರುವ ಗುಣಲಬ್ಬವು ಪ್ರತಿಯೊಂದೂ 
6 ಆಗಿರುವಂತೆ % ಅಪವತನನಗಳನ್ನೂ ಳಗೊಂಡಿರುತ್ತ ದೆ. ಇಲ್ಲಿ 0 ಎಂಬುದು ಎಲ್ಲಾ 


ಸ್ತ ವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಗಣವನ್ನೂ 7 ಎಂಬುದು ಎಲ್ಲಾ ಸ್ಟಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಗಣವನ್ನೂ 
ಚಿಸುತ್ತ ವೆ 


4 ಯಿಂದ ಮೊದಲು ಮಾಡಿ % ನ್ನು ಪಡೆಯುವ ಈ ಕ್ರಿಯೆಗೆ ಇ ಯನ್ನು % 
ಘಾತಕ್ಕೆ ಏರಿಸುವುದು ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತ್ಮೇವೆ "ಮತ್ತು. ಎಂಬುದನ್ನು (ಯ ಈ ಘಾತದ 
ಘಾತಾರಿಕವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಘಾತಾಂಕದ ಈ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಿಂದ ಮುಂದೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಘಾತಾಂಕಗಳ 


' ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸುತ್ತೇವೆ. 


| (೧) 4೯.1, 1,1? ಆಗಿ? ಆದರೆ (1೫ )( 1೫ ಮ (1-೫) 
ಏಕೆಂದರೆ 4೫ 7೨೭0೫ (೧. ಜೀರ: (1 ) 4 (0. ಸಷಸತ್ತೆನ 


0) 
1) ಅಪವರ್ತನಗಳು 1) ಅಪವರ್ತನಗಳು 
ಗುಣಾಕಾರದ ಸಹವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮವನ್ನು 


ಕೆ 


ಈಸಾ ಎ (0ರ... 6೪.22! 6) 
(1% 3-1) ಅಪವತ ನಗಳು 
೨೨ ಛ೫31-೫ ಘಾತಾಂಕದ ವ್ಯಾಖ್ಕೆಯಮೇರೆಗೆ, 
೪1 ೫.೬೩0 1೫2೫೪)... 1... (3.1) 

(ಗಿ) 
11೨ ೫ ಆದರೆ, 4 2. ೧೧ ಲ 

(]]1 | 

ಜೆ 110೬೬1೪೯. 11, (810) 
11 ಆ. ೫ ಆದರೆ, ಸತ ದಾ ತಮಹಾನಾಾ 

07 ಡ್‌.) 
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107 0% (0.6.0.. .%/ 1೩೦0೦೫5) 

ಜಾ (6.6.6. ..1%180%19) 

1 70% 131, 07 8110011113, 0೩೦1 ೦1 1080 0 ೩'5 17 1116 
16000711800: ೩|೩1115% 1 01 ೪10 1% ೩'5 1% 100 7101707೩107, ೫6 
೩೫6 160 ೫111 0-೫11 110 11011107800 ೩೫0 1 17 089 0610101- 
11೩108. 


ಟು ೫ ದುಂ 2 ಜಾ 1. .1.: 
(11 | 
51113118711, 10 ೧೩೫ 09 ೫೮೫1000 60೩8 
ಸ 32. (4೫4. 
(1? (11-71೪ 
1[ (0/1)1- 0, 
107 (011)1 --[(01) (07?) (೧?) . ... - . ೬. 1 1೩೮1೦॥8-] 
770% 0೫॥೩1/011) 0" 11: ೦೩೦ ೧೩8೦, 116 91 
(011)1 --[(0.0 . . . . 11 1೩01೦88) (0.0. . . - ೫ 1೩೦0೦೫8) - . - 


ಲ ಲ 1% 1೩01018)] 


060108 980 01 (110 1 70101 078೦1065: 170 1/0 086 
ಸ 1116 80೩70 078೦೧18 6 15 110101)1160 )]' 10861" 11 «೫ ' 
111108. 
". 1.11.ರ. ಎಂ, 7 ೮901110100 ೦1 ೩11 17100%- 


.. ಕೆ (ಬ (ಅಗ ಗ ಸ. (3.2) 
111 (00)1 ಎ 01ಗಿ* ೩0೮ / ೧ಸ್ಲ೫ 61 
ಭಜ 
808 (00) ಎ (00) « (00) « (00) 2.೬... 00 7 1೩0೦1॥028 07 , 
16011101011 08 ೩೫ 17002. ' 
(0ನ 1 1112 22ಂತ 10 17 1೩01028) ' 
ಗಾರ. . ₹೫881] ₹0 1 1೩01028) 


(151710 1116 ೩5800181176 ೩1/0 0007170081196 18%.] ' 


, (2. 2 01 | 0) 1611116107 01 ೩1) 111062೫- 


ಏಕೆಂದರೆ, 0೫: (1.0.04. .. .. .. .. ೪ ಅಪವರ್ತನಗಳು) 


ರಾ, 


೪. ೫7 (68210) ಎಸ್ಸಾ $ ಅಪವರ್ತನಗಳು) 


ಈಗ 11 2 ೫ ಆದರೆ, ಛೇದದಲ್ಲಿರುವ ॥ , ಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದನ್ನೂ ಅಂಶ 
ದಲ್ಲಿರುವ 1» , ಆ ಗಳಲ್ಲಿರುವ ॥ , % ಗಳೊಂದಿಗೆ ತೆಗೆದುಹಾಕಿದರೆ ಅಂಶದಲ್ಲಿ 0೫-1೫ 
ಮತ್ತು ಛೇದದಲ್ಲಿ 1 ಉಳಿಯುತ್ತವೆ ವೆ. 


ರೆ 1 ॥117-1 
೫ ಖಾ?) ಆದ ಸಿ ನಾ ದ್‌ ಮಾ (117? 
(17% | 


ಹೀಗೆಯೇ, 1% ೭ ೫ ಆದರೆ, 


(?! ೧17--೫) 


ಎಂದು ಸರಿನೋಡಬಹುದು. 


| 


1] (0೫೬) ಎಎ 64೫೫೫ 
ಏಕೆಂದರೆ, (0೫)%ವಾ[(0೫) (0೫) (೧9) .. ..... ೫.. ಅಪವರ್ತನಗಳು] 
ಈ ಪ್ರತಿಯೊಂದು (0೫) ನ್ನೂ ವಿಸ್ತರಿಸಿದರೆ, 
(0೫)1 ಎ [(೧.4 .. .. ೫ ಅಪವರ್ತನಗಳು) (6,4.. .. ೫ ಅಪವರ್ತನಗಳು) 
ಸೆ (6.6.. .. 1 ಅಪವರ್ತನಗಳು)] 


' ಇದರಲ್ಲಿ ದುಂಡು ಆವರಣಗಳನ್ನೆಲ್ಲಾ ಬಿಡಿಸಿದರೆ ಚೌಕಾವರಣದೊಳಗೆ ಇ ಯು 
: ತನ್ನಿಂದಲೇ 1» «೫ ಸಲ ಗುಣಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿ 'ರುಪ್ರದು ಕಾಣುತ್ತದೆ. 


.. ಬಲಪಾರ್ಶ್ವ - ಊ* ಎಂದು ಘಾತಾಂಕದ ವ್ಮಾಖ್ಕೆಯಿಂದಲೇ ತೋರುತ್ತದೆ. 


(0೫೬) ಮಾ 06೫% | ಸರ ಲಬ [ಬ ೪ಬ! (3.8) 
7೪ (ಶ್‌ ಇಸಾ ಮತ್ತು. (- ಚ ಬ ನ 
ಏಕೆಂದರೆ, (6ಶ)» ೬ (೧0) »« (0) « (6ಥ) ಎ೮.» . -?0 ಅಪವರ್ತನಗಳು. 


[ಘಾತಾಂಕದ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಿಂದ) 


ಹಾ (04)2060)006....1ಗಿ ಅಪವರ್ತನಗಳು) (08 ....11 ಅಪವರ್ತನಗಳು) 
[ಸಹವರ್ತನೀಯ ಮತ್ತು ಪರಿವರ್ತನೀಯ ನಿಯಮಗಳಿಂದ] 


| ())7% ಎ. 677 11] (ಘಾತಾಂಕದ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಿಂದ) 


41 71 41 41 11 ಹ 
ಮ್ಮ ಕ ಸ ಗ ಲ್‌ 1, 11 ಅಪವರ್ತಗಳತನಕ 
(?) ೬ ಜಟ. 


2ರ ಕ ಲಯ 1. 10 1% 1೩00088. 
ಸಧಟಹಟಠಟಟಳಾಿರ್ಚೀಾ್‌ ರ್ಟ: ೪0 11% 1೩05088. , | 


1೬೩77)108 


1 6111117 :--. (9")3:(84)3: (492)* 


(21) (24)? (12%)3 
ಸ (ಲಕ (13132 
(373128) ಗ ಗಜ 


2*-3*-25.35.75 2'-3*.25.3"-75 
ಸಾಸಘಾರಘ 7 ಘಾಷಾಧಾಾಾಃ 
08--5. 98--5. 75 33. ೧33. 75 ಆ 
೨138-11 ೨2 9 
ಇ. ಜಂ ... 


(202॥್ಯ2)* 128% 


2 0117 :-- (ತಿಯೆಯೈಗುಿ (ಆಲೆ 


8(03)(ಉೌ)(%)' ___  (0%)2(॥2)ಸ(ೆ)3(೨*)2 
24(02)%%%(॥2)* ವ್ರ ೫೨ 3 0 ಟ್‌ 


30 ಎ "1% ಕ್ಯ 
ಬಜ ಗೂ 68 ಅ ್ಷಾಘ್ತ 
3! 2-83-00 
`ಪಾರ್ಟ್ಯಾ 7 ನಸಸ್ಯಾನ 
ಹಾ ಕಾಟ 12ಯ.೬/ 
ಎ 11! ದ 0 ರ ್‌ಟ್ಯ್‌ಾ 2 ಹ 
ಕ ೫22.೬6 
ಇೌರಾಶವ್ಯಾಷವಾ 
3 _೫ಿ ಸ 3% 
ರ್ಕ್ಯಾ ಗ72 
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ಭಷ ಜ್ಜ 


ಔಚ 2 1 1॥ ೧,7. (111 ಅಪವರ್ತನಗಳು) 
ಹಾರೋ ಲ... . (೫% ಅಪವರ್ತನಗಳು) 


ಹಾಗಾ 


ಕ ಕ 00% 
ರ. 


ಕಾ ಂಎಂ್ದಷ. ವಿ...“ 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: 


ಘ 


ಇದನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ; 

(24). (89. (49)' 

(21)7. (24), (127)' 

ಲೂ ಎನು ಬ್ಮುರಟಕ ತ ಬಾಲ ರ್ಗ 
(3:7). ೪333). [2-3 ಶ್ರ ಗಟ. ಚ 
೨8. ಲ್ವ ೨3, ೨ 75 13, |23, ಣೆ 
ಇ3313 ್ರ3 


ಹ ಆಖ ರಾತಾ 


9 

ಚ ಜಟ ಜಂ 

ಇದನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ: (ತಿಂ ೬.೬) 
(207%) 122" 

3(05)*(ಖೆ)'(೪')* ಜೆ (4')'(0)'(ಆೌೆ) (೪) (ಬೆ)? 

ಗರ್ಗ ಸ ಸಾಸ್‌ 


30ಕ್ಕೆ 1 0"04/1ಕ್ಯ/10 
ಹಾ ಗಾಗ 680 ಭಹೂಖೂ 
ತ 3'0ಯ್ಯೌ? ಲ4.320128 
24, 33*-ಸ್ವೀಿ)ಿಕ್ಕ-- ಕ್ಯ 2 3508ಕೊ ್ಯ? 
17೨16 
ಲ 12 ೨... 
ಗ 6'ಠ್ಯ? ಹ್‌ 0 ಲ್ಯ? 
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12೫6701808 21 


51171/1117. 000 10110711 :-- (611 20101008 ೩76 ॥0811116 ' 
17108078). 
(40)3-(04)' (5-33-23) 
(42) 2೯337): 
303 ಸಿ 2083 ಕ್ಕ 


40 ಡ್ಯ ೩. 020 
(63) 2 (01) _ (ಸಿ| 
(2೫೫0) ' 
(ಇ-3.. (4) ಜಾಸ್‌ 3 
ಐ--1 6--) "ಯ 0ಸಾಗಿ 
ರ ಠ್ರ (೨7೫ );` ತ (೬. . 2 
2೫8 1. ' 30% 32ಖ್ಯಿಸಿ) 


ಕಿಸ 


ತ 


3.2 87೩೮110081 ೩೫6 70೩%176 1701005. 


716 0೩೪೧. 80 1೩೯ 6601106 0% ೩೩80771118, 7? 00 09೩ |, 
2೦510176 10100೮2. 10960707, 1806 ॥97೦7೩11510 801೯16 ೦18 
೩1೧7೩ 760170೦8 17೦/೮೫ 77081111105 00 ೮ ೩010೩೦॥೨6 150 186 . 
87177101 7 108 ೩೧7 7೩1100೩1 17೩11ಆ 01 ೫). 


'''6 700666 )7 ೩೩86017176 0188 116 701168117197181 1706೫ | 
1೩1೪7 


017 2 0೫ ಎ 0ಗರೆೊ 


1101068 107. ೩1! 7» 876 ೫ ೮. ಛಿ, 006 8೦% ೦1 7೩5107೩1 70771025. : 


`` ೦೩೫ 11161: ೩೩8107 270) 171670761೩11075 10೫ ಇ, ಇ", ೩06] 
47೫ 710766 ಆ ೫. ), 0, ೫ ಆ ಗಿ]. 


| 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 3.1 


ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭ ರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ; 


ಇಲ್ಲಿ ತಾಂಕಗಳೆಲ್ಲ 
ನರ್ಣಾಂಕಗಳು. ಸ ೌ 0, ಧನ 
(49):.24)". (5.8'23)* 
ಗಾಣ 
ವ 3'ಯ್ಯೊ್‌ಸ್ನುತೆ 2ಯೆಶಿೆಿಸ್ಮಿ? 
ಗೆ ಸ 3: 


(02) 2 
ತ್ರ 
(63) 2 ಗ ಜ್ರ (೪ 


1 ಜಾಲ. ಉಘಿ 
ಐ-- 4 _-ಗಿ ಜ್ಯ 045. ಶಿ 
ರ ಸ ತ 2. ತ ತ ಗೆ 
2್ಯೊ್‌ 1.೩. 305] ಸ 320 ) 


3-2 ಭಿನ್ನರಾಶೀಯ ಮತ್ತು ಖುಣಘಾತಾಂಕಗಳು 


| ಇದುವರೆಗೆ 1% ಎಂಬುದು ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕವೆಂದು ಭಾವಿಸಿಕೊಂಡು ಊನ್ನು 


ನಿಷ್ಕ ರ್ಷಿಸಿದೆ ವು. ಆದರೆ ಬೀಜಗಣಿತದ ವಿಸ್ತ ರಣ ಪ ಪ್ರಕ ತಿಗೆ ತಕ್ಕ ಹಾಗೆ, ೧೫ ಎಂಬ 


ಚಿಹ್ನಗೆ, ಘೌತಾಂಕವಾದ ೫, ಎಂಬುದು `'ಯಾವ ಸ್ಲಸಗಲಬ್ಬ ಖ್ಯ ಯಾಗಿದ್ದ ರೂ 
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ಇಲ್ಲಿ 01೫ -0 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ 01೫ ನಿಂದ ಭಾಗಿಸುವುದ 
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(ಎ) ತ್‌ 
ಅಂ ೫ ೦೬.183 
ಕ ತ ನ 74 ್ರ್ರ3 06% 
() (1) 
ಕ ತತ 61.383 
111 ೮೫]7೮88100 7 ತರ . ಗ್ರಾತಿಷದ್‌ 
ತೆ ಖಲ 148 
8 23 1.283 
ಹೌ ಬಾ 1 ಸೆಕ 
ಡ್‌್‌ 9-383 
__ 2-9 1 
ಶ್‌ `` 9.383-1,183 
6(92-- 
ಹಾಂ (ಬ 
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ಠಠಿ 


ಭೊ. 


ಪಾವಾ 


12071865 3.4 
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17. ೫178101816 : 


ಲಂ 


(1) 23 «ರಿ 
2 ಜಾರ್‌ 4! 
(3) (100)*: 125)*, (81) 


ಎ೫4. 6-9೫4-3 
ಲ? “ತಿ ಖೀ 72 


11 81/011೧ 56 80110810 :-- 
(1) 1 6)! 4 / 030-380 


(2) ತೆ ಕ ಟ್‌ ಜ್ತ 
್ಕ್‌ 08 " ಸೀಸ ಡೆ 


6) 5 (ಎಲ (ಶಿ) 3 


(4) ಹ ತತ ಬ್ರ 

ಲ ಕ್ವ ಸ, ಹೆ | ಲ? 3-3 ಬ್ರ? 
ಗ್ರ (೪71 -1 1 ?? ೫ * ಸಾ 
(5) (3713263772 (33)7--9.91] -- ೪/9. 


(0) 1 ಹ ಸೂ ಶೆ ಗ ಪಾರರ್ಸಾಹಧಾ 
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] 


ಗು 12 0ಜಿ 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 2:0 


ಇವುಗಳ ಜಿಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ: - 


ಲಂ 


(7 1/ (ಆಗ್ರ! 


(1) 


ಲ? ಇಗ ಬ ಂಛ( -ಲ್ರ?1--೩ 


54:88 73 


ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭ ರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿರಿ. 
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(2) 
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0 ಜ ಚ ಜತೆ 
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3 
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ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1) (2-2-5) (ಂ14./) 
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(4) 1ಐ--೫--8-- ಕ ದ (0. 1.೫]. 


ಸ 14 
(5). (0 ೆ --ಉ' ತೆ್‌ ೫--೪'|.(ಜ ಲೈ, 


11. (1) ಜೇ. ತ್ತ ಆದರೆ, (1-0 3-0)3-- 
ರಿಸಿ. 


(೨2) ಐಟ್ರ ಪಿ ಕಾ 1 ಆದರೆ. : ೫ (13. ಇರ್ತು 


ರಿಸಿ, 


(8) 0೨ ಎಾಥಿ೫ಎ0, ಮತ್ತು 0 ಎ 010 ಅದರೆ, ರ್ಯ 
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27 0006 ಎಂದು 


೬೨1 ಎಂದು 
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ಎಂದು 
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(ರ) ತ ತ 2] ಎದು ಕರೀ 


1 30451-೫064೧6 


ತ ಗೆ 
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(ಗ) ಫಳ ಘಾಸವಾಗ ಇರರ 


3. 
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ಜಟ್‌ 


ತಾಸೆ 
ತೋರಿಸಿ, 


5? 


ಫಾ್‌ರಯಾವಾಹೌನೆರಗ ತ್‌ ಬೀರ್ಜಚಾವಜ ತಾಯ 


ಹ ರಾರಾಗ 


(9) 880% 11೩1 
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ಇತಿ ಗ ಹಾಕಿ ಐತ 


(10) 87೪. 9೯೫ 
3.4 50808 
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ಸಿ 18 ೩ 0೩1110 8070, 
ತ್ರ 
1 15 ೩ 5084 0? 186 56% 07662, ೩೫4 50 ೦೫. 
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01 81111107 8%108 11 11/೮33೫ ಎ.31೧11011 5 7೩8100೩1 ಕ 08068 
೫೩106 ೫೫11/10 80768 ೦೫ 61881731188 5070. 
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3-4 ಕರಣಿಗಳು 
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ಜಾ ಕೊ/ತ್ರ ಸ7೧ 60ಓ&ೋೀಕ 77 ಉಶ298 

ಜಾ ಕೊನ ತಾ 602 15 7-.. 4819 

ಜಗ ಇಒ. 68880೬5 -- 3೬. 

ಜಾ. (ಕ್ರ .-12--3) 1ರ ಜಾ 13 1/5 


59 


ಕ್‌ೆ ಸ್ತ ಎತ ೯ ಸ್‌ 
ಈಗ 1? ಪ (೫೫) ಜಾ %? ಬಗ 1 1) 1 ಎಂಬ 
ನಿಯಮವನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿದರೆ, 
೫ ಗ 41%2 ಸ್ಟ 
೬... ೪೫.13೩ 101  ೫ಊ1** ೬೫ 
ಇದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ. 
(2) ಶ್ರ ಮತ್ತು ,/ಶ್ವಧ್ರ ಇವುಗಳು. ಸಮಾನಕರಣಿಗಳು, ಏಕೆಂದರೆ. 
ಟ್‌ ಬ ಟ್ಟ (ಟ([ೀ 


ಇ ೫1 ೧0೬೩ ಜ.3 
(3) 7 ಮತ್ತು ./]ಫ್ರ ಅಸಮಾನ ಕರಣಿಗಳು, ಏಕೆಂದರೆ, 
12 _ 34 ೬1... 4. 11೫.೯] 
ಈಡ ಜ್‌ ಕಾಯಾ ಚಟ ಎ... 5 ಶಿ ಭತ್ತು. 1:ಮಾ6 
ಇ/7 7 7 7 ತ್ತ ಸ ಬ್ಯ 


ಇದ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ. 


ಕ 
ವರ್ಗಗಳಲ್ಲಿ... ೨ನೆ ಅಭಾಗಲಬ್ಬ ಸಂಖ್ಯೆ. 
| 7 ಸ 


ಸಮಾನ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಅವುಗಳ ಕನಿಷ್ಠ ರೂಪದಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿದಾಗ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಒಂದೇ ಕರಣಿ ಅಥವಾ ಕರಣಿಗಳು ಅಪವರ್ತನಗಳಾಗಿ ಕಂಡುಬರುವುವು. 
ಉದಾಹರಣೆ: 3 _2,/೩, ./50 5/3, ./589 .4೩,/5 
ಇವುಗಳಲ್ಲೆಲ್ಲಾ ./2 ಎಂಬ ಕರಣಿಯು ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತನವಾಗಿದೆ. 
ಇವೆಲ್ಲಾ ಸಮಾನಕರಣಿಗಳು., 
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ಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ತೋರ್ಪಡಿಸಿರುವಂತೆ ಲೆದರ ಕನಿಷ _ ರೂಪಕ್ಕೆ ತರಲು “ಪಾ ಪ್ರಾರಂಭಿಸುತ್ತೇವೆ. 
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ಬರೆಯಿರಿ. 
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12೭01688178 1 
ಜಾ 10.1... 2/7 
/ ಕ್‌ ಸಷ] ಗ್ರ ವ್‌ ಸ 025 
ಸ 6 ಎಸ್ಟಿ/ 216 
& 6ನ. ಡ್‌್‌ 
770%: 625 ಐಎ. 216 
ಗಾ ಗ ಹಾ 
1 625 2” ಸ್ಕಿ 216 


ಹಾ ಕ್ಯ ಗಾ 
ಭ್ಯ %್ಕ/ ಜಾ 1 0. 
(2) 117೩7೨೮ 106 1011091106 51765 11೩ 106 18076೩53 


01667 : 
ಸ್ಗ/ ೨, 1 ಸ/5 ಹಿ ತ್ವ 


೬ 
1656 ೩೫ 7680611961)” ೧೮೩1 00 25, 35, 


ಎ 2 ಎತ, ಕ್ರ ಹ 5 ಸ್ಕ/2, ಸ್ಸ್‌ ತ್‌ ಗ 8 3 
1 ಫಾ 1 ರಾ 1 ಛೆ 
ಎ ಸ್ಳ/64 1/81, 1 186 125 , 36 
ಚ ಈ ಟು ರ್ಟ ಲ (" 
[115 5110175 1181 ಸ್ಕಿ/ 0 / ವ ಳ್ಳ/ | .ಸ್ಕಿ/ ಕ್ರ 


ದ 
ರಾ 


12 


11220701565 3.3 | 
[106/00 006 10110711726 80708 10. 88617 5817701086 108 
(1) ೫132. (10) 46 : (10) ೫179 


61 ` 


ಬ ಬ ಸುತ. 


ಉದಾಹರಣೆ: (1) ಈ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಹೋಲಿಸಿರಿ; 1 ಕ ಮತ್ತು ಸ 6 


ಇವುಗಳನ್ನು ಒಂದೇ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಗಳಾಗಿ ವ _ಪಡಿಸಿದರೆ, 


ಕ ಎ ಬ. ತ್ತ 


(2) ಈ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಆರೋಹಣ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ: 
ತ 6 


ಟೆ ೮75: ಬಜ 18 
ಳ್ಳ ಸ್ಮೈ/ ಗ್ಯ/₹ 


ಕ ತ್‌ ಶೆ 1/3 ತ್‌ ಸ್ಕಿ (6 ಎಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತದೆ. 


ಅಭಾ ಬಸಗಳು ಇ) 


1], ಮುಂದಿನ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಅವುಗಳ ಕನಿಷ್ಕ ರೂಪದಲಹ್ಲಿಡಿರಿ, 
(0) 172 (00) 1729 (10) ೪72 


01 


ಟಾ ್ಕರಕುತಕ್‌5್ಸಕೇ್ತ್ಯ್ರ್ಥಸ177 


ಈ 4 ಭ್ಯ 
(11) 41/22 30 (9) 4/24 24 (1 ಸ್ಕಿ/ 162. 
11 018೮88 ಭೊ (01109706 ೩8 906170 81708. 


| 
1 1 1 ಹ 


1 2 1 ತ... 31/1 ೬. "10 


(11) 21/13 (1) 4ಸಿ/16 
11. ಓ೯೩7 6 106 10110%10್ರ 8608 01 50708 10. 0006 


| 

46806741 ೦8062. ೫ 4 
(1) ಗು | (2) ಕ್ಸ ಖ್‌ | 

| 

' 


9 ಇರೋ ಜಟ್‌  ( ( 
(ರ) 2ಸ/5. ಜಿ 1 ಟು ಸುತೆ ಕ ಸ 


೪0 ೪0017 107686 1080 


17 ೫68009 186 8011017108 0೭7೮851008 


1) 1/22 21/27 ಹ 34/41 -ಸೈ/300 
3/39 


(2) ಭತ ಹ ರ ಗತ. 1 
೪ ಸ್‌ 1) 1/3.1/ "518 


ಸ 0 ಕ ಟಿ 1 63 


35 1(2111011080007 08 80268 -- 00102813812 ್ರ 7. 0 9648 ೨ 04610081181130 1೩6%085 


(1) 50110 ವ ವಾರಾಐಲಂ ಹ. ೭ 121 4.1 

0 7211610177 82768 08 61002681 086685, ೫೮ ಟ್‌ 07 
766010 1026. 80708 00 106 88736 1071081 ೦767-3818 ಜಾ 
10110866. 7. 10810381 177111011081107.. 1118 28೦೦688 1 


11111567806 17 106 [01109710 618170165- 


1%. 0051608 2/೨0 ಸಡ/ಕ. ಬ /13 

೫ 2:0೮88100 ಹಾ ಸವ್ಯಂ ಸರ: 1/33 
ದಿ /4 (506 ಸ/3 ಭಾ ಡೆ ಹ 

413 1/ಕೊತಿೀ, 5 ಖ/ 1 ಹ | 


ಹತತ ಪರ ಟುಟ ಹೊಟಟ ಜೂ ಈ. 


| 


[೨ 


5602 8/13 760 1/33 


02 


(1೪) 1 32 (೪7) 1್ಳ 34 (೪71) ಸ್ಕ/3% 
1]. ಇವುಗಳನ್ನು ಸಂಪೂರ್ಣ ಕರಣಿಗಳ ರೂಪದಕ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿರಿ. 

(1) ತೂ/3 (1) 3 ಸೆ (111) 11 

(11) 21/3 (17) 4" 15 
711 ಈ ಕರಣಿಗಳ ಗುಂಪುಗಳನ್ನು ಅವರೋಹಣ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 
(1) ಆಟ ಸ್ಫ/34 8/3: 2/5 1್ಕ/5 
ಹಬ  ್ನೋ ಲ ಲ ಜೋ ಫಪ್ಪಲಲ್ಳ 
(8) ಸ್ಳ/36' ಬಜ. ಕೃತ, ಗಡ. "ತೆ 
71] ಮುಂದಿನ ಬೀಜ ಲ. ಅವುಗಳ ಕನಿಷ್ಕ ರೂಪಕ್ಕೆ ಸ 

1... %12--21/27--3:%/147--1/300 


2... ೫3/--2' *./32-- //108--72 
3... ೫0840--21/45--1/810 


ಟಗ ಜಸ 8 1 
77. 3 ಐಾ45ುರ5 6" ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿ. 
3.5 ಕರಣಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನಗಳು 
(1) ಸಾಧಾರಣ ಕರಣಿಗಳು, - ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಗುಣಿ 


ದಕ್ಕೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಮೊದಲು ಲು ಒಂದೇ ಪ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಗಳನ್ನಾ ಗಿ ಬರೆಯುತ್ತ, ಪ 
ಮುಂದೆ ಕ್ರ ಮವಾಗಿ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುತ್ತೆ, ೀವೆ,. ಈ ಪರಿಕರ್ಮವು ಮುಂದಿನ 
ಸದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ವಿವರಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. 


ಮಾ ಸಾಸ ತಿ ಕ್ರಾ 
2./20 ೫ ೫ 45% ಸಿ/ 12 ನ್ನು ವಿಚಾರಿಸೋಣ. 
ಟಪ್‌ ಜಂ; ತಪ ತಿ ಸಾತ್‌ 
ಸೀಜವಾಕ್ಯ -- 2/4 ರ 1075 4 ಸ/ 12 
ಎ2 ಭೋ ಗರ 01ಠೋ (3; ೧೬ ಖ/132 
3.1೧0 ಫ್‌ 
002 ಕ/ 12 ಎ 601/19 


02 


' 


(2) 0011000116 5೫1035 : 


1. 8086 ೫೭॥೫6881013 ೦೦೫81517, ೦ 1೫0 0೫ 12086 10೫1718 


15 01164 ೩ 00೦1)0076 5170. 


6.14 1೫% ಕ (ಬ .. ಇ ೩೭೦ 1171077181 80708. 
[ಎ ./ 2.1೫೪. (9341 31. 183 ೩7 17170171೩ 


೩0708. 


1111111೧೩10 01 ೧೦೫1೦76. 80705 18 ೧೩೫7106 ೦೪% ೩ 
3 00 ೧೩8೦ 08 07417877 11011815, 17173011815, 0೦10. 3% 
1011097118 0೭೩711]105 1110560780 10 ೫700985. 


(1) [110017 (%/87-- ೫60) 7 («/ 455--2./72)- 


176 ॥601% 177 ೫೭7೦85100 [0 ಇ117018, 03176 016 8004 
1101008. 


1719 )101206 7. [(273--(50)1]([(48)--2(72)] 
ಎ (88-3-23-ರ) 4 (88-4--2-98-6) 
ಎ (88-3--28-ರ) (38-4--12-91) 
ಮಿ _-1220-08- 36-08-1-009 

36--56:/1-120 

ಹ. 1 


| 


೫%. (೨) 110017 ( 1 | .! ಹ್ಯಾ 
6 706100 7- (೫. 3)(ಜ- ಚ್ಯಾ) 
ತ ಕ ಎಂ ಇ ರ ಚ ಫೇ ್ಪ 
ಮ ಬ ್‌ ್‌್ಚ್ಪ್ರ ಭಚಜಯ್ಯ್ಸಾ 


ಎಸ್ಕಿ/ಸೌ 19 (| 4: ತ್‌ 


03 


(8) ಸೂಂಯೇಜಿತ ಕರಣಿಗಳು... ಎರಡು ಅಥವಾ ಇನ್ನೂ ಹೆಚ್ಚು ಪದಗಳನ್ನೊಳ 
ೂಂಡ ಕರಣಿಗಳಿಗೆ ಸಂಯೋಜಿತ ಕರಣಿಗಳೆಂದು ಹೆಸರು. 


ದಾ; 13. /ಶ್ರು, ಶ್ರ ೪೫/5 ಇವು ದ್ದಿಪದ ಕರಣಿಗಳು. 
1. /ಶ್ವ (ಕ್ರ ೫]3-- 3 --ಸಿ/11 ಇವು ತ್ರಿಪದ ಕರಣಿಗಳು. 


ಮಾನ್ಯ ದ್ವಿಪದ, ತಿ ತ್ರಿಪದಗಳಂತೆಯೇ ಸಂಯೋಜಿತ ಕರಣಿಗಳನ್ನೂ ಗುಣಿಸುತ್ತೇವೆ, 
್ಥ್ಧುಂದಿನ 11 2೬ರಣಗಳು ಈಕ್ರಿ ಯೆಯನ್ನು ವಿವರಿಸುತ್ತವೆ, 


ಣಾ: (1) (| 37--ಸ/50) ಯನ್ನು (48 ಸೆ 1/13) ರಿಂದ 


ಏಣಿಸಿರಿ, ಮೊದಲು ಕರಣಿಗಳನ್ನು ತಕ್ಕ ಘಾತಾಂಕಗಳಿಂದ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸುತ್ತೇವೆ. 


--6018 | ನ | (483. 9 (1೨೫ | 


ತ (ಡೆ ತ ತ 

ಆ | ತೆ 3... 95 5 | 6 | 32 40.236 | 
ಡೆ | ತ ಸ 

| ಡ್ರ2' 8. 95. 5 | 24 | ಚ 4--12.24 | 


ಓಣಲಬೈ 
“ು 


॥ 
603ರನ್ನಾ 
೨ 
ಕಾಪಿ 
ಗಾರ್‌” 
1೦|- 


| 


ತ 312-90266386 :0653 609 

ಎ )6--56 1/8 120 

ಡಾ ಸಹಾ್ಪ 
ಇದಾ; (2) (1/3 ಹ ದ್ಯ / 1) ಯನ್ನು (ಅ- 2 ದ 1/೫) 
ಹಂದ ಗುಣಿಸಿರಿ. 


ಣಲಬ್ಬ' ಟು ಎ೫ ಿ ಜೆ) 


೨ 
ಬ --ಜ್ಯ --ಉಸ್ಯೊಕಿ ಇಕ್ಕಿಸಿ. 


0 ಡೈ" 
ಬ 1. 1 


02 


॥ 


2335335335. 1 


10/10701181110 1401015. 106 ೫80601 08 15% 
1) 18 ೧೩೦ ೩ 78110081191 


51768 18 ಓ 1೩1101೩1 71171), 0೩೮ 


130108 01 1136 00೫ 


' 


| 
ಬ ಸ 6 


9.೪. ಡು) ೪30 752./825- /36೯4 
ದ /ಔ ಅರಳೆ 1/8 ೩೫೦ 7೩1೦೫೩11810 
0೩೮% 01868. 


118611 ೩5 ೩ 7೩101008119106 1೩010 


7೫019:-- 2 068 2. 
] 70170078 08 ೪06 10818, 0 


10೫ ೫೨2 ಇ/ 2 ಎಡಿ. 0 "೩0 ೩! 
೩೧4 0 ೪/2, 70086 6 ೩74 ಗ ೩೯೮ ೩1010081, ೫111 )0 7೩1100೩1181 


1306025 01 9೩೦% 01167. 
ರ್‌ ಇ 


೫ ಗಜ ಟು ಟೂ ಟ್ಟ 

15 (೪ ೫--/0ಥ) ೩06 («43 /ಶ8) 
08 6೩೦0 ೦॥068- 5. 0100 
೫/0 ೩೧೧ 0 4- 0 ೩೭೦ ೧೩1 


(2) (064-- 
11 185 78010081. 
21102811517, 1೩01088 
0೩೩6೩16 30768 ೩5 ೪0-- 
೧೦೫] 1೩0೮. 50805. 25 ೮ 814 100೩1 ""1% ೩ 2೩1೯ 08 00 
8೩19 0೫೩6೩110 11780031 
20008 0 06 ೦6॥0-'' 

ಸ 
| 


೩1 80748 ೦೩೦೬ 18 116 ೩01೦೫೩11 


07೩1181734. 8೩೦00೦೫8. 18 51170111 


16 ೫586 01 7811 
1೩ ೦8 110೩1 17008 


(೩೦೪1೦05 ೫11! 5174 6670100170೩1%088 1 


೩೫4 15 1105678806 17 1120 10110917 ೮೫೩೫7)105. 


1 
(1) . 00051068 0016 8೯೩೧1100 ಎ ೬ ಟಂ ಕಣ್ನ 


7, ೫೫೦86 46010708 


78008 ೪% 2 18 ೩೫ 177೩110081 7177106 


2೩15108 18 /3ಎ1-4142130..--. 
04 | 


ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನಗಳು :- ಎರಡು ಕರಣಿಗಳ ಗುಣಲಬ್ಬವು ಒಂದು ಭಾಗ 
ಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದೂ ಇನ್ನೊಂದರ ವಿಕರಣೀಯ 


ಅಪವರ್ತನವೆಂದು ಹೇಳಲ್ಪಡುತ್ತದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆ :. (1) */ಐ 2 /ಕ್ರಎಾ/ರಫ್ಯಾವ /7ತ್ಯ 4. 
.. 9/2 ಮತ್ತು./8ಗಳು ಪರಸ್ಪರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನಗಳು. 


ಗಮನಿಸಿ ;__./೨ ಗೆ /ಪ್ರ ಮತ್ತೊಂದು ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನ, ಏಕೆಂದರೆ 
ಇ/2 2 2-9. 


ವಾಸ್ತವವಾಗಿ, 6 ಮತ್ತು )ಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, 1/೨, 0/2 
ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಯಾವ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ ಆಗಲಿ, ಪರಸ್ಪರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನ 
ಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


ಉದಾಹರಣೆ: 2). (೧-3) 1-1-*/)- (೪2) :- (1/7 
ವಾ 0-ಇಥಿ. ಇದು ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ. ಹೀಗಿರುವುದರಿಂದ, (*ಗ್ವೂ--1/)) 
ಮತ್ತು (1/1 --*/))ಗಳು ಪರಸ್ಪರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನಗಳಾಗಿವೆ. ಈ ಬಗೆಯ 
ದ್ವಿಪದ ಕರಣಿಗಳ ಜೊತೆಗಳಿಗೆ ಅನುವರ್ತ ಕರಣಿಗಳೆಂದು ಹೆಸರು, ಹೀಗೆ, ""ಅನುವರ್ತ 


| ದ್ವಿಪದ ಕರಣಿಗಳ ಜೊತೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಇನ್ನೊಂದರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನವಾಗಿರು 


ತ,ದೆ?' ಎಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತೇವೆ. 


ಕರಣಿಗಳ ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ಛೇದಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಸುಲಭ 
ರೂಪಕ್ಕೆ ತರುವಾಗ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನಗಳ ಉಪಯೋಗವು ಬಹು ಮುಖ್ಯ 
ವಾದುದು ; ಇದನ್ನು ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದೆ, 


| _ ಉದಾ; (1) ಜು ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಕುರಿತು ಎಜಾರಿಸೋಣ. 
9 


ಇಲ್ಲಿ ಛೇದವು :/ಎ್ರ ಎಂಬ ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ; ಇದರ ದಶಮಾಂಶ 
ನಿರೂಪಣೆಯು ./2 -- 1-41842126 


ನ ತ ಒಂ ಒಡ ( ಒರ್ಮ ಒಂ ಒೃ್ಥ ಇಂ ಲ 


ಮೋ ತನಾತತ 02೨95 


7. 800% ೩ 71171008, 396 17111711 : 


70 ೩೫೦॥್ಲ 11೪18100 0 ೧ 
06 0017308808 374 60 6010181118007 77 ೪/2, 860108 116 
₹7೩೮1100 ; 
9/3 ತೆ. ./3 ಇ ಜಂ) 2.4495ರ 
75... *%%.«42 2 ಜಿ | 
ದ್‌ ಜಳ  ್‌ 1.225 (10 3 01೩098 0? 460110೩185) 
10 ೦೫೩11೩೦ 
(2) ತರ ಗ ಗಸರ್ತತ1ಗಫಭ _ ೪/ಟೆ” ೮5)೬ 
ಜ್ರ (8--*/ರ) ಗ: 7] 3-- 71. 35 (ರ)₹ 
3-5 3-6 3-6 
ಗ5ಡ 4 ತ್‌ ೦ 
(3) 1121988 1100 7೩010081 ೧161001711೩1088 : 


ಟಬ ಜಾ. 718 ೫0161011118 606 1277688108 ೩7೮ 
*ಐ-17-% 7. ೨1 686 66000310807, 7 1506 


61028115176 1೩೦೪0೫ 01 1019 16001717810, ೫೮ 1೩7೮: 


116 21700 ೮% 0 ತ ಸ ಸ” 
3.035 ಹರ್ಷಾ 
| ೫೫ 1012 ಸ್‌ ಸರಕರ 1ಊ೬-೫ 


ವ (೬/೪3 103--(ಇ 7೬೩/7151 4ಇ-3 
(/752೩--(ಇಇ--೬' 


ಜಾ (01-31) --(೫--1)-- 9 ೌನತ್ತಿ 
(ಐ--1)--(ಐ--. ಗ್‌ 


. 
೨. 205 2%ೌ--1 


ಹ ಸಾ 
ನ್‌ | 


65 


ಈ ತೆರನಾದ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಭಾಗಿಸುವುದಾದರೂ ಹೇಗೆ? ಇದಕ್ಕಾಗಿ ಭಿನ್ನ 
ಯ ಅಂಶವನ್ನೂ ಛೇದವನ್ನೂ // ನಿಂದ ಗುಣಿಸುತ್ತೇವೆ. ; 


ಈಗ ದತ್ತ ಭಿನ್ನ ಕಾಶಿ ಬರತ 3 _ ೪69: 4495... 
2. 12/2 2 ಟಿ 


ಎ48... 2... 


1.925 (8 ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ.) 
ದಾ: (0) 5೫55ರ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕಾದರೆ. 
ರ 


(ತ ಲ್‌ 
3 73೨ ೫7. ೫೫೫7): 
8/8 35/5 33./5 


ಮಾಹ ಪಿಸ ಹಸಯ ಸ“ ಮುರು ಸಸ ಎ7 ವವರ ಯು 


1/9 ಕ್ರ ಸ/4 ಡ್ನ 
ದಾ: (3) ಇದನ್ನು ಛೇದವು ಭಾಗಲಬ್ಬ ರೂಪದಲ್ಲಿರುವಂತೆ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿರಿ ; 
ಇ'2--1- 0-1 ಇದರ ಅಂಶವನ್ನೂ, ಛೇದವನ್ನೂ ಛೇದದ 


೪21 1--೪ಊ..]. ವಿಕರಣೀಯೆ ಅಪವರ್ತನದಿಂದ 
ಗುಣಿಸಿದರೆ, 


| ಬಾ ಾಾ್‌್ಥ 
ಕ ಬೀಜವಾಕೃವು -- ೨೨೨೫.....1೩..] 
ಇಂಗ ಕೂ ಬಟ ಗಾ ಟ ್‌ ಟಾ 
(೪0-3-1) --(೪ಇ--1)* 
19513) 31734೫. 3 


(0-1) --(೫--1) 
ಜಾ 20-202 ೫8] 
ಬ 
೫ 
00 


ಸ ] ಇ. 2೫ ್‌ 
(೫೫೫% : 7೯5೫ 485551%1 3 


12. 
0 7೩11001180 ೪70 10001310೩10 08 6೩೦% 0. % 


(೩೮%1೦18- 11115. 


1 7055100 ಮ್‌ 


ಯ್‌ ಡದ ಭತ ತೆ ಬಾ 
ಸ್‌ ಸ ರ್ರ ಊಶ್ರ ಬಕ್ರ ್‌್‌2 ರರ 


2-3) 3(೬%/ ಠಾ 
ಸ ೋೂರ್ಯರರ್‌ ಗಾವ ದ ಎಸಿ 
೧757-43) ೧/5*%(*" 
8(%/ 5--%೨) 
ಶೃ 


ತ್ವ 12 
ಮ್‌ ಎಸಿ2-- ದಷ್ಮಿ2 
೧/3237(4ಖ) 
ಚತ 3 ೩೪5 8%. | 
ತ ರ್ಜ ಕ್‌ ಕ್ಮ-8 
33-೪3 2(1ಕ್ಷ 3 ೩013 33 | 
ಬ 2 ಡಿ 
' 
' 


ಹ್‌ ಆ ಟ್‌ ಜಾ ' 
ಹ 
11151101 0 (10 ?' ಹ್‌ ೬ 2 


17701107) 
6 ೪೩೫1೩01೮8- 32 


11780 7೫76 ೩%10081180 7.೫.೪. ೦2೮ 08 
[116 15 1006 07 17111101718 
(ಇ/ಐಡ್ಕ ಜಟ 07 (೫ ಖರೆ ೪೨) 


710%7 (ಒ/ಐ3 1೪3೪೨) (/ಅತ ೪349) ' 
ಎ(/೫ರ (3೪ಸಿ 


ತ ಸ / 
ಜ್‌ (ಕರ ದತ) 
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. ಉದಾ. (4). ಇದನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ ;- 
] ಟಿ ತ್ರ 
ಸರಾಾಾಸರ್ಪಾರ್ಸ್‌ಸ್ತಾ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭಿನ್ನರಾಶಿಯ ಛೇದವನ್ನೂ ವಿಕರಣ ಗೊಳಿಸಿದರೆ, ದತ್ತ ಬೀಜವಾಕ್ಕ 


1 3-೪) 2 5-3 
೫ ದ್‌ ತ ವನ ರರ್ಯಾಕಾರ್ಣವ 
ಸಜ ಕ್ರ ತ ) | ಸಸ್ಯ ೫55 ಆ) 
1 ೫ಬ ಜಾ 
ಇ%5--5/02 53 ./2 
__ 13142 3(/8--/8) 80/53-7೪) 


(1/3)3-- ರ್ಗ /8)`--(/3) (/5)`--(೬/2)3 


_%33- 3 ,2(%5--13) 3 3(:/5--./2) 


_ %3--/93 2(1/5--:/8)_80%/5--./2) 
3.37... ಡಿ ಡಿ 


ಜಾ 16. 2/23 ./5--./3-./5--./2 
ವಾಛ), 


ಜರ್‌ ಗ ಇ] ಎಂಬ ತ್ರಿಪದ ಕರಣಿಯನ್ನು ವಿಕರಣಗೊಳಿಸಂವಿಕೆ, 


ಮೊದಲು ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಚಲನಾಂಕದಲ್ಲಿ (೪ ಆಗಲಿ) ವಿಕರಣ 
ೊಳಿಸೋಣ. 


ಹೇಗೆಂದರೆ, ಈಗ 
ಣಿಸಿ. 


ಈಗ (ಇ/2--೪್ಯ/--೪2) (2-೧ ್ಯ-- ೪2) 
ಎ೪. (027 
೫-1-21 ಬ್ಯ--2ಿ 
-(2--5--2)--3%ಉ 


(ಇಸ 7-೪2) ನ್ನ (/೫--ಳ್ಯೈ-- ರಿಂ 
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11೫೭0 ೪7 ೫೩110181150 (018 ೧೭758108 07  . 
7 170೩15 01? |(% 1-೪-2೪ ಅಳ) 


ಟ್‌ ಪ ಲಫ್ಥ್ಮಚೆಯಲಯಲಯಯೋಯ್ಸು 
ಎ(ಐ--9,/4%4-%-. (ಇಬ) 
ಪಾ(/ಐ-- ೪ ॥)3--(4/2)7 
ವ (/ಬ /ಜ್ರ-ಳಬ) (/ಜ-ಳೆಕರ್ಗಳ2) 


705 (ಇ/ಐ3- ೪ ॥3- ೪/2) (ಐ! ೪-- 2) (ಐ ಗ01-*9!! 
(/ಐ- ಭಳ 


(24೪-224 ನ ((248-ಐ)-24 ಆಳ 
| 


| 


(03 --2)3--42% ಎ ಖೌ4- 2 1-೫-- 920/-- 25/2- ಡಂ 
171100 18 7811011೩1. 
7718 (ಇ/ಉಖಸ- 9ರ ೪ಬ), (/ಐರೆ ಇ 071೪/೨2), (ಇ/ಖ ಭರ ಇ 


“ಚ 2? ರಾ ರ ೪16 ₹೩101181151139 1801 
08 ೧೫ 0 (0670 15 006 7706006 08 06 06868 11766 


2೭. (1) 128110081156 (ಇ/2-- ಇ/ಶಿ-- »/ 5) 
(1/22 ;/8)-/51 1(./9--./3)% 8] 
ಇ(ಇ/9--/3)--(/ರ)3 
ವಾಲ ೨0//6--ಕಾಕ2./6--ಕ5ಎಾ--9ಿ./6 
10 78110781156 16018, 17೮ 22101017 07. %/ 6, 8೮01೫8 
(೨ ೪./6) /6 9266-19. 
[1108 116 78॥1011011817 1೩೦1೦೫೧ | ಇ/ 2 /ಡಿರ ಗ 5 ೪೫16. | 
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ಮುಂದೆ, ಈ ಬೀಜವಾಕ್ಕವನ್ನು ಅದರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನವಾದ 


((ಉ---- ೫-21. ರಿಂದ ಗುಣಿಸುವುದರ ಮೂಲಕ ಅದನ್ನು 
ಕರಣಗೊಳಿಸುತ್ತೆ ೇವೆ. 


ಈಗ ಐ. ॥----2//ವ್ಯಾ 
ನಾ(ಉ--2/ಬ್ಯ/-೪)--(ಇ/2)' 
ಪ್‌ (ಜ್ಯ) (ಇಇ) (ಜರ ೪-12) (ಗ%--ಘ್ಯ/--೪) 


ಹೀಗೆ (೪/]-- ೫-೪) (/2--%್ಯಾ-- 1) (/ಇ--೪--1) 
(ಉಳ್ಳಾಲ) | 
ಮಾ ((0--೫--2ಿ)--21/ಬ್ಯ1 1(0--೪--2)--2 (ಬ್ಯ) 
ಪಾ (ಉ0--೨[--2)3--4%0 ನ ಖೆ--೪.-ಜಿ.21-2/೬--2%2. 
ಇದು ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ. ' 
ಹೀಗೆ (ಇ/)-- ೪7-೪2). (23-೪,--2, (೫-೪ [ಳೆ 
ರ್ಟ” 1.7 ಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದೂ ಉಳಿದಮೂರರ ಗುಣಲಬ್ಧದ ವಿಕರ 


ಯ ಅಪವರ್ತನವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


"ಉದಾ (1) ಇದನ್ನು ವಿಕರಣಗೊಳಿಸಿ. 
(ಇ/ಪ್ರ--/ತ್ವ--*/ರ) 
((*/21/3)_*/ಈ; ((೪2-%3)--%65) 7 (12-%/3)'(/ರ)' 
ಹಾ 0 |-3--2//ಕ್ವಿ--ರಎರ5--2./ಕ್ರಿ--ಠ5 ಎ--2./06 
ಇದನ್ನು ವಿಕರಣಗೊಳಿಸಲು, ./ಕ್ಕಿ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಲಾಗಿ, 
(_-2./ಶ) ಶ್ರ ---2246-ಾ--12 
ಹೀಗೆ, ಬೇಕಾದ, ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನ 
(ತ್ರ ತೃ /5] 46. 


0 


1720801808 34 
17. 117೩101೩06 : 

ಹ್‌ ಚ್ಚಿನ ಸ್ಮ ತ್ಯ ಷ್ಣ 
(1) (1 ೪/3 |] (| 4) | 16 
(2) (2:/ 15 -:/8) 18 - 
(3) (3/5 1258) 1/35 - 
(4) (3:/2-4%7)(18೯--೪ 4) 
(ರ) (2./5--%/7)3, 
(6) («%/೫--1 --2) (2/೫--14- 3). 


' 
| 
| 


ಅ ್‌್ಮ್ಮೂಾ್ಯ್ಮೌ್‌ ಸಾಚಾ ಸ್‌ 


1] 


11. ೫174 806 81171656 7೩॥1೧1೩1131116 1೩0108 01 6೩೦ 


176 1000111 80808. 
ಸ್ಸ 
392 ು 54 , 12ರ . ಗಿ/* ೨ 


2/2 (13. 
ಟಪ್‌ 192 


111 (1) 1007685 910೩ ೫೩1೦0೩! 16001711181028, ೩06 |, 
೪1061 721107811917 1೩00078 08 6೩೦೩ ೦1 86 10110917 5080 


1 ಚ | ' 
ಚಾ ಇಸಾ ಗಾ , 


ಕ್ರಾ ್‌ ್‌್‌್ಕ್‌್ಕ್‌್‌್ಸ್‌್ಸ ್ಸ್ಟಫ್ಸ್ಕಹ್ಯ್ಮಾ ಹಾ, :ು 


| 


(2) 81೫1/07 : 
(1) (./') 0. /॥) (2/53. /2 (2./3-/2 
(2) (--2--./ 5) (೫--೩--./3) (ಐ-.-1-- 1 2) (೫--1--/ 


| 
ಜಂ ಜ್‌ 
6-- 0 (ಪಾ ಚ ( 


4 


08 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 3 - 4 


| ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

3. "(ತಿ */ಶ್ರ)' - (2 ಕತ್ತಿ. ಸಗ್ಗ 
(21%/12--1/8) ೫18 
(34'ಕ5--1/28) 1/35 
(31/47-41) (ಇ9/--1೪40) 
(2*/ಶ--*/1)3 
(೪"0--1--2) (೫೪% ]--3) 


ಆ ಛಲ ಚೀ ಕಳಿ ಧಿ 


1] ಈ ಕರಣಿಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೂ ಅತಂತ ಕನಿಷ ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ 
ಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ, 

೪32, ೪೫5೩, * 185, 9. 

೩/86 
12 ' ಶಿ] 12 


111 (1) ಈ ಕರಣಿಗಳನ್ನು ಛೇದವು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರುವಂತೆ ಬರೆದು, 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ವಿಕರಣೀಯ ಅಪವರ್ತನವನ್ನೂ ಗೊತ್ತುಮಾಡಿರಿ. 
| 9 ] 
2*./5 ' 1-./8 ' ./5-./8 
(8) ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭ ರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ: 


(1) (0--./3) (24.18) (9./5--./2) (೩./5--./2) 
(2) (ಏ3-2--./3) (೫3-೩-- ೩/3) (£--1-- ೬/2) (ಐ--1-- %/2) 


(3) | ಜು | 


೭.1. ಡಾ ಟಕ. 


08 


11. 0201085 ೫168 7೩10081 16000711181085, ೩೫ 7060 
10 1861೯ 81171086 101171 : 


1] 


9/2 4/3 ಗ 
ಖು ನಾರಾ ಕಕ ಜಡ 7334 3 
1೨. ಬ ೫೫ 3೫[- (ಕ 1... *.3 
(2) ರ ೪3 8 ಉತ್ರ 2-1 ಇ/ಬ್ರರ್ದ 
(8) ಗರ ಗರ 
ರಾ ಗಾರರ್ಸ್‌' 
ಜಿ 2: 1-1-2./ 13 
ತ ದ 5ಜ ೯4844 
| 1 ್ಯಾ್‌ 1 ತೆ 
ತ ರ ಟರಾ ಚ ಬಜ 
(./3-.-1)3 («/3--1)3 
0 ಬಾಜು ಸಾ ಎ ಪಾ ಜು 
ಇ ಗ್ರ... ಈ 7:-. 


11510781186 116 1011017711) 17111017181 50708: 
(1) ೫13--./83-/7 (2) /243-./5--%/6 
(8) 2 /3--./5 (0): 13. ./8--./8 


51171711177 (06 1011097117 : 


(1) ( 73 ಹ 10 3- ಸ ಅ ) 


ಜ್‌ 0ಜಿ ೫ ೨ 1ಇ್ದ ಕಾ 4 


(2) ./24- ಇ... ಬ್‌ಬಭಘ ಟ್‌ 


/ ೫-೨. --1 /೫-- /5--1. 


11 ಭೇದವು. ಭಾಗಲಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರುವಂತೆ ಇವುಗಳನ್ನು ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿ, 
ಅವುಗಳನ್ನು ಕನಿಷ ರೂಷಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ, | 


(1)  3%2 4/3 /] 
1 ಓ೬೬|17ಊ8ಊ.2. |ಊ೧೪ಊ೧₹7₹ಊಬಬ್ಟ್ಟರ್ಡ್ಗಹ್ಟ'' 
(2) 1 ] 1 1 
8/3 ಸ 18--,/3 ಸ 3. ತ್ಕ 2-3-1 
3) ./7.../ಕ 112೬1೯81 
8 17. ./8 
(3) 7071/13 1 4./3] 1-- /3 
ಹತ 2 ./3 ತ | 
(5) ] 1 | 1 


೫ಾಾಹ ಭ್ರ ಡಸ 
(6) (./2--1) [ಗ ಗ್‌. 
(%2--1) (%/2--1) 


77 ಈ ತ್ರಿಪದ ಕರಣಿ ಕೆಗಳನ್ನು ವಿಕರಣ ಗೊಳಿಸಿರಿ:_ - 
(1) 75-../3.../1 (2). /8--./5--./6 
(8) ೨-../3.,/%5 (4) 1--:%/5--./8 


77[ ಇವುಗಳನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತನ್ನಿ;-- 
(1) ಲ (0 ಜರ್‌ ಸಕ್ತೆ ನ. 
ಜಯ ೫ 10-%5॥ ೫38-೪೫12 
(2) ಬಾ ಬ ಗಾ 72ರ 
೫-೪೫೨ಓ೬ ೪ಂರ ೪-1 
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(3) ./1--0-/1--೫ೆ 1/೫೪ ೪-./ಹ್‌ 1 
13೫--./1--೫ೆ /711.../೫--1 


9.6 1/104000140%0€ 0/ "108: 7:1/60110% 01 50010 100ಓ. 


ನ 0೩810 080% 11121 ೩ 7೩61೦0೩1 710173007 18 110% 6೩! 00 
೩೧ 1778610081 7017008 10845 60 186 10110810, 816020105 ೦೫% 


111೩67೩110 8708. 


11000 1: & ೦೩68೩1೦ 8086 0೩0106 ಆ. ೦೫॥೫68566 
೩5 600 81077 0? ೩ 7೩01೦7೩1 7177107 ೩70 ೩0೦68೮೯ ೧೫೩೮7೩10 


8070 
71/00/ : 1.66 0, ೫, ೫ 0 ೫೩100೩1 ೩0೮ 2, ೪ 177೩107 ೩1. 
"60 18 »/2ವ0 1 1/ಉ........೬(ಸ) 


7176 0೩770, ೦೫ 800೩8116 10011 81068, 


೫703-1೫ 1- 20% 


ಸಾ. ಜಾಲ್‌ ಹ 
ಸ ೫ನ ೫0 (110 18 7೩61೦೫೩1. 
21 


1316 1// ೦1 006 ಓ. 11. ನಿ. 18 ೩ 8೫86, ೩70 ೦೩137೦0 06 ಆನ. 


(0 ೩ 7೩1107೩! 7111720687. . ... 60೮ ೩8801701100 (1) ॥ 706 0706- 


71000 8: 8 0. ಥಿ, ೫%, ೫ 0 7೩100೬1, ೩7೮ /ಖ, ಸ 
17781107೩1, ೩೫0 1 0-- :/ಜನಥಿತ 1, 0160 0770 ೩೫1೮ ಖವಾಘ. 
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' 
| 
' 


8) 1 1_-೫--೪/!1 ೫. ೪೫-1--ಇ/೫ೌ--] 
1-3-೫1 ೫೩ 105[1--/2ಇ] 


8-6 ಕರಣಿಗಳ ನಿರವಲಂಬನ ; ವರ್ಗಮೂಲಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವಿಕೆ. 


ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಶೆಯು ಒಂದು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಲ್ಲವೆಂಬ 
ಮೂಲತತ್ವದಿಂದ ದ್ವಿತೀಯ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಗಳಮೇಲೆ ಮುಂದಿನ ಪ್ರಮೇಯ 
ಗಳನ್ನು ಸಮರ್ಥಿಸಬಹುದು, 


ಪ್ರಮೇಯ 1 ; ಒಂದು ದ್ವಿತೀಯ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಯನ್ನ್ಸು, ಒಂದು 
ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಕೆಯ ಮತ್ತು ಇನ್ನೊಂದು ದ್ವಿತೀಯ ಪ್ರಮಾಣದ ಕರಣಿಯ ಮೊತ್ತ 
ವಾಗಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


ಸಾಧನೆ :--4. ೫, ೫ ಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖೈೆಗಳಾಗಿಯೂ, .ಗ್ಲ್ಬೂ (7 ಗಳು 
ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಗಳಾಗಿಯೂ ಇರಲಿ, 
ಆಗ್ಕ ./1 ಎ04-.- ಸಗಳ. ಆಹ... 22 ಪ ಪೂ ಟ್ಟ (1) 
ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ ವರ್ಗಿಸಿದರೆ, 
ಖವಾ0ಸ--೫8-1-20 ಗ. 


ಆ ಗಾ್‌ 553654. (ಇದು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ) ಆದರೆ ಎಡ ಪಾರ್ಶ್ವ 


ಷ್ಣ ಚ. 
ದಲ್ಲಿರುವ ಉಗ. ಎಂಬುದು ಕರಣಿಯಾಗಿದೆ, ಆದುದರಿಂದ ಅದು ಒಂದು ಭಾಗಲಬ್ಧ 
ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮವಲ್ಲ. 


ಪ್ರಮೇಯ 2. 6, ಶಿ, ೬, ೫ ಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿಯೂ ./,,, 
1] ಗಳು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿಯೂ ಇದ್ದು, 0 1- /% ನಾಗಿ ಗ್ಯ 


ಆದಾಗ, 1 ಮತ್ತು ಖವಟಚ ಎಂದಿರುತ್ತವೆ. 
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೫/00/.-- : ೫08 1! 4]"ಶ, 106 640%. 
ಏಸಿ. (4ರ ಭಳ. 
2 ೬. ಡಿ 
73 1100701 1, 1015 18 2೦881010 ಈ 1 ಸಎ0 ೩೧0 ಖಾ 
[11011 6 ಮಿ. 


ನ1ಜ0೫೮ 110018 0/ ೫1071101 0010110 "103 ಕ 
00051408 (೪/2 7-೪ಕ )ಹ 23-5-2./1707--2:/10 
(ರ್ಯ (ತ್ವ) ವಾ7ಸ3-- 2/81 80--21/21 
111056 ೦೫೩೫2)108 ೫008956, 1080 1! ೫ ೩0೮ ॥ ೩೫೮ 7೩1100೩1 
೩126 %/ /. ೩ 5016, 10 1126 8011೩70 7೦೦08 ೦8 ೫3: ೪ / ೩೫೮ 018 
106 10101 ಸ್ರ 3೪/15 7೦506001701). . 11076 006 ೩॥ 16851 08 
25. ಟೆ 7 10086 0 17781107೩1, ೩೩8 0816717186 108 800೩೯9 


170010 70 8೩010081... 170 77೦೪೮ 110% 111೩1 0076 800೩7೮ ೫೦೦% 
೩177೩775 921565 11 1115 10817- 


170 070 106 5011೩76 7೦೦% 01 ಬ 
1,006 08 000 %3- ರ ಹಾ ಸ *1!ಕಿ. 
5087110, ಐ ಗ್ಯ ನಾ 04ರ-2/(8. 


1100811110 78110781, ೩1 117೩11011೩1 )೩715, ೪೮ ೪, 


. ಖಾ 6410, ೩೧6 "(? ವಾ21/(0. 


॥ಸಮ4ಗಿ, 
21017 (ಆ--0)3-- (0--0)3 ಕಂ, 
ಹಾ 
0--ರ- ಓ 10 ೫ 


1-3-0೫0 
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ಸಾಧನೆ :. ಏಕೆಂದರೆ, ಇ--ಗಿ ಆದರೆ, 6 ವಾಶಿ|-) ಎಂದಿರಲಿ, 
01.-%--./% ಮಹಿ. ./೪ 
1ಿ.../% ಹ ಳಳ 
ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದಿಂದ, ಸಿಎಂ, ಮತ್ತು ವಾ ॥ ಆದಾಗ ಮಾತ್ರ ಇದು ಸಾಧ್ಯವಾಗು 
ತ್ತದೆ. ಆಗ ಉಮ). 


ಇ 


ದ್ವಿತೀಯ ಪ್ರಮಾಣದ ದ್ವಿಪದ ಕರಣಿಗಳ ವರ್ಗಮೂಲಗಳು. 


(ಇ/ 2-1-9" 5)*ಎಾ2--8--2./ 10 77 --2./36 

(|/ 7--/ ಶ್ರಿ)" 717--3--2,/ ಶ್ರ -19-೬9,/2ಾ 
ಎಂಬುವನ್ನು ವಿಚಾರಿಸೋಣ. 

ಈ ಉದಾಹರಣೆಗಳಿಂದ. / ಮತ್ತು ಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿಯೂ, 
ಇ/ ;/ ಒಂದು ಕರಣಿಯಾಗಿಯೂ ಇದ್ದರೆ, ೫3: ಇ] ಗಳಿಗೆ ./್ವ ೫ ೫ 7 ರೂಪದಲ್ಲಿ 
ರುವ ವರ್ಗಮೂಲಗಳಿರಬಹುದೆಂದು ತೋರಿಬರುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ ./7 ಮತ್ತು ./1 
ಗಳಲ್ಲ ಒಂದಾದರೂ ಕರಣಿಯಾಗಿರಬೇಕು; ಹಾಗಿಲ್ಲದಿದ್ದರೆ, ಅದರ ವರ್ಗವು ಭಾಗಲಬ್ಧ 


ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಈ ವರ್ಗಮೂಲವು ಯಾವಾಗಲೂ ಇದೇ ರೂಪದಲ್ಳಿರುತ್ತದೆಯೆಂದು ಈಗ 


ತೋರಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಐರ ಭನ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ 


ಕಾ ವವಸವಆ೦೯್ಮತತಸಣಅ೦೯ತ್ಷ೦ಆುಳ೮ಆ.ಡಿ 


/ ೫41 ಕ್‌ 1 017% ಎಂದಿಡೋಣ, 
ವರ್ಗಿಸಿದರೆ, ೫3 ೫ ನ 040-.92./08. 
ಭಾಗಲಬ್ಧ ಮತ್ತು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಪರಸ್ಪರ ಸಮಗೊಳಿಸಿದರೆ, 
". ಖಾ0*4-ಥಿ. ಮತ್ತು ಇ 2/೫8 

. ೪ ನಾ 4ಿಂ0ಿ. 
ಈಗ, (0--)*-- (0--)*--40ಿ 
ದ ಖೆ... 
ನ 0--ರಿತ ತೆ %ಖೆ--1" 
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20 7-೫ ೪೫ ೫ೆ--೫್‌. 

ಬ್‌ ಲಗ 
11118 0 ಸ] ೫-೪! /- ೫] | ೩೫೮ ಶಾಕ್‌ ಬ ್‌್‌ಗ್ಟಾ (1) 
೧೯ 0ವಮತ್ತ(ಐ-- 0. 3], ೩೧0 ಗಿ-ಕಿ ೫-೫ * ಇ: (2): 
೩1706 ಸೈ/ಸರ್ಗಳೆಳ ೪1 5 2 3-೪) ೫%10%15 1 | 


17 ೧ ೩೧6 ಗ, 70 70877 ೮17107: ೦೫೮ ೦1 616 8615 07 ೪೩1೦8 (1) ೦೫ 


(9) 08 4 ೩೫೮ 0. | 
1118, /೫ಳೆಥ. ಜಾ ಧ/ತ್ಟ 7-೪ 70೩೦790 ೩೧೦0 1೩%೮6 


06 7೩111೦8 61760 17 ೦1080 (1) ೦೯ (2)- 
7:00111)16 (1) 81/0 6086 563೩7೮ 700% 08 12--2:/381 


1.61 1/12 -- 2/38 ಮ್‌ /06--1/ರಿ 


122/35 -ಂ*8--2./0) 
17028117 7೩01೦7೩! ೩7 1೯7811011೩1 )೩715, 
12-0-0 ೩೧0 2:/35-2//00ಥ 
140401. 
(6-ಶ)&ಿತ (6 3-0)3-40ರಾ1283-140ಎಾ144--140 24 
(6--ಶ) - 52... 376 0೩೫೩ 1886 ೦೫೮ ೦1? 18686 1801 
೪೩1005. _ 
ಥಿ (5೩7) 
0--ಥಿಎ.12 
2 1ಕ್ಕು ಬೈ್‌ಸ ಚವ್ಯಾ? 
115 817605 ಗಿಎರ 
[1 7601706 500876 70012 1/7-- 7/5. 


1010... 8೯ 77೮ 1819 106 ೦೪1೮೦8 ೫೩1೦೮ 0--ಥಿಎ--2್ಲ, ಕ 


[91 1116 502879 700% ೩5 ಇ/ ರ--/ 7. 716 76001764 8010876 7008 
15 1105 13: (1/7-- 1/ರಿ). ಗ 
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2.207 ಖತು ಜಡ 3 
ಜು ಗೂ 

ಗಾಗಿ, ಇ-ಕ್ವಿ (ಐ. /ರ್ಷ |» ಮತ್ತು ಠ್ರಿಮ 110-- / 31೫ 3) (1) 
ಶಿಥವಾ ಟ್‌ ಇ ಷ್ಟ! ಮತ್ತು ಗಿಎಸ!04- ೫3.೫) (2) 
ಶಾ ಟ್ಛ ಗಂ]. ೫೧ಥ ಎಂಬುದು % ಥಿ ಗಳಲ್ಲಿ ಅನುರೂಪವಾಗಿರುವು 
ರಿಂದ, 1% ಮತ್ತು ) ಗಳಿಗೆ (1) ಅಥವಾ (2) ರಲ್ಲಿರುವ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು 
ತೆ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬಹುದು. 
ಗಾಗಿ, .//0-- 0 ಭನ ಉಪ /]. ಇಲ್ಲಿಯ 0 ಗಳು (1) ಅಥವಾ (9) ರಲ್ಲಿ 
ಉಕ್ತವಾಗಿರುವ ಬೆಲೆಗಳು. 


ಉದಾಹರಣೆ (1) ಇದರ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


12--2./25 
12--2./387 /ಜ--./) ಇರಲಿ. 
. 12--2 1/38 74--ಗಿ--29./() 
ಭಾಗಲಬ್ಧ ಮತ್ತು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಸಮವಾಗಿಡುವುದರಿಂದ 
". 12--0-ರಿ ಮತ್ತು 2./ಶ್ವಕ್ರ-9./() 
"140-401 
(1---))2 - (1 3-॥)3-- 400 -- 122. 140--144--140-4 
", (0--ಈ) ಎ ತು. ಈ ಎರಡು ಬೆಲೆಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ ಒಂದನ್ನಾದರೂ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ ಬಹುದು. 
". 6--ಿ--ಡಿ 
1--8--12 
ಹ 1 ತ್ರೆ. ", €್ರ ಎಟ! 
0 5 ಎಂದು ಇದು ಕೊಡುತ್ತದೆ. ಬೇಕಾದ ವರ್ಗಮೂಲ ಸ 1/8 
ಗಮನಿಸಿ : ಇ--ಥಿ ಎ0 ಎಂದು ಬೇರೆ ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆದಂಕೊಂಡರೆ, ವರ್ಗ 


ಮೂಲವು ./5--./7 ಎಂದು ಬರುತ್ತದೆ. .. ಬೇಕಾದ ವರ್ಗನಂೂೂಲ 
ಹಾ 2೧ (ಸ/7-- ೪ 6)- 
' 72 


7::011/)10 (9) ೫104 1% 46 700 0! 98-1-40:/6. 


171781 ೫7೮ 01110 1/98 _ 40178 71 (015 16 1/43-/8 


೪7೮ (9% 98 1-40:%/8-04--24/60. 
--॥ಿಎ98 ೩/6 40/59/40 .. 9000400. 


(6--))*- (1 *-ಗಿ)3. 4! 5082-9600 ಎ 9604 -- 9000: 
ವತ 


ರಾರಾ ಸವಾರರ - 


0--ಗ 2 2 

0--ಢಿ ಎ. 98 
2055100 .. 0ಎ 0080060 48 
೫/23. 138ಎ /8 .. /ಈ ಎ ./28./2 .. ./16./3 


ನ್‌ 5/2 1- 4/3 
7೫0% 176 1764 116 800870 709 01 (ರ./2 3-4 3) 
5೬/2 -- 4/3 ಮ 192 [5--39:1/6] 


8/1 ಸೈ/5%/3 3-4 ೬/3 ತ ಸ್ಳ/3 ಗೈ/5 1-316 


೫೫॥ ಗೈ/5 3-3 8 ಎ. ಸೈ/2.2. 1/1 
ಚ್‌ ಬು ಸ ಪ ಟಟ್ರ 
೫ 1೪- ॥ ನ.85 ೩00 21/0 ಮ 21/ಖ್ಯ ೦೯24 ಎ4 ೫॥- 
(0-923 (ಉ--೪)3---40/ 5883-2425 241 ೨ 
2. ಖ-ಜವರಿ | 
0--ಟ್ರಮ | 
ಸಿಳೆಸವ 6. ಐತಿ 
2ಟ್ಯವ4,, ೪9ಮಔ 
೪ರ ಉನ 932 ./2 
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ಹಾಹರಣೆ (2) 98-3-40 ./6 ಇದರ 4ನೆಯ ಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ದಲು ./98 3 40./ಸ್ರ ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. ಇದು ./6-_- :/0 ಆದರೆ, 
98--40./676--0--9./(0ಿ 
(64-898 ಮಕ 40,/ 2/2 
9600 ಎ 401 
 (6--ಗ) 3 (03-0)400-983- 9600 
9004-9000 4 
 6--ಥಿಎಾ0 
6-0-98 
207100 .', 04780 ಮತ್ತು ಗಿ..48 
ಎ ೪0ರ ೪08 0650ರ 04875 /25%121-/16%3 
ಹಾ 5/2 --4:/3. 
ಈಗ (5./53.4./3) ರ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. 


5./2 4/3 719/2 [5--9./6] 


ಆದರೆ 1/5 ಖೈ/3 3. ಹ್ಯೂ/ತಿ 1/3 ಡ್ಯ 4/3 ಎಸ್ಯ/3 1/5 4 ೩/6 ಟ್‌ 2/6 
ರ ಕ್ರ 5-2./65ಳೆಐರ್ಗ%ಭ ಎಂದು ಭಾವಿಸಿದರೆ, 
ಬ 5--2:/6 *ಖ--॥--2-/ಬ್ಯ/ 
_ ಖಾರ ಮತ್ತು 21/0 ನಾ21%//್ಯ/ ಅಥವಾ 24 -- 4 ಬ 
(0--2)3 ಎ (0--೫)3--4%0 -- 58.24 --2ರ--24 1 
ಹಳ ನರಿ 
ಉ--೪೫& 
226. ಐಇಎಾತಿ 
ಳ್ಳ ಣಾ4., 70 
ಆ ಗ ಟೈ ಟೂ ೧ 
7ತಿ 
10 


2: (11 1೫ರ 
ಸ್ಕಿ/ ಕ. | 5-3] 


72087716 (3) 8%ಂಗ 181 


0 19 

ಎಟ್‌ ಅಾರಾವಾವಾರ್ಸಾಕ್ಕ ದ ಪಾರ್ಯಕಯಯುಯಯಯ್‌ ಇ( 
1/5--24 1/301-131/8 1/ 351-1210 
21೩10811730 106 800876 70015 77 676 050೩1 ಇ೩7, 36 ೩176 


ಬು ದಾ ಉತ್ತ ನ ೫19 
ಸೃ 30--123/6 ಮ್‌ 2 %/ತ್ವಿಸತಿ/2 


1/35-೯18:/8 ೫ 3/3 2/2 
7.೫.8. ಇ ಧಭಢ77೪ೆ 7 ಇ.7೫೬3/313./3.೩ 


72610081181110 8136 602018118%085, 76 ೩೪೮ 
ಶಾ ನ 
(ಇ/8--./2)  (./8-- 1/2) 
6 (೨./5--3./2) | 
(2./3:3:/2) (೩,/3--3/2) 1 
79 (3//35.-2./2) 2/2 ' 


3.111. 8." 'ಜಾ 


ರಾಕಾ, ೬ಸ ಜು 


ಗ೫೯ೂ2ಾ7315./2 7 ಕ್ಕಿ 


1/5 2ಬಪ್ರ 100,/3/2/3 
12-18 ಹ ದಿಟ್ಟ 


ಸಾ 


(ಇ/33../2) ೨. (./3-- 8.//27-- (8./3--9./2) 
3 (1-2-8) -- 2 (1--3--2) ಎ0 ' 


| 


| 
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ಗ ಬ ! 


ಟೋ ಾರಾ್‌ೂ3ೌ | 154 
ಉದಾಹರಣೆ (8) ಇದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ ;__- 
| 0 10 


೩೬೪5ರಾಾಾರ್ವಾ-./2 | 3 
। 

| 21 1೬ಸಾರಾರಾ ರರ್ಯಾಶತ ಈಶಾ (ಟ್ಟಿ 
| 8 _./( ೨. ೪1378 ಇ 36--12./6 


ವರ್ಗ ಮೂಲಗಳನ್ನು ವಾಡಿಕೆಯ ಕ್ರಮದಿಂದ ಪಡೆದರೆ, 


52/15 77೮57 
/30--12./69,/8--8./9 
/35312,/673:/ಕ--2./2 ಎಂದಾಗುತ್ತವೆ. 

0 19 


ಭತಿ ಫಾ ಕಾತರ 38/3 ್ಟ/ಶಿ 
'ದಗಳನ್ನು ವಿಕರಣಗೊಳಿಸಿದರೆ, 


,. ಎಡಪಾರ್ಶ್ಟ್ಥ 2. 


ಎಡ ಸತ / _ 6(8//--81/3 
ರ್ವ ನಸ್ಯ ರರಣಚ್ತಾತಾ4*ಸರ್ತಾರಾ ಸತ್ತಾ 
(8./3--2:/92) (ತ,./3- 21/9) 


ಸ್ವತ /2 6(2:/3--3/9) 19(31/3--2:/9) 
7೫೫, ೨ (| ಇರ ಸ 2172-58 


| 


ಸ್ವ ./2).-(0./3--3./2)--(8./3--2./2) 
ಡ್‌ ಬ/ಶ (1-2-8). /2(1--8--2) 0 


| 
ತ್ಲ 
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7111011141 165 


111 118176 10110 16001110108 
(/ ಪ ಥರ ಬಸ ನಾಖರಳರ್‌ 2--2:/73--2%4 ೭0-೧22 
(1/ ಸ್ವ] ಭ% %2)8ವ ೫-೨-॥೨-೩--2.//2--2%257-2%2] 
ತ 


117160 0076 1010 ೦8 11೦೯೮ ೫೮ ೦೩7 ೧110೩10. 1119 ಡೆ 
70008 ೦8 807648 0೦18 1606 1080 61- 05-165-೪6. 


$ 
| 


0 :/1]-- 5-೪ (4, ೫೦0 1167 ೮181610 1016 1073 


ಭಳ 3: ೪ನ, ೩೫ 800970 111 116 ೮೫೩1110165 61760 610%. 


7೫0% 17 0೨೨ 3 (ಎ17 0 0೩8 ೩ 800೩876 200% 0" 18 
1012 ಬ 0... 1060 
ಬ ಬ ಲೋ ಲೊ 
ಅ ದ ಗಾ ಬಜ ಲ್ಲ 2./ 


1100೩117 7೩0100೩1 ೩76 177೩1107೩1 7೩715, 7೮ 81, 

050-- 3-೩ (1) ೩೧೮ 2. ಇನ ಉಗಿ (2) 
2./ಫ್ರಚಭ ಟಿ) 
/ಸ್ಯಾ ಜ್‌ 0) 


178178 (2), (3) ೩೫0 (4) ೫೮ ೧೩೫ 18070 ಖ, ೫. ೨2 ೩8 1011091 


3 7 ಘ್‌ 
13 ಔ./ಖ್ರ . /6. 
ನಔ ವಾ ಗೈ/ 51171181117 77೮ 861 
ಬಜ ಟು ಬ. 
ಸ ಸ್ಯಾ (ಸ, 
1 0 
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ತ್ರಿಪದ ಕರಣಿಗಳು 
ಮುಂದಿನ ನಿತ್ಯಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳಿ ಹ 


(1/ ಭಗ ಭ್ಯ /ಪ್ರ3--॥/--೩.-೨೩./7--2./ಎ-೨./ನ್ಯಾ 
(/ಸ- ಸ 123 8ಸಳ3-ಇ--2./ 7--2./2--2 /ನ್ಯ. 
ಇವುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ, ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಕಾಣಿಸಿರುವಂತೆ, 
ಗ 53 /ನರಳತ್ರ 64. 0ಥ-- /5--./3] ರೂಪದ ಕರಣೆಗಳಿಗೆ, 
ಔರ 1. ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ವರ್ಗಮೂಲಗಳಿದ್ದಲ್ಲಿ ಅವುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯ 
ಕುದು. 
ಈಗ. 6-.- 5/53 ./ವ../4 ಕೈ ./23 /13-./8 ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ 
ರ್ಷಮೂಲವಿದ್ದರೆ, 


1/53 ./2,.../35-(/53../ 1. /2)? 
ಎಡ ಭ1-232.//2-4-2./ಒು--2/ 2೫ 
ಗಲಬ್ಬ ಮತ್ತು ಅಭಾಗಲಬ್ಧ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಪರಸ್ಪರ ಸಮಗೊಳಿಸಿದರೆ, 


(1) 6-7೫3-೩ ಮತ್ತು 


(0) 2 /755 0735 (3) ೨./೫೫-./06 (ಖ 2./ಉನ ಳೆ 
(9), (3) ಮತ್ತು (4) ನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿ ೫, ॥, ೫೪ ಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಕಂಡು 
ಯಬಹುದು. 

(2) »« (3) 2./%2 2./2೫ /0./0 

ಹಾ ರಿಂದ, ಹತ... ಂ ಇಶಾ 

(4) 2:/೫% ೫. 
00 

| 04 1 ಲ 
ತ 3. 11 1 ಇತ್ತಿ ಗಳನ್ನೂ ಪಡೆಯ 
ಯಾ 
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78% 10086 7೩1೬೦5 0? ೫, ೫9, ೩ ೫616 


1007121106 1100606011177 01 119 60081100. (1). 1! 101% 110 
781008 01 ಖ, 0 ಸ 5೩11817 189 0೮೩1011 (1), 10161 ೩೫೮ 10670 


0017 16 5070 07 ೪107-೪4 ೪7111 1೩೪೦ ೩ 800೩76 ೫0೦% 
 ಟ್‌ಚಾಲ ೈೈರ್ಬ್ರು 2. 
17. 019 0೩56, 100 800876 700% 01 1119 (11700 5070 15 
ಜಟ 1 0.2 
72:೩77)16 (1) 17176. (00 800೩70 700% 01 


153-2:/15--2:/35--2*/21 
1.61 119 502870 7೦೦% 01 1110 777008 7 ರ್ಣ ಳಳ ರ್‌ 2. 


7176 8೦6106 18076 1 


ಕಃ 
ಲ 
ಸ 
| 


5೩1113 ೫7೦ 80 
15--2:/15--2:/85--2:/91 

; ವಾಭಡ 3-2. 9./ಫ್ಯಾ-2/ಫ-91/2ಬ 
70081138 7೩110781 ೩70 1721008 [2೩765, 
ಐ4-ಭ.-೩ವ1ರ್ಕ ಸ್ಯಾ 116, ೩ ೪3ರ, 


ಜನ ಳ021,. 
ಸು ಎ.ಸ್ಫ/282ಾ ಎ /25593 ಎ, /ಸ ದಾ ತ್ರಿ 
ಚೋ ನ 
13 1/3 8. ಸ್ಮ! ಸ” ಜ್‌ 
ಸ್‌ ಟಂ ಆ 1 ಆ ಚ್‌ 


1115 81೪68 ಉಖಡ-ಭ2ತಾತ3ಿ-ರ5--7ಎ15. 
ಹಾ ಚ... ಎ.ು 
76001766 801870 200%. | 
11103710 (2) 716% 0೦೫81007 116 876 21/ (--2/10- 21/15 ' 
1 018 1185 ೩. 50೩76 7006 0? 106 10702 ಬಗ ರಳ ೪, 
0167 21/6--21/10--2//1ಕ್ರ ವ (ಎ2 ಇಗ ' 
ಮ ಖಕ 1%4-9./ಭ--28 ಗೊ --21/ಜೂ. 
1101೩10176. 7೩110181 ೩1೮ 171811 | 
| ಬ | ೩7 ೩1೦0೩1 7೩೯೪೩, 01. 
ಉತ-೪]-೩ವ0, ಸ್ಕಿ ಬ್‌ 0, ಇ 1/2 ರಾ ಅ ತತ ಲ ೮6% 
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2, ೫, 2 ಗಳ ಈ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು (1) ನೆಯ ಸಮಾಕರಣವನ್ನುಪಯೋಗಿ 
ಸದೆಯೇ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಲಾಗಿದೆ ಎಂದು ಗಮನಿಸಿ. ಜ.೪. ೩ ಗಳ ಬೆಲೆಗಳು 
(1)ನ್ನು ತೃಪ್ತಿಗೊಳಿಸಿದರೆ.. ಮಾತ್ರ €*. ./8-. ./0- /8 ಎಂಬ ಕರಣಿಗೆ 
೩/೫. :/೫- 5/೩ ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ ವರ್ಗ ಮೂಲವಿರುತ್ತದೆ; ಮತ್ತು ವಿಲೋಮ 
ವಾಗಿ, ಅಂಥ ಒಂದು ವರ್ಗಮೂಲವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಆಗ (1) ತೃಪ್ತಿಗೊಳ್ಳ ಸಬೇಕು. ಪಾ 
ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ, . ,/0-3- ./%3- ೩ ಎಂಬುದು, ದತ್ತ ಕರಣಿಯ ವರ್ಗ ಮೂಲ 
ವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಉದಾಹರಣೆ (1) ಇದರ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

15--2:/15--2./852./21 
ವರ್ಗಮೂಲ ಹಾ ಾ/ಉಡ /॥93- 2, ಎಂದಿರಲಿ. 

ವರ್ಗಿಸುವುದರಿಂದ, 15--2./15--2./38--2:/81--24-/-೩-- 
ಇ/ ೫೫ 1-2 ./ ೪೩.-೩./ಜು | 

04-೪-೩೧ 1ರ, /ಐ೫ ನ 15, :/೫2- /3ಕ್ಕ /ಜು- /21 
ಡೆ 1. ಶೀಬಿ [1 2ತ 311. 


೫2೭ 


ಗ 2 103 ಯ 
ಜಾ ಹ -ಎಾ. ಕ ಎರ 
ತ್ವ 2೫ 21 


2 ಕಸ, ಇಡಾ ನ ಎ ್ಳಿ/49 ಸ ಶರಾ 
ತ 


ವು -೩ 8-54-716 ತ ಕೊಡುತ್ತವೆ. 

03 2/13. /2. /3. ./53../7 ಇದು ಬೇಕಾದ ಮೂಲವಾಗಿದೆ. 

ಉದಾಹರಣೆ (೨) ಮುಂದೆ, 2/6 -2./10--9./156 ಎಂಬ 

ರನ್ನು. ವಿಚಾರಿಸೋಣ. ಇದಕ್ಕೆ ./0-3- ೩//-- ೨/೫೪, ರೂಪದಲ್ಲಿರುವ 

ರ್ಗಮೂಲವಿದ್ದರೆ, ಆಗ 9,75--9.719--9.785 - (.7೩-- .7]-- ./2 
04-೪೫3-8೩4-2./ಬ್ಯ--8% ಇ--21ಬಜೂ. 

ಡಗಳರಜ 0. ಭಖ್ಯಾನ 16. ೪೩೯೪10, ಜಬ ೪16 
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7] ಐ ಹ 5. 


ಹಾ 12 ಇ 10 
ಬಜಘಚಟಾ * 
ಆ ಘಟ ಚ ಚಜ್ತ್ರಾ 
7೪ ೪ ೩ “ಕಟ 
ಓಮು ತ್‌್‌ ಷ್‌ 0 ಕ್‌ 
೪" 1॥ 


16 ಖ--॥/--೩ ಎ 10530. 
ನ 2/5 -2./73--9/1] ೩8 70 800೩7 7೦೦% 01 6 
1.1... 1... 
(08 106 01067 1೩70, (೪ 2ರ ಳ್‌ / 23ರ (೫35-%2-- ೪ 0)' 
ಮ್‌ (93-23-5) . 2./8--2./16--2-1/15- 

ದ್‌ 104-2./5--2:/18--9:/1ರ- 
108 10-3-2,/3--2:/11--2./1% 8೩೯ ೪5 1/5--ೆಕ್ಷ 


೩5 108 500೩76 7೦೦%. 


111೮7೦18೮೩ : 35 


].. ೫114 006 800870 ೫೦೦% 01 6೩1 0? £॥೮ 80110711 : 


(3). .28- -10%/ಕ್ವ: (೩) 31--2:/380 

(3) 9--9./2ೌ (4) 14--3./20 

(50). 451-140 (6) 17:/3--4:/4ರ 
11. 81/10 106 401 70೦% 01 6೩೦1 01 1516 10110917 : 

(1) 28-_16,/ನ್ರ (2) 68--48./2 

(3) ಸೈ--./ಶ್ರಿ (4) 97--86./3 

(5) 56--24./॥್ರ (6) 49--20./1 


ತೆ 


2 ಅತ್‌ ್ಸ್ಪ?ಟ ತ 1/9-3 


1/2 10 
೫ 2% % ೭ ಕ್ಕ ಸ್‌ 
ಸ ಕ್‌ 62010 _ ಗ/4-2 
೫/2೭ ಸರಿ 
ಳು ಸ್ಸ $/38-5 
೫೫ ಪಿ 


ಆದರೆ ೫ 3-ಇವ10 2-0 
ಚತ ಬಾ ಕಾ ಚತ ರ ಇ ಜ್‌ 
ರೂಪಲ್ಲಿರುವ ವರ್ಗಮೂಲವಿರುವುದಿಲ್ಲ. 
ಪ ಟಾ ಾಜ್ಸಫ್ಯೂ ಅಟ ಲಚ್‌ (3 
(33-23-5) -2./85---೨./3%--9./7] 
ಎ204-9./5--9./%--9./1% 


ಹೀಗೆ 10--2:/5 --2./1)--2./1ತ್ಯಕ್ಕೆ /357.../5--./ಕ್ವ 
ಎಂಬುದು ವರ್ಗಮೂಲಂವಾಗಿದೆ. 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 3.5 
] ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದಕ್ಕೂ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 
(1) 9೨8--10,:/3 : (2) 1182/80 
(8) 9--2./20 (6 14--3./20 
(5) 45. ./80 (6) 17:/3--4./4ರ 


][ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದಕೂ 4ನೆಯ ಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 
(1) 28--16,/8 (2) 683-48./2 (3) $--./3 
(4) 97--56.135 (5) 56--24:/5 (6) 49--20./6 


7? 


111. ೫1/4 109 800೩70 7೦೦% 0? 616 101101೫116 : 


11-6:%/--4:/3--2/6- 
9. ./]೪-- ./28-- /60- 
12-4./--9./3--4&:/6. 


ಡ್ಯ | 
6-2./5--9./3--2:1/6. | 


117. 50011 00೩10 


(1) ಮಯದ ರಂ ಯ ಎ ಪಾತ ಇ 
ರ್ಯಾರಾ7ತ 11732 7189 ೪843-4೬ 1/3 
1 ೦ 3 
ಎತ 8 ಎಳು ದಾ 0 
(2) ./ನಾೌ7ತ್ಗ ಗಾ ೩ ಭ758 .41-೩,./19 
] ೫. ಸ್ರ 
ರ್‌ ರರು ವಾಂ0| 


112277 18೨./58 ೪102-./84 
3.7. 1೩08೩117175. 


1)0/11%00% :-- 


1 00, ೩೧6 ;- 1, ೩06 07, 10671 ೫ 15 5೩16 10 06 08 
108811101111 01 1/ 10 1760೩56 0, ೩7615 66110104 3 106 5817100 


೫ 100.0. 
ಕಟ (ಜಾಳಿ 100% 104 
82-04 ೨... 100, 64 ಎ2 
ಜ್ತ 
183 ಸ ಕೆಂಗ್ಳ್ಶತಿವತ್ತೆ 
ಗತ ದತ್ತ ತತ 
(ನ) ಕ ಆ 
10-5ಎ್ಯ3ಕ್ಸ್ಯಿ 10[॥ ಬಾಟಾ 
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ಸ]. ಇವುಗಳ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : - 
6.2./2312./839./6 
1136./23 4./33.9./6 
9-೧ ೩/12--/20--/00 
12-4:/2--9./3--4./6 
ಇವುಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸಿರಿ: _ - 
] 3 ಕ್ತ 


ಗ್ರ ದರ್ಟ್‌3 ಸಾರ 1ಾರ್ವಾರರದ್‌ಶ್‌ತ್‌ ರಾಾತಳಿ 
( 1|/ 13--21/30 ಗ್ಕ/7-3%10 1 534%ತಿ 


] ಜ್ಯ ಶ್ರ ಕ 3 ತ್ರ 
(2) ಗ/ 532/6 ಟಗ ಖ್ವು ರ ಸ್ಯ 


1 1 101೬3 
ಇ). ರಾ ರಾ ರ ರ ಪ್ಪಾ ರ ಕರ್ಷ್ಸ್ರಾ್‌ 
ಗ 4.1 08460 ಜ.60 1/ 103- /84 


3-7 ಪ್ರತಿಘಾತಗಳು 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ ೧0, ' 1 ಮತ್ತು / 0% ಆದರೆ, ನ್ನು % ಆಧಾರದಲ್ಲಿ 
ಯ ಪ್ರತಿಘಾತವೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, ಮತ್ತು % --100,% ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಉದಾ. 2"--16 .,100,16-4 

82-04 ...100,6%--2 


1,0॥೩111175 ೫7೮೯೦ 1760160 07 4007. 2೩]161 (1550-1617 
೩ 50000140 ೬0170707701, ೫100 ೩. ೫10% 0. 813/1101 1೩007108 
71177071081 0೩1001೩1005. 100 12೩8೮ 08006 107 010೩ 7೩5 
1111700೯ 0, 110 ೫೩11೮ ೦1 ೫70108 18 2.718 ೩07೦2೮77೩೮7, 8 
2. 718008 08 0061111815. [11080 ೩೫೮ ೧೩116 1101110! 101011111೬ 
371668, 708110 0೫ 28/101'8 .. 808608030೫ €17010]76 
10 ಓಂ. (10 0880, ೩೫6 7101141100 ೩ 1೩116 08 1088೩11001018 3 
೪1015 0೩86 10 1617. ?'08ಆ ೩೫೮ ೦೩11೦. 00711101) 10101111 
7. ೩0610100 10. 8172)11117178 ೫017011081 00೦೫73]110೩0107, 118 
೧೦109] ೦8 10887160115 18 01 87೩1 1111[078೩1/0೮ 10. 118 
17೩11101781108. 


3.8 ೫೩510 ೫700610165 01 108೩11/71115. 


116 7170611168 01 10೩1161775 1111 06 011766% ೧೦೫5೮೧ ೨೫೦ 
01 16 1895 01 1701008. . 1716 10110918 ೫700071168 ೫1/1 
0176 1080 ೫71೩00೫೮೦೫ 1116 ೩8೮ 1028] 06. 


116 0೩7೮ 07 ಮ% .. 10040. 
11128, "1006 10/8110177801 1 18 0, 10೫ ೩೫] 0೩೩6.'' 
ಗೈಟ್ರ10, 0ೌರಾಗ 1000651 
1115, ““086 1008716173 08 180 0286 10861 18 ೩1೫೩78 ತ 
01010 106 1೩178 ೦1 1701065, 01160. 0107, 77೮ 770೪6 ೪1೯ 
1171[2 0118171 1130010178 ೦೫. 100೩7160718 : 
(1) 01 2೮ 01೫ಎ 0೫೯೯೫ 
(2) (11 5 (೫ ಮಾ (07೫% - 
(3) "ಪಜ... 


111 ೮೦೫೮೫೩... (1) . 00477178 ಎ10041 1-100 | .....ಒ೬೬ 3.7)! 


27008 ;--- 
1.01 111 ಎ1 ೫ ನಗ 
೫ ಎಾ10041, ೩0೮ ॥ 710047. 
11017 1೫,1೫ ಎ 0೫1೯೫?) 
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ಶ್ರಮಕರವಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಲೆಖ್ಶಾ ಶಚಾರಗಳನ್ನು ಸುಲಭಗೊಳಿಸುವ ಉದ್ದೆ 3೫ದ 
ಕಾನ್‌ ಡ್‌ ಎಂಬ ಸ್ಕಾಟಿಷ್‌ ಖಗೋಳ ಶಾಸ್ತ್ರಜನು (1550- 1617) ಪ 
ಘಾತಗಳನ್ನು ಡುಹಿಡಿದನು. ಈತನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ ಆಧಾರವು € ಎಂಬ ಡು 
೦ಖ್ಯೆ; ಇದರ ಬೆಲೆ 3 ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 2.718 ಆಗುವುದು. 
ಇವುಗಳನ್ನು ಸ್ಟಾ ಔ_ಭಾವಿಕ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. ಬಿ ್ರ್ರಿಗ್ಸ್ಸ್‌ ಎಂಬ ಪ್ರಾಧ್ಯಾ 
ಸಕರು ನೇಪಿಯರ್‌ ಅವರ ಸಲಹೆಯ ಮೇಲೆ 10ನ್ನು ಆಧಾರವಾಗಿಟ್ಟು ಕೊಂಡು, 
ಇಣಿಸಿದ್ದ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಪಟ್ಟಿಯನ್ನು 1617ರಲ್ಲಿ ಪ್ರಕಟಿಸಿದರು. ಇವುಗಳನ್ನು 
ಮಾನ್ಕ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಲೆಖ್ಬಾಚಾರಗಳನ್ನು ಸುಲಭ 
ಸೊಳಿಸುವುದರ ಜೊತೆಗೆ, ಪ್ರತಿಘಾತವೆಂಬ ಭಾವನೆಯು ಪ್ರೌಢ ಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಬಹು 
ಮುಖ್ಯವಾದುದು. 


ಾ.8 ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಮೂಲ ಗುಣಗಳು 

ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಗುಣಗಳು ಘಾತಾಂಕ ನಿಯಮಗಳ ನೇರವಾದ ಪ್ರತಿಫಲಗಳಾಗಿವೆ. 
ತಿಧಾರವು ಯಾವುದೇ ಆಗಲಿ, ಈ ಮುಂದೆ ಕಾಣಿಸಿರುವ ಗುಣಗಳು ಸರಿನಿಲ್ಲುತ್ತವೆ. 

4ನ 31 ಎಂದಿದೆ; 100410. 

ಹೀಗೆ, "ಯಾವ ಆಧಾರವೇ ಆಗಲಿ, 1ರ ಪ್ರತಿಘಾತವು 0.'' 

ಪುನಃ, 0ಎ. .. 100071. 

ಹೀಗೆ, «« ಆಧಾರದ ಪ್ರತಿಘಾತವು ಯಾವಾಗಲೂ 3 ಆಗಿದೆ.'' 

ಇಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಘಾತಾಂಕ ನಿಯಮಗಳಿಂದ, ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಮೂರು 

ಖ್ಯವಾದ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸುತ್ತೇವೆ. 


(1) (171 ೨ 0೫ ಎಎ 6೫|-7 
(2) (0171 ೨ 60೫ ಮಾ 65೫7-7 
(8) (೧7): 50೫೫೪ 


೫೬೬೩೬೬ 


ಪ್ರಮೇಯ (1) | 10011 --100713-10020 | - - - *.- (3.7) 


ಸಾಧನೆ: _- ॥॥ ಎ ಶೇ. ೫ ಸಜಾ. 0೪ ಎಂದಿರಲಿ. 
ಎ 100/11, ಮತ್ತು / ಇ 10021 


ಪೂಗೃ (0೫೩.00 ಇ. 0%ಸರೆ॥8 ಎ 11). 


10 


[0000 ಕಾವಾಸರಹಾಾಸಾಹಾನಾಣಾಾ ಹಾರ ್ಸಾ 
ತೆ 

ತ 
೫-೫ 10041111 

0೫ 80080160108 107 ೫ ೩೫೮ 1 00 


6 1. 0.6. | 
100411) --1041 51001417171. | 
ಾಧಾರ್ಸಾಕರ್ಶ್ಯಾ  . 

(೨16 801% 01 600 ಸು 


6 10716011 01 ೩ [706110 


07 108 1೩೦%॥೦೫8 
'!`1] 00101. (2) 10 ಟಿ ದ್‌್‌ 10041-100411 ಎ ೧0021 - (8.8 
ಬಿ ತ ಭರ್‌ 
7100/ :--೬61 ೫1703 1% 0 

2೫10011 , ೪ 51004 

1 (1 

ಹ ಹ ಹ ವಮಾಣಟ್ರತಿ--ರ್ಕೆ 

ಗ ವ ೬ 
ಗೇ 2೫85 
004 ಷ್ಣ ರಾ (ಐ) 


1080100000 107 ಖ ೩೫06 ೫. ೫6 868 


111 
1004 ಹ್‌ 10081 --. 100%. 
106 10881/1117 01 106. ೧೫೦% ೦1 070 2೭1006೫5 | 1 
4106760106 07 186 108೩1100108- 
ಬದ ರಯ ಹಬ ಜರ್‌ ಇ | 

100470 ಎಾ % 1001%8 . . (3.9). 


335722... ಉಲ ಅ ೨2೨2 


11607613. (3) 


೫100/ :-- 
1,600 11045 ` ಖಹಾ100471 
11% ಎಾ(013)% 5 0% 
1004113 ಎಸಿ 
ನ08811010108 108 ಖ, 7೫೮ 86%, 


100490 ಎ. % 100411 


16 10೩1160177 0 110%? ( ತ್‌ 
116 1008110177 0? 0081 ಬಟ (ಜ್‌ ೦! ೩ ೫೫ 7ನಸಿ ಓತ 
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೫-೪೫ 7 100411. 
ಎಡಪಾರ್ಶ್ವದಲ್ಲಿರುವ ;/, ;/ ಗಳಿಗೆ ಆಯಾ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಆದೇಶಿಸಲಾಗಿ 
100418 3- 1001 ವ 100/14 


ಒಂದು ಗುಣಲಬ್ಧದ ಪ್ರತಿಘಾತವು - ಅದರ ಅಪವರ್ತನಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ 
ಮೊತ್ತ. 


ಪ್ರಮೇಯ (೨) 
ರ್ಮ್ಮಲ್ಮ್ಪಚ | 1004. ಎ. 10628 -- 100%,% | .. ,. (3.8) 


| 1) 


ಸಾಧನೆ: __ 7) ಎ. 04%. 1% ೧% ಎಂದಿರಲಿ, 


೫ 100410. ॥ 10041 


11 05 ಕ 
ಇ ದ (ಹ 
1) 0೪ 
"100 ಆತ 1 
ಆ. ದ್‌ ಛಾ ತ್ಮ 
11 


೫ ಮತ್ತು 1 ಗಳಿಗೆ ಆದೇಶಿಸಲಾಗಿ, 
` 100 1! _ 100% 11-100. % 
11 
ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಧದ ಪ್ರತಿಘಾತವು -- ಅವುಗಳ ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳ ವೃತ್ಕಾಸ, 


ಪ್ರಮೇಯ (3) 


| 10010 3.1 10ಛ್ಹಾ.೫%( 2೫ 1೪೬. (39) 


ಸಾಧನೆ : ೨ 1% 0 ಎಂದಿರಲಿ, ... ೫10047 
10% ಎ (03)%- 0% 
", 1004193 -- 1% 
".. 100:1% ಎ % 100 
೦ದು ಸಂಖ್ಯೆ ಯ ಸನೆಯ ಘಾತದ ಪ್ರತಿಘಾತವು ದಾ % 4 (ಆ ಸಂಖ್ಕೆಯ 
ಪ್ರತಿಫಾತ) 
86 


ತ್ರೆ 


(4) 100 (83.04) 


5 
೪ 


1720717108 :--- 
1. (1) 19 (7211) ಎ 16777106 ೬೬. ' 
1೪08001707 006 0೩8 178] 06. ; 
ೂ.1410 ' 
(2) 100 ದ್‌ ೧ 10/13.1416--10/ ೬.41. ' 
; 1.4] ' 
(8) 100 (12.52) ಎಇ. 2 100 12.852 , 
ವ ಸ್‌ 100 88.04 ' 


(ರ) 100 *೪ 475 ೬ 100 47% 7 ೩ 100 47. 


11. 01700 100, 2 0.8010 ೩೫೮100 ಶೆ 0.4771 0೫ 
(1) 100% *ಇ/ ೨0 


ಖಿ | 
100% 3% 36 ಎ 10ಕ್ರ 395 ಎ * 106% 36 ೧ 1001 2 «3 | 


(2) 100% 1./ 120. 


॥ 


(೨ 


10% 92 3- ಕ 10% 3' 
100 ಇ ತ್ಯಾ 1001 ನ 
.0.8010 -- 0.4771' 
10.7781] 


. 2187, 0೦೫7೮೦॥ 00 4 ॥18068 01 66017088. 


ಲಿ ಲಗಿ ರು|೨ ಓಂ|ಬ ಲ| 


ಸ 100% 320 ಫಿ 1100 30 »೬« 2 2 ತಿ] 
(100, 80 --2 10% 2 1-106 38! | 
(1-2 (0.8010) -.- (0.4771)] 
(1 -- 0.6020 --0.4771] 
'2.0791) 


. 5198, 0೦೫೫೮೦0 150 4. 71೩೦೮೫ ೦ 660110೬1 . 


೦. ೫೨ 8೪ಎ ಡಾ| ಗೌ 
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ಉದಾಹರಣೆಗಳು ] ;--(1) ' ಆಧಾರವು ಯಾವುದೇ ಇರಲಿ 108 (72411) 
107 --1011. 
8.1416 
(2) 108 ಇರಾ ಹ್‌ 3.1416--10 1.41 
(8) 108 (12-52)3-2 10 12-52 


(4) 108 (83.04) ೨4 10, 83.04 


(5) 108 ಸ್ಫಿ/*ಸ್‌ 96 (ಗೆ 10 47. 


ಇ 


11 (1) 108,20-8010 ಮತ್ತು 103 ನ 04771 ಆದರೆ 


3 (/ 


(1) ೦೫, ಸ 236 ಇದನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ತ3ಿ.1273 | 
108 19'್ಕ/ 36 108 365 ಎತ್ಯ್ಕಿ 10,ೌ, 367310ಕ್ಷ್ಯ 23 ೬ 33 


ಹಾಸ್ಯ 10ಕ್ರ್ಯ 23 --10॥್ಯ 32 
* 106 2--₹ 10॥್ಠ್ಯ 3 
(0-3010-0-4771] 
(0-7781] 
ಎಾ05187, (ನಾಲ್ಕು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಮಾನಗಳವರೆಗೆ). 


3 
ತಿ 
3 
ತ್ಹ 
3 


(2) 108, ಸ್ಕಿ 120 


ಎ ಸಿ]0ಕ್ರ್ಯ 120 41100೨೨ 107623 438] 

ಎ ಸ್ತ[10ಕ್ಯ 10--2 10, 2--106,, 3] 

ಎ ಸ್ಥ[13-2 (0-8010)-(0-4771)] 

ಎ ತ್ಯ[1 1 0-6020--0 4771] 

ಎ (2-0791] 

ಎ. 05198 (ನಾಲ್ಕು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ.) 


81 
11 


| 72೭0701608 3.6 
ಕ್ಮ 171166 ೦೮% 0೩೦% 01 1೪06 10110 
10೩1101110 10883 : | 
(1). 24-64 
2) 2568-16 | 
(3) 10% .ಆ ಎ. 46,38 
(4) ರ್‌ ಹ 04 | 


71126 9೦೩೦08 10 11 
' 


' 
5) 105 ನನಾ | 
(8) 1000 , 
11... ೫2002088 6೩೦% 01 (0 8011091136 96೫೩/1೦೫5, 17 1] 
10727 0? ೩ 70೫೫ 0 116 ೩50 : 
(1) 0 8124. 
(2 ಹ 1219 
(3) 1008 (ಕ್ಲಿ) ನಶಿ 
(4) 10% 35 8.5441 
111. 61೪08 (0೩0 100, 20.3010, . 10% 30.477 
10% 5 -0.6990,೩86 10010 7 ೨0 .84ರ1, 874 . 586 1088108 
01 6೩೦% 01 686 010717 100 0೩56 10. ; 
(1) 1/40 (0 ಬ/147 (7). [98-153 
ಕ ಗ್‌ (8) 1343--492)*- 
ಲ 11083 1064 (9) 13564] 
ಸ (೪ (004) 3. 
ನ 21 «490 
3 168. |₹ ಷಿ 7.2. (10 | 
(3) [| | (6) 16255-108730) ಸ 
77... 6176೩. 10ಕ್ಷೌೊ್ಗ_ 54.23 ಎ. 177342 ಕ್ಯ 
100% 4.723 ಎ0.6742, 6೫೩1೬೩09 116 10887108705 100 0೩586 10, 
6೩೦1 01 186 7000717 : | 
(1) (54.23) (4.793) . 
2) (542.3) «(472.3)3 
(3) 1 5.423 
1/ಸ್‌ 
(4) ((54.93) 472.8] -*&3 
(5) ಸ (47.33)3 
[5.353)3 


| 
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ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 8-6 


]. . ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದನ್ನೂ ಪ್ರತಿ ಘಾತದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ : 
(3) 264 (2) 2568-16 (3) 10-48-463 
1318೯30685 10) 10ಎ 


ಇತ 


][ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದನ್ನೂ ಆಧಾರದ ಘಾತದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿರಿ : 
(1) 108,814 (2) 108 2121-28 (8) 108 ;(ಹಿ) ನರ 
ಎ 
(4) 10. 3571-5441 (ರ) 103೨ 67ಾ0:4343 


111 100 2703010, 10, 350-4771, 108, 5-0-6990 
ಮತ್ತು 108], 7 018451 ಎಂದು ಕೊಟ ರೆ ಮುಂದಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳನ್ನು 10 ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ತಾ 6.365 (3) 1368," (0/3 


(ಕ) (ಫೆಪ್ಕಿ)್‌. (6) 1628-108)7.3 (7) 198-1253. 


(8) 1343-42-32 (9) 185 »೬64]-*3 


2,3 
(10) 21 490 | 
343 


777 10, 54:28 --1-7342 ಮತ್ತು 10ಕ್ಷ್ಯ 4728 --0-6742 ಆದರೆ 
ಮುಂದಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳನ್ನು 10 ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(1) (54-23) (4-723)3 
(0) (542-3) « (472-3)* 
5-423 
್‌ ಗ್ಗ 
(4) ಆ 28) ೨ (472-8)]-.3 


/1733೫7] 
(8) ಗ (5:5257 
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3.9 00181800 1,08೩11/715 ' 


1) 10281101115 ೧೩1೦01೩096 150 1086 1೩8೮ 10 ೩1೮ ೫! 
0 ತೂ ಚ್‌ 17. 770೩1 1011018 ೪1೮ 0೩೩೮ 18 ೧ 
1೫010೩664 18. 006 8772)01 (0೫ 1086 108೩1161110 


7176 1೩79: ' 
10. ೫. 1000 10,1000 ಷಂ 83 ' 
10 ಮ. 100 “108 100 ಎಂ 2 ' 
10% ಮ 10 8 ಇಳ 00 ೫೪ *೫೪೬)3% 
1071 ಹು | . 108 ಹ ಕಾ 0 
105% ಐ |] ಟಕ ೯% 3 
2 ರೃ (104 ಒ.10೯ 1ಬ. ೫8-..೨ 
ಗ ಪ (ಛೈಸಟ್ಟಿ . 108.001 ಇ. ಶಿ 


10881100178 01 11108781 ೦7೫೮7 ೦! 10 ೩೫೮ 17156 
25 106 1007-92 ೩೫6 108 1000 ಇ. 770೫7 84ರ 18 ೩ ೫0೫20 
10108 1195 ೫007600 100 ೩೫4 1000. . .". 108 84ರ 1168 0876 
2 ೩೫06 8. 

| 108 84ರ 2-3-೩ 17೩೦1೦೫ 


116 108೩100103 08 ೩ ೫107 ೪116761086 ೮೦೫81508 01 
11760781 ೩:6 ೦೩೦6 106 00೩7೩೦0೮ಗ8110, ೩೫6 ೩ 0.೩೦೦ 
7೩70, 0೩66 106 17೩71858. 1315 €1೩7೩೦0೮೫1೨61೮ 70೩] 
616107 ೦810176, 2೮7೦ ೦೫ 12688117, 11 186 108೩116117 35 ೩!%೫೩ 
77711000: 80 6081 186 77೩711888 ೬ 0೦816176. 


(2) 70011110110. ೦ 0. 0%01001071800 0". 1 100%೫% 
0] % 117೦7, 6೫77೦880011 116 00017701 107%. 


11 18 9೩811] 567 17073 116 58016 ॥1708 ೩೦೪೮, 1881 

10೩1111173 ೦ ೩ 70171067 ॥60%7067. ' 

100 ೩74 1000 (1೩1 15, 181717 8 618108) 7-2-೩ 00೦818 

700೮: 7೩೦11೦೫. 

10 ೩74 100 (1821 88 08117 2. 61108) 71-1-೩ ೦81 
70168 87೩೦॥10೫. 

1 ೩೫6 10 (008% 18, 818171 1 61610) 7-0--೩ 2081 

70)608 17೩೮110೫. 
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3.9 ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳು. 


(1) . 10ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಗಣಿಸಿರುವ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳೇ ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳು. 
ಈ ಮುಂದೆ, ಪ್ರತಿಘಾತದ ಚಿಹ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಆಧಾರವನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 


ಈಗ, 101. 1000 '. 10 10008 
103. 100 . 100 100-2 
10ಎ. 710 80.101 
ಸ ] 100 ಗ 
1072೬! ೩.100 *] ಮಾಡ್ಸಿ 
10-8-01 100. 01ರಾಆಾ ಡಿ 
10-3--001 10 .001--3ಕ್ಷಿ 


10ರ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಘಾತಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿವೆ. 
ೇೀಗಾಗಿ 100 100 ಎ2, ಮತ್ತು 10 10008. ಈಗ 8485 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
00 ಮತ್ತು 1000ದ ಮಧ್ಯೆ ಇದೆ. . 100 845 ಎಂಬುದು ೨ ಮತ್ತು 8ರ 
ಡುವೆ ಇರುತ್ತದೆ. 

100 845 ಎ2.- (ಭಿನ್ನರಾಶಿ) 

ಟತದುದರಿಂದ, ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯ ಪ್ರತಿಘಾತವು ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಭಾಗವನ್ನು 
'ುತ್ತು ಒಂದು ಭಿನ್ನಾಂಕದ ಭಾಗವನ್ನೂ ಹೊಂದಿರುತ್ತದೆ. ಈ ಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಭಾಗ 
ನು ಸ್ವರೂಪಾಂಕವೆಂದೂ, ಭಿನ್ನಾಂಕದ ಭಾಗವನ್ನೂ ಶೇಷಾಂಕವೆಂದೂ ಕರೆಯು 


ತ 
ೀವೆ. ' ಈ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು ಧನಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿಯೋ, ಶೂನ್ಯವಾಗಿಯೋ, ಅಥವಾ 
ಣಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿಯೋ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಶೇಷಾಂಕವು ಯಾವಾಗಲೂ ಒಂದಕ್ಕಿಂತ 
ಡಿಮೆಯಾಗಿರುವ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
(2) ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ 
ಓರೂಪಾಂಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ. 
ಓಲೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಪಟ್ಟಿಯಿಂದ, 
100 ರಿಂದ 1000ವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ (ಮೂರು ಅಂಕಗಳಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ) 
ಶ್ರತಿಘಾತಗಳು -- 2 .- (ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಧನಸಂಖ್ಯೆ) 
 /ಧಿಂದತಿ0ಗಬ 0 ಫೋಲ್‌ (ಎರಡು............... ಟ್‌ 
ಸಲಾ ತ ಹಾಸ್ಟೆತೂ [ಎ -) 
ಆ ಚಿದ ಗೀ ಟೋ (ಒಂದು.............ಎ. ಲ ಚಿದ 


ಆ 


701 ೩ 70173107 1081 1108 70177997 0.1% ೩೫6 1, 506108೩7100 


1168 06109600 --1 ೩70 0. 
.. [6 ಊಊ 06 7೫0002 ೩8 7ಜ್ಪ್ಗ (೩ [0೦810116 7006 
7111013). | 
118 15 0808117. ೫716000 171 1110 102113 ] 3. (೩ ೧೩೦೦೫ 
೪71076 100 70881196 887 01 (೧1) 88 7710000 ೦೫ 119 50) 013 
37 1118 601100 ೩ 11117008 1:0 , 
೨] 1-0-7828 0೩೫ 06 17716600 ೩6 1.7823 1% ೩ ೧೦1]೩« 
(073, ೩0 10 1:00)5 1110 77೩7115588, 081016. 
715 ೫೮ 10104 1086 100 10881108072 01 ೩ 721700 77%] 

68 0607600. 


| ಘೆ 
.1 ೩/6 1 ಮ] |. & ೦816116 27098 17೩೦01೦0. [ 
.01 ೩೫0 .% ಎಾತ್ರ 1. ೩ 0081176 07೦0೦ 88೩೦೪೦7. ' 
001 ೩೫೮ .01 55. ೩ 208107೮ ೫7೦0೮೯ 01೩೦೦೫. 


೫7017 ೩೫ 108)000101, ೦8 11686 ೦೩868, ೫೮ 0೩೫ 6111173618೩ 
(06 7011097176 ೫01೮ 107. 66001117118 180 ೧1 ೩7೩೮%೮1150105. 


ಬ 00 ೧887೩16115610 08 600 108೩71607% ೦8 ೩ ೫೬/01೮7 
19 ೩ 0೦8111೮, 1000868 ೩76 18 ೦೫೮ 1685 0180 186 7077068 
616105 10. 60 106687೩1 0೩7% ೦? 106 ೫020೫. 


86 ಯ೩1೩016011500 01 06 10887101171 ೦ ೩ 3281768 
18 & 7208೩176 1060867, ೩೫6, 38 ೦2೮ ೫2076 0೩1: 006 3:072068 
26708 11776618661] ೩೮೫ 616 66010281 ॥01171.'' 


3100111010 : 
(1೪68 118% 10, 5.273 7220, ೫710೮ 60977: ೭06 7001) 
771080 10೩7101028 ೩7೮ 1.7220, 3.7220, 3.7220, ೩೫ 3.72 
110% 108 5.278 ಇ. 0.7220. | 


(1) 1 016 0881೩0%0715010 15 1, ೪16 12017161 17088 00೫ 
1770 016108 00 0106 160% 08 0076 6667081 70170. 
.',. 16 7017107 771086 1088716071 18 1.7220 18 82.73 

(2) 1! 016 0887೩೦0೦71೫ 010 185 3, 006 ೫2007007 ೫1೫೩6 ಔ 


4. 018118 00 076 1605 0? 086 6067081 ॥0111. | 
.. 16 7077108 771086 1068111117) 15 3.7220 ೬ 5273 : 


84. 


0.1 ರಿಂದ 1ವರೆಗೆ ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ, ಪ್ರತಿಘಾತವು- 1ರಿಂದ 0ವರೆಗೆ ಇರು 
ಹುದು ., ಇದನ್ನು --] 3. (ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಕಡಮೆಯಾಗಿರುವ ಧನ ಭಿನ್ನರಾಶಿ) 
೦ದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಇದನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ 1 _. (ಭಿನ್ನರಾಶಿ) ಎಂಬ ಹಾಗೆ, 
ುಣ ಚಿಹ್ನೆಯಾದ (--_)ನ್ನು 1ರ ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಈ ಯುಕ್ತಿಯಿಂದ 


-1 1-0-7823 ಎನ್ನುವಂಥ ಸಂಖ್ಯೆ ಯೊಂದನ್ನು 1:7828 ಎಂದು ಅಚ್ಚು ಕಟ್ಟಾದ 
ೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು; ಇದರಿಂದ ಶೇಷಾಂಕವು ಧನಸಂಖೆ ಬ[ಯಾಗಿಯೇ ಲಉಳಿಯು 


1ರಿಂದ 1ವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳು -- ] (ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಕಡವೆ 
ಯಾಗಿರುವ ಧನ ಭಿನ ರಾಶಿ) 


ಈ ಸಂದರ್ಭಗಳನ್ನು ಅವಲೋಕಿಸಿದಲ್ಲಿ, ಸ್ಹರೂಪಾಂಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ 
ಯಮವನ್ನು ಉಚ್ಚರಿಸ ಇಬ 


««ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಅಧಿಕವಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು 
೦ದು ಧನಸ ಸಂಖ್ಯ; ಇದು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಬತ 28 ್ಪ ಇಂಕ್‌ ಸಂಖ್ಯೆಗಿಂತ 
ದು ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುತ್ತ ದೆ. 
ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು 
ದು ಯಣ ಸಂಖ್ಯೆ, ಇದು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹಿಡಿದು 
ದಲನೆಯ ಸೊನ್ನೆ ಯಲ್ಲದ ಅಂಕದವರೆಗಿರುವ ಸೊನ್ನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಗಿಂತ ಒಂದು 
ಕವಾಗಿರುತ್ತ ವ್ರ 

ಉದಾ--106 5273 ---7220 ಎಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ ; ಇದರಿಂದ 1-7220, 
"7220, 85-7220 ಮತ್ತು 5-7220 ಗಳು ಪ್ರತಿಘಾತಗಳಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
|ೆಯಿರಿ. 

(1) ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು 1 ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಬಿಂದುವಿನ ಎಡಭಾಗದಲ್ಲಿ 
ಡಂ ಅಂಕಗಳಿರಬೇಕು. 

". 3-7220ಯನ್ನು ಪ್ರತಿಘಾತವಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಎ 82.73 

(8) ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು $ ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಬಿಂದುವಿನ ಎಡಗಡೆಯಲ್ಲಿ 
ಅಂಕಗಳಿರಬೇಕು. 

.. 8.7220 ಯನ್ನು ಪ್ರತಿ ಘಾತವಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ - 5973. 
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3) 1! 6 00೩7೩೮೦0೮15(10 15 ಶ್ರ 60076 113151 1೮ ೦೫ ೫೮೯ 
117 7106181017 ೩೮೫ 1110 4661೩1 010%, 17 ೪116 ॥1707 711171100೫. : 
176 11077007 77080 10೩71111. 38 5.7220 ೬೬ .0827 
4) 6112118717, 1006 ೫07007 77056 1088೩711071 
37220 18 .005273. 
3.10 09 056 01 108೩111710 ಜ165 


6 1081118775 01 71770688 150 086 ೩86 10 08೩19 1 
೧೩1೦೪1೩664, ೩೫ (೩010181604. . 81006 1136 ೧೫೩೩೦%0೮೯156108 6 
76 ೪716000. 40170 ॥]7 1050600107, 16 18 8018016006 100 8176 0 

186 17೩7/168೩ 17. 506 18168. 117೮ ೫8೮ 10816076 18114 
170100 5076 8001801005 ೩೦೦೬7೩೮] (07. 8೩1 ೦೫610೩:7 7೫೦೫ 
17760 876೩0೦7 ೩೮೧೭೫೩೦] 18 706666 5-1೩0 ೦೫ 91767. 7-1 

೪80105 17೩] 0 9೫210760. 1176. 80811 ೫೦೪೫. ೮೫01೩1೫ ಔ 

೪0 ೫86 1606 100 007೮ 080108 107 11161116 10887160105. 

116 8810 ೦8 7610761096, 77 «1811 [070150 ೩೫ ೮೫೭67೩೮% 17000 


1೩1168, 0670. 
0 1 2 9 4 ಕ್ರ 


01 78583 7860 7868 7875 7882 7889 78 
062 7924 7931 7938 7945 7952 7959 74 
063 7993 8000 8007 8014 8021 8028 8 
64 8062 8069 8075 8082 8089 8096 8 
65 8129 8136 8142 8149 8156 8162 | 
7 8 9 716೩1 12106761065 ' 
ಕೊ ಬ .3 3 ಕ $.4  ಾಹ್ಗ 
77750587919 79817 1 18 2 3 46 &46 85 6 
62--79173 7980 7967. 1 'ಜ.:2೩-.3 ಜೂ % ೫5: 6 
ಕೈಕೆ 8041 8048 8068: 11811119 37118೫18, | 4 
64 8109 8116 81192 1 3 2 884 1.) 
65 ' 8176 : 8182 8189 ೫37 1:29 3 3 818.81 


17. 106 100: 8076 18168 01 10೩1108725, 008೮ ೫2೩7೪ 
876 ೩77೩7066 17 90 7೦೫೫, ೩೫ 10 00187285, 10.18೯ 7711 
0167 ೧೦11177135, 0086166 ೩8 17080 6106760065. . 16 ೫೦೫ 
71177)0706 07013 10 100 99 ೩೫6 186 ೦೦1೬0208 101% 0 14 
1006 0೦107718 0! 770೩1: 61007670008 ೩೯೮. ೫077106766 1700೬ 1 ' 
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(3) ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು ಸ್ಟ ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಬಿಂದುವಿನಿಂದಾಚೆಗೆ 
ಮಂದಿನ ಸೊನ್ನೆಯಲ್ಲದ ಮೊದಲ ಅಂಕದವರೆಗೆ ] ಸೊನ್ನೆಯಿರಬೇಕು. 


2.7220ನ್ನು ಪ್ರತಿ ಘಾತವಾಗುಳ್ಳ ಸಂಖ್ಯೆ -. .05278. 
(4) ಹೀಗೆಯೇ, 8.7220ನ್ನು ಪ್ರತಿಘಾತವಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ -. .005373 


3:10 ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಪಟ್ಟಿಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವಿಕೆ 


ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳನ್ನು 10ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಗಣಿಸಿ ಪಟ್ಟಿ ಮಾಡಿರುವರು. 
ಖೈೆಗಳನ್ನು « ಹ 1ರ ಲೇಶ್ಕ ಅವುಗಳ "ಪ್ರತಿಘಾತದಲ್ಲಿರುವ ೧೫೩೫೩೦- 
೮715010 ಎಂಬ ಫೂರ್ಣಾಂಕ ಭಾಗವನ್ನು ಬರೆದುಬಿಡಬಹುದಾದುದರಿಂದ, ಈ ಪಟ್ಟಿ ಸ 
1ಛಲ್ಬಿ ಅವುಗಳ 177೩7 198೩ ಎಂಬ ಭಿನ್ನಾಂಕಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ ಕೊಡಬೇಕಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಕಿಚ್ಚಿನ ನಿಖರತೆಯು ಬೇಕಾದಲ್ಲಿ 8 ಅಥವಾ 7 ಸ್ಥಾ ನಗಳುಳ್ಳ ಪಟ್ಟಿಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸ 
ಹುದು. ಈಗ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಲು ನಾಲ್ಕು ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ಪಟ್ಟಿಗಳನ್ನು 
ಕೇಗೆ ಬಳಸಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ವಿವರಿಸುತ್ತೇವೆ. ಆಭಲೋಕನೆಗೊ "ರವಾಗಿ, ಬ 
ತಟ್ಟೆಯಿಂದ ಸ್ವಲ್ಪ ಭಾಗವನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಉಲ್ಲೇಖಿಸಿದೆ. 


2082 
0 | ಜೆ ತ 4 ಗ್ರ 6 ನ 8 9 11016760068 

| 30 466 789 

| ಸ 
6] | 783 | 7860 | 7868 | 7878 | 7682 | 7669 | 7896 | 7903 | 7910 | 7917 | 112 844 766 
62 7924 | 7931 | 7938 | 7945 | 79132 | 7959 | 7966 | 7973 | 7980 | 7987 | 112 884 866 
62 7993 | 8000 | 8007 | 8014 | 8021 | 8028 | 802383 | 8041 | 0040 | 8055 | 712 ೫8384 856 
64 8062 | 8069 | 8075 | 8082 | 8089 | 8096 | 8102 | 8109 | 8116 | 8122 | 112 884  05£6 
69 8129 | 8186 |8141 | 8147 | 8116 | 8162 |8169 | 8176 | 8102 8189 | 112 884 586 


ನಾಲ್ಕು ಅಂಕಗಳ ಪ್ರತಿಫಾತಗಳಪಟಿ ಗಳಲ್ಲಿ ಶೇಷಾಂಕಗಳನ್ನು 90 ಸಾಲುಗಳಲ್ಲೂ 

10 ಅಂಕಣ (ನೀಟುಸಾಲು) ಗಳಲ್ಲೂ ಬರುವಂತೆ ಅಳವಡಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಇವುಗಳ ಜೊತೆಗೆ 

'ರರಾಸರಿ ವ್ಯತ್ಯಾಸ (110೩1. 61007611008) ಎಂಬ ಅಂಕಿತವುಳ್ಳೆ ಬೇರೆ 9 ಅಂಕಣ 

ಳೂ ಇರುತ್ತವೆ. ಸಾಲುಗಳನ್ನು 10 ರಿಂದ 99 ವರೆಗೆ ಗುರುತಿಸಿರುತ್ತಾರೆ, ಅಂಕಣ 

1ಗಳನ್ನು 0 ಯಿಂದ 9 ರವರೆಗೂ, ಸರಾಸರಿ ವ್ಯತ್ಯಾಸದ ಅಂಕಣಗಳನ್ನು 1 ರಿಂದ 9ರ 
ರೆಗೂ ಗುರುತಿಸಿರುವರು. 


೬8 


7 0408 10 1001 2) 110 ೫18011868 0? 116 10887160170 08 
17೮ 0750 7000 6092 108 0780 1007 5107110೩, 
(10108 ; 0.0. 18 (00, 0850 0" 606 ೫17067 642.302, 1೪% 0೫ 
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7287/0558 15 181000... 76 ೫066 6017. 16 1007 1610708 1003 
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1161 11177107, 
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", 100 942.802 -22.8077. 


7/20/1710 9.---'70 874 10) 0.06209. 818 00೫068 18 -ಆ1. 
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118 18 9೦೫೩1 50. 7924 -.- 6 ಇ. 7930. 
', 10 0.06209 -5.7930. 
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ದತ್ತಸಂಖ್ಯೈೆಯ ಪ್ರತಿಫಾತದ ಶೇಷಾಂಕವನ್ನು ಹುಡುಕಲು, ಮೊದಲು ಆ 
ಹಯ ಮೊದಲ ನಾಲ್ಕು ಗಣನೀಯವಾದ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಬರೆದುಕೊಳ್ಳು ತ್ತೇವೆ; 
ನಹರಣೆಗೆ, 642-302 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲ ನಾಲ್ಕು ಗಣನೀಯ ಅಂಕ 
326, &, 2, 3. ಮೊದಲನೆಯ ಎರಣಾಜ 6 ಮತ್ತು 4ನ್ನು ಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡ್ಳು 
ಷಾಂಕದ ಮುಖ್ಯ ಭಾಗವಿರುವ ಸಾಲನ್ನೂ ಮೂರನೆಯ ಸ್ಥಾ ಸನದಲ್ಲಿರುವ 
ರ್ನಿಪಯೋ ಗೊಂಡು ಅದಿರುವ ಅಂಕಣವನ್ನೂ ಗೊತ್ತುಮಾಡುತ್ತೇವೆ. ಈಗ 04 
ಹ ಸಾಲು 2ನೆಯ ಅಂಕಣವನ್ನು ಸೇರುವೆಡೆ ಇರುವ 8075 ಎಂಬ ನಾಲ್ಕು ಅಂಕ 
ನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳು ವೆವು. 


ಮುಂದೆ, ದತ್ತ ಸಂಖ್ಯೆ ಯ ನಾಲ್ಕನೆಯ ಸ್ಥಾ ಸನದಲ್ಲಿರುವ ಅಂಕವಾದ 3ಕ್ಕೆ ಅನುಗುಣ 
ದ ಸರಾಸರಿ ವ್ಯತ್ಯಾ ಸವನ್ನು 64ನೆಯ ಸಾಲು 3ನೆಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸದ ಅಂಕಣವನ್ನು 
ಸುವೆಡೆ ಹುಡಕುತೆ ಕ್ರೇವೆ, ಅಲ್ಲಿ 2 ಎಂಬುದು ಸಿಕ್ಕುತ ತ್ತ ದೆ; ಇದನ್ನು ತರುವಾಯ 
7ಠಕ್ಕೆ ಸೇರಿಸುತ್ತೇವೆ. ಹೀಗೆ 8075 3-2-8077 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 

_. ಶೇಷಾಂಕ -. -8077. 
2-302 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಭಾಗದಲ್ಲಿ 8 ಅಂಕಗಳಿರುವುದರಿಂದ ಅದರ 
ತಿಘಾತದ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು ೨. 
". 1089 642-302 ಎ. 2-8077. 
ಉದಾಹರಣೆ (9) : 10% 906209 ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. ಈ ಸಂಖ್ಯೆ 
'] ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಮುಂದಿನ ಸೊನ್ನೆಯಲ್ಪದ 6 ಎಂಬ ಅಂಕದವರೆಗೆ 
ದು ಸೊನ್ನೆ ಇದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಇದರ ಪ್ರತಿಘಾತದ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 2. 

(ಇದು ಖಣಸಂಖ್ಯೆ ಮತ್ತು ಸೊನ್ನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಗಿಂತ ಒಂದು ಅಧಿಕವಾಗಿರಬೇಕು) 
ನರ ಭಿನ್ನಾಂಕವನ್ನು ಪಡೆಯಲು 6209 ಎಂಬ ನಾಲ್ಕು ಅಂಕಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸ 
ಕು. 

ಭಿನ್ನಾಂಕ -. 7924 .- 6 - 7980 
"106 006209 --2-7930. 
8:11 ವಿಲೋಮಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಪಟ್ಟಿಯ ಉಪಯೋಗ. 


108,211 ಆದರೆ, 10ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ 21ನ್ನು ಪ್ರತಿಘಾತವಾಗುಳ್ಳ ಸಂಖ್ಮೆ 
ಎಂಬುದಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ) ನ್ನು 10ರ ಆಧಾರದಲ್ಲಿ 1/ ಎನ್ನುವುದರ ವಿಲೋಮ 
1ತಿಘಾತವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದನ್ನು 
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7110108 0೦/ ೩೫011108೩211111125 ೩7೮ ೩೪೫೩11೩11೮, ೩೫೮ 0೩೫. 
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87 


೫ --೩7॥110॥್ಷೊಗಿ/ ಎಂದು ಬರೆದು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಆಧಾರವನ್ನು ಅಧಾ 
ವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು, 
108 ಖಗೆ! ಆದರೆ, ೫೩011108 71/1 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ದತ್ತ ಪ್ರತಿಘಾತವನ್ನುಳ್ಳ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಹುಡುಕುವುದಕ್ಕಾಗುವಂತೆ ವಿಲೋಮ 
ಘಾತಗಳ ಪಟ್ಟಿಗಳು ರೂಢಿಯಲ್ಲಿವೆ. ಈ ಪಟ್ಟಿಯ ಸ್ವಲ್ಪಭಾಗವನ್ನು ಇಲ್ಲಿ 
ಟ್ಲೆದೆ 
ದೆ. 


| ಸ 116೩1) 
0 1 ೆ ತ 4 5 6 ಗ 8 9 81667612065 


| 1ಬ 416! 789 


| 
2 1622 | 36 6 | 129 | 1683 | 167 | 1641 | 3664 | 1648 | 1682 | 1656 | 011 | 222 | ತಿ 
22 1620 | 1683 | 1667 | 1971 | 1678 | [679 | 3683 | 1687 | 1690 | 1694 | 011 | 222 | ಶ88 
283 1693 | 1702 | 1706 | 1710 | 3714 | 1718 | 1722 | 1726 | 1780 | 1784 | 011| 2 2| 334 
24 1738 | 1742 | 3846 | 1780 | 1781 | 1758 | 1762 | 1766 | 770 | 1774 | 011 | 222 | ೫೫4 


23 ಚ ಇರು: ... 1795 | 1799 | 1803 | 1807 | 181 | 1816 | 011 | 292 | 384 


ಈ ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು 100 ಸಾಲುಗಳಲ್ಲೂ, 10 ಅಂಕಣಗಳಲ್ಲೂ, 
ವಂತೆ ಅಳವಡಿಸಿದೆ, ಇವಲ್ಲದೆ, ಸರಾಸರಿ ವ ತ್ಕಾಸಗಳೆಂದು (77೩7 41೫0767068) 
ಲಾಗುವ ಬೇರೆ ' ಒಂಬತ್ತು ಅಂಕಣಗಳೂ ಇರುತ್ತವೆ. ಸಾಲುಗಳನ್ನು .00 
ದ .99 ವರೆಗೂ, ಅಂಕಣಗಳನ್ನು 0 ಯಿಂದ 9 ರವರೆಗೂ ಎಣಿಸಿ ಗುರುತಿಸಿರು 
ರೆ. ವ್ಯತ್ಯಾಸದ ಅಂಕಣಗಳನ್ನು 1 ರಿಂದ 9ರ ವರೆಗೆ ಎಣಿಸಿರುತ್ತಾರೆ. 


2.2382 ಎನ್ನುವಂಥ ಯಾತ 15 ಸಂಖೈೆಯೊಂದರ ವಿಲೋಮ ಪ್ರತಿ 
(ಎಂದರೆ 2.2359ನ್ನು ಪ್ರತಿಘಾತವಾಗುಳ್ಳ ಸಂಖೈ) ವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯ 
ದರೆ, ಅದರ ಮೊದಲ ನಾಲ್ಕು ಗಣನೀಯ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಪಟ್ಟಿ ಯಿಂದ ಪಡೆಯಲು 
| €ಕವಾದ .2352ನ್ನು ಮಾತ್ರ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೆ ವೆಂದು ಗಮನಿಸಬೇಕು. 
ದಲ ಎರಡು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಾದ .28 ಎಂಬುವು. ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಿರುವ 
್ಛಲನ್ನೂ ಮೂರನೆಯ ಸ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ 8॥ ಎಂಬುದು, ಅದು ಇರುವ ಅಂಕಣವನ್ನೂ 
ಪಡಿಸುತ್ತ ವೆ. .23 ಎಂದು ಗುರುತಿಸಿರುವ ಸಾಲು 5 ಎಂದು ಗುರುತಿಸಿರುವ 
1ಕಣವನ್ನು ಸಂಧಿಸುವಲ್ಲಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ 1718. ಶೇಷಾಂಕದ ನಾಲ್ಕನೆಯ ಸ್ಥಾನ 
ರುವ 2 ಎಂಬ ಅಂಕಕ್ಕೆ ' ಸರಿಯಾದ ಸರಾಸರಿ ವ್ಯತ್ಯಾಸ ಸವನ್ನು .23 ಎರದು ಗುರುತಿ 
ುವ ಇದೇ ಸಾಲು, ಛಿ ಎಂದು ಗುರುತಿಸಿರುವ ವ್ಯತ್ಕಾ ಸದ ಅಂಕಣವನ್ನು ಸೇರುವೆಡೆ 
ಲ್ಲಿ ಕಾಣುತ್ತೆ ೇೀವೆ, ಅಲ್ಲಿ ದೊರೆಯವ 1 ಎಂಬ ಅಂಕವನ್ನು 17 18ಕ್ಕೆ “ಕೂಡುವುದ 
ದ, 3718 |. 3 ಎ 1719 ಎಂಬುದಾಗಿ ಬೇಕಾದ ಸಂಖ್ಯೆ ಯ ಮೊದಲ ನಾಲ್ಕು 
' ನೀಯವಾದ ಅಂಕಗಳು ದೊರೆಯತ್ತದೆ. 


(6. 
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( 006 70%. 7087606 ೩8 .28 ೩೧ 1 
6010707. ' 708700 ೩8 ರಿ 1೫06 01176 1006 11117110೮7 1718. . 1 
710೩0 0100616100 ೧೦೫7೮87 ೦೫6118 16 01010 2, 10 11. 10೬1 
1೩೮6 01 116 707811186೩ 18 100 9 (0106 ೩% 1116 17167890110೫: 
176 8೩076 70% 10೩166 ೩8 23 ೩೫ 186 0101670006 ೧೦13 
768466 0% 2... 7786 6116 1020 0676 18 1, ೫78108 38 ೫ 
೩466410 1718. 7808 776 86% 1718-1221719 71701108 |” 
೧0೮ 0756 1007 5100160800 616108 08 1086 701766, 1:71 
6 ೮0೩7೩೦0೮715(10 01 186 10887110117 6108 2, ೫6 17107 ॥ 
19 ೫601766 7271068 13081 0876 83 (116108 18 108 3006 


1೩71. 


ಸ್ಮ 176 100078601100 ೦ 


೩೫1106 2. 2352 --171.9. | 

12೬. (1) 70 8/6 ೩೫10110 2. 2364 

[16 0076೮ ೩% 186 10007800001 ೦1 18೮ 7077 1168464 

-28 ೩೧6 ೦೦1731. 130೩6೦6 0] 6 ಷಾ 1722 

71681 6118676709 11 186 58೩776 70% 2 

೩೫ 106 ೦೦1೪1771 130೩೮೮೮ 17 ಹ, ೧. ಹಾ ನ 
116 400 00076 ೦1 106 10೩711158೩ 1724 , ೦೫ ೩೮60೬ 


7೫0೫: 806 0%೩7೩೦%0೮115೩00 188 2; .. 18076 770೩6 0 
(110108 0980876 1116. 660170೩ 0181. _ 


೩1೫01108 2. 2364 -- ೬72.4 


72೫. (2) '70 0816 ೩೫011068 2 .2576 
[16 00076 ೩% 186 17067860010% ೦8 100೮ 70% 6೩666 


"25 ೩0೦ 116 ೦೦1೬7077. 110೩೮೮೮ 07 7 ಡ್‌ 1807 

1168173. 61160761106 ೦೦೯೫೮೫7೦೫17 00 ಮ 9 
6, 086 400 1076 10 106 ೫0೩೧- 7 ಜಾ“ 
11668. | 1809, ೦1 ೩೮61 


201೫7 11೮ ೧1೩7೩೦0೮೫1೩॥10 88 2 7716 7೦೫70೮7 ೬3 ಆ1. 


[167೮ ೫0088 1೮ ೦೫೮ ೫೮೭೦ 18270661861] ೩ರ ' 
66017181 0171. ( 


೩711108 3-2576 ಎ 0.01809. 
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ಪ್ರತಿಘಾತದ ಸ ರೂಪಾಂಕವು ೨ ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಬೇಕಾದ ಸಂಖೆಯ 
ರ್ಣಾಂಕ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಮೂರು ಅಂಕಗಳಿರಬೇಕೆಂದು ಅನುಮಾನಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ದರಿಂದ, 


೩೫1110 2.2352 ಎ. 171.9 


ಉದಾ. (1) . ೩0॥110 2.2364ನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. | 


| 


' 


-23ಗೆ ಅಭಿಮುಖವಾಗಿರುವ ಅಡ್ಡಗೆರೆಯನ್ನು 6 ಎಂಬುದರಿಂದ ಮೊದಲಾಗುವ 
ನೀಟಂಗೆರೆ ಸಂಧಿಸುವ ಕಡೆ ಇರುವ ಅಂಕಗಳು. _ ಳೂ 
ಇದೇ ಅಡ್ಡಗೆರೆಯಲ್ಲಿ, ಭಿನ್ನಾಂಕದ ನಾಲ್ಕನೆಯ 


ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ 4. ಎಂಬ ಅಂಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾದ ವ್ಯತ್ಕಾಸ ಛಿ 
ಕೂಡಿದರೆ, 1724 
ಈಗ ಪ್ರತಿಘಾತದ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 2, .,. ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದುವಿನ ಪೂರ್ವಕೆ 
1 


[ಯಲ್ಲಿ 3 ಅಂಕಗಳಿರಬೇಕು. 


೩೫11108 2.2364 ಎ. 172.4 


ಉದಾ. (9) ೩೫/10 2.2576ನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 
025 ಗೆ ಅಭಿಮುಖವಾಗಿರುವ ಅಡ್ಡಗೆರೆಯನ್ನು 7 ರಿಂದ ಮೊದಲಾಗುವ 


ನೀಟುಗೆರೆ ಸಂಧಿಸುವ ಕಡೆ ಇರುವ ಅಂಕಗಳು ಇರ್‌ 1807 

ಭಿನ್ನಾಂಕದ ನಾಲ್ಕನೆಯ ಸ್ಮಾನದಲ್ಲಿರುವ 6 ಎಂಬ ಅಂಕಕ್ಕೆ 
ಸರಿಯಾದ ಸರಾಸರಿ ವೃತ್ಕಾಸ ದ ೦ 
ಕೂಡಲಾಗಿ, 1809 


ಹಾ 


ಈಗ ಪ್ರತಿಘಾತದ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಪ್ರ. ಸಂಖ್ಯೆ ೮೩.. ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ದಲನೆಯ ಸೊನ್ನೆಯಲ್ಲದೆ ಅಂಕದವರೆಗೆ ಒಂದು ಸೊನ್ನೆ ಇರಬೇಕು. 


ಕೂ 


"೩711108 2 2576 001809. 
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771700 108೩7103135 17 70770710೩1 
0೩1೮01೩೦05. 


17]101176 16 ೮02೩110085 (3.7), (8.8) ೩/76 (3.9) ೫ 
11081102, 11118108. ೩೫೩೮ 02೦೫1೮88 0(' ೫:0೫7)೮೫8 ೧೩೫ 0೮, ೩8 
೫166 00%... 108೩108೫05 ೩೮0೩11]. ೦೦೫೫671 111101/110೩8 
೩110 61114102 1700 ೩೮61000 ೩೫ 80067೩000೫. . 186 280068 
೧1 177010/101 ೩೫6. 6701010107, 112. 1080 ೦1 7೩1517 ೩ ೫01! 
50 ೩೫7 20೫6, ೩0. 607೩೦೦೫ ೦1 ೩೫7 200% 08 ೩ 7073007 ' 
0011767066 1700 17016111081101 ೩೫೧ 61118107. 16 100% 
6177168 1110507೩50 0% 151086 ೦೩1೮1೩01೦೫8 ೩೫೮ ೧೩೫1196 4 


೪60 006 061) 01 108೩118108. 


3.12 ೫056 0100 


೫. (1) 817೩0೩00 473.725 «9.028 
11.257 

ಗ 473.725 «0.೦257 
ಜ1ಥ 7 | 
100 ೫5100 473 725-100 0 `0257--106 188 287. 1 
0 174 106 473 728. | 
15 71177008 088 3 616108 18 168 1806888] 7೩೫%. ' 
೬.006 087೩0007150 01 108 1088710802 35 2. ' 
ಗಿಂ 0764 100 7287/098೩ 7077 106 980165, 77೮ ೫3೩೦ 23 
(06 01880 1008 81671010821 618105 4, 7, 8 ೩76 7 ೫೦೫೬ ೪6 


61016176. 
125 100 473.725 72.678 


೩117118117 7೮ 000 
100 9 .0257 ಎ ಇ .4099. | 

[51706 111076 18 006 ೫೮೫೦ 17777661806] ೩೮೯ 0 66 ' 
[20176 ೩76 1516 120021008 35 1088 (1೩7 1, 8126 ೦0೩7೩೦0೮೫18 


116 0781 51111110೩01 616108 01 1118 707710೯ ೩7೮ 2೨,ಶರಿ 
106 700/710198% 15 100166 0) 708 11086 11766 6181]. : 


(೩10, 7೮ 0814 108 112587 ಎಾ10ಕ 11726 1608೬56 1% 
ತ 7 1 870800 10೩7 5... 7% 07671085 61615 5 18 0೦೫೯ 
10 0. 
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3.12 ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರದಲ್ಲಿ ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರತಿ ಘಾತಗಳ ಉಪಯೋಗ. 


(3:7), (8-8) ಮತ್ತು (8.9) ಸವೂಕರಣಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡು 
ಹಾಕಾರ, ಭಾಗಹಾರ ಮತ್ತು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘಾತಗಳನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಲೆಕ್ಕಿಸಬಹುದು. 
ತಿಘಾತಗಳು ಗುಣಾಕಾರ, ಭಾಗಹಾರಗಳನ್ನು ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ವ್ಯವಕಲನಗಳಿಗೆ 
ವರ್ತಿಸುತ್ತವೆ ಮತ್ತು ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬೇಕಾದ ಘಾತಕ್ಕೇರಿಸುವ, ಅಥವಾ 
ರ ಬೇಕಾದ ಮೂಲವನ್ನು ಪಡೆಯುವ ಪರಿಕರ್ಮಗಳನ್ನು ಗುಣಾಕಾರ, ಭಾಗಹಾರ 
ಗೆ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತವೆ. ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಿಂದ, ಇಂಥ ಲೆಖ್ಬಾಚಾರಗಳು 
ತಿಘಾತಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಹೇಗೆ ಸಾಗುತ್ತವೆಂಬುದು ವ್ಯಕ್ತವಾಗುತ್ತದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು. 
(1) ಇದರ ಜಿಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ ;-  *73 728 00257 
11:357 


ಆ 3 1 ಎಂದಟ 
71-557 


10. ಖವಾ100. 473725 -10, 0:0257--10, 11-257. 

108 473-725 ನ್ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದು: 
ಸಂಖ್ಯೆಯ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಭಾಗದಲ್ಲಿ $ ಅಂಕಗಳಿವೆ. ಅದರ ಪ್ರತಿಘಾತದ 
ಪಾಂಕವು 2... ಅದರ ಶೇಷಾಂಕವನ್ನು ಪಡೆಯಲು ಅದರ ಎಡತುದಿಯಿಂದ 
ದು ನಾಲ್ಕು ಗಣನೀಯ ಅಂಕಗಳಾದ 4,7,3, 7ನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೇವೆ. 

ಹೀಗೆ. 10091473725 -2-6756 

ರೀತಿಯಾಗಿ, 10, 0-0257 -2-4099. 
ಸಂಖ್ಯೆ ]ಕ್ಕೆಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವುದರಿಂದಲೂ. ಅದರ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಮುಂದಿನ 
ೆಯಲ್ಲದ ಸಂಖ್ಯೆಯವರೆಗೆ ಒಂದು ಸೊನ್ನೆಯಿರುವುದರಿಂದಲೂ ಅದರ ಪ್ರತಿ 
'ನಿತದ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು 8 ಆಗಿದೆ. ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಗಣನೀಯವಾದ ಅಂಕಗಳು 
[5 ಮತ್ತು 7. ಇವನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿ ಶೇಷಾಂಕವನ್ನು ಪಡೆದಿದೆ.] 
|ನಃ, 106 11” “2057-10 11-26 ಎಂದು ಕಾಣುತ್ತೇವೆ. ; ಏಕೆಂದರೆ. ಐದನೆಯ 
ನೀಯ ಅಂಕವಾದ 7 ಎಂಬುದು ಠಕ್ಕಿ ೦ತ ಹೆಚು _ದುದರಿಂದ ನಾಲ್ಕ ನೆಯ ಅಂಕವಾದ 


89 
0 


`. 100 11.287 100 11.26 ಎ1.00ರ102) 
. 100 ೫5 ((0.6758--3.4099--1.0616)] 


ವಾ 12.67ರ _-(--2) --(0.4099)--1.0518) 107 ಶ್ರ ಪಾ---2 
ಪಾ(0.0755--0ಿ. 4099)---(2--1. 0515) 

ಎಳಿ, 0864--3ಿ.05158. 

ಹಾಛಿ, 0339 ಕ್ಯ 


770% ೫7೮ 100 ೫) 1016 180108 018 ೩೫110೩71015, ೩7 110 
17086 1088೩710073 18 0-02329 | 


[16 007೮ ೫೮ 8 108 106 1087/1554 08 106 ಜ್‌ 
0 -0339 ೧೯0೫7 006 0೩0108 ೦1 ೩೫॥110೩7101138 1081. ' 


6 008೩0607506 01 116 108೩716817 ಎ0... 108026 ೫ 

6 07೮ 61610 10 006 176087೩1 0೩% 01 ೫. | 

"ವಾಚಿಸಿ, ( 

1 (2) 71%ಜ02808 - 

15.343 ಇಾರರೂರ್‌್ಷ ' 
ಜ್‌ ್‌್‌ಾ 


ವವ. 


ಸ್ವ ಗೆ ಇ ಅ ಭ್ರ ತಿ..183418 72.081 3) 
(53.2)1 (0.023) 


_3.1416 272.022 (4.1) 
755 :28::(0.023)3 
81117 € 10೩1101175 ೦೫. 00108 81065, 
5100 ಐಎ108 3.1416--10 72.02--3 108 (4.1) 
ದತ್ತಿ 106 53.2--2 108 (0.093) 
ವಾ0,4972--1.8574 -3(0. 6128) 
--ಷ್ಟಿ (1. 7259)--2 (2.8617) 


8 
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.. 108 11-287-10, 11-20 -1-0515 
..10॥ ೫7-12-6755 .-2-4099--1-0515 
ಕ್‌ [2:6758-- (--3)--(0-4099)--1-051ರ] 

ಜತ 5. 
-.(2-6755-0-4099)- (8-1-0515) 
-3-0854--3-0515ರ 
--0-0339 


ಈಗ ವಿಲೋಮ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳ ಪಟ್ಟಿಯನ್ನು ನೋಡಿ, 0-0889 ಎಂಬ 
ಕಕ್ಕೆ ತಕ್ಕ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದ 1081 ನ್ನು ತೆಗೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಇಲ್ಲಿ ಸ್ವರೂಪಾಂಕವು 0 ಯಾಗಿದೆ. . .. ಇ ನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಭಾಗದಲ್ಲಿ ಒಂದು 
ವಿರಬೇಕು. 

ಎಕ ಆಟ 11 


ಗತಿ 1416:72-02 ೭ (4:1) 


(53-2)8 « (0-023)3 ರ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 


318-1416 72-024 (4-1)3 
ಖ್ರವ್‌ ಕ್ಕ 
ಸ) ಗರತ್ಗಾರ್ಗಾಟತ್‌ 2 


ಚ ತೆ24862572:022 (4-1)3 
(53-2)8 ೬ (0-023)3 


ಡು ಕಡೆಯೂ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 

5100 ೫7-108 3:1416--10 72-02-3 10 (4:1) 
ದತ್ತ 1, 53 2--2 10॥ (0023) 

ಎ 0:4972 18674, 3 (0-6198) 

--ತ್ವಿ (1-7259)--2(2-3617) 


90 


30.4972--1.8574--1. 8384 
_(0.8629)--(--4--0.7934) 
೨8.1930--1.8803 
ಠಾ0.0007 
106 ೫ಖವ14.3213 
_ ಉಖಮಾ20.98 


' 

| ' 

2. (3) 50176, 10 1೫0 16011781 71೩೧೦5, 116 10101 
608೩1101 :-ದ 


ಕ್ರಷಿ ಕಾಬಾಹಾ” ಛ್ರಾ್‌ಾತಿ 


[111115 10887110105 0೦0 011 51068, 
(1-2) 100 ರಾ(೫--ತಿ) 100 6. 
10053-810060 100 6-/-ಜ 1008 
1008-83 1006 ಎಖ (100 610033) | 

2೨1068 1-3 1006 
1005-1006 
1015 -0.6990 
1006 0.7782 
_8.0836 30836. 
ನಾ ಇಸಾ 
11676 ೫7೮ 1187 6176081] 6117146 ೩೫20 ೦೩1೦1೩೪೮ ೫ ೪ 
718008 01: 1001177೩15, ೦೯ 77೦೦೮66. 10 ೫8೮ 108೩1082075, 190. 


113 0೩10೦೭೩10೫. `್ಗ 1176. 80811 ೩6೦॥)% 1506 1೩0607 ॥)7006 
.:೮೦೫61130!17, 18101116 1081100108, 77೮ 6% ' 


100 ಖಷ 10 30336--10, ೬4772 
ಮ4.46818--4.1094 
ಮ್ಮಿಶಘಿ24. 

_. ಉಷಾ2701106 0.3124 

ವಂ. ಯ ಜಟ ತಿ 
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ನ್‌ 0 4972-1.8574 1-1.8384 
-- (08629) -(-4 , 0.7234) 
ಇ 8-1980- 1-580 
5 0 0067 
1೩. ..1ಊ2೯51-38918 
2. ೫ಎ 20-9ರ 


ಉದಾಹರಣೆ (8) ಎರಡು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ ಮುಂದಿನ ಸಮಾಕರಣ 


ಹಾ 


ಶ್ರಔಿದೂ ಮಂ ಛ್ರಡತಿ 
ಎರಡು ಕಡೆಗಳಲ್ಲೂ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
(1-೫0) 10 5 -(೫--ತಿ) 106 
100 5--3 10, 670108 6-1-2109 5 
108 5-4-3 10, 67ಖ (106 6-1-10, ರ) 
ಸ್ವ _108 5--3 108 6 
10, ಶಾ 1066 
5 ಎಾ0-0990 
6-0-7782 
_ 3.0886.__ 30336 


1.4772 14772 


ಇಲ್ಲಿ, ನೇರವಾಗಿ ಭಾಗಿಸಿ, % ನ್ನು ಎರಡು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 
ಹಿಡಿಯಬಹುದು ;, ಅಥವಾ ಪ್ರತಿಫಾತಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸಬಹುದು, ಈ 
ನೇ ಕ್ರಮವನ್ನು ಕೈಕೊಳ್ಳೋಣ. ಅದಕ್ಕಾಗಿ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು 


ಜ್‌ 106 30336 -- 106 84772 
4.48168 _- ಓ.1694 
ಜಾ ೪,2124 
",. ೫ ಸ. ೩೫010110, 0.3124. 
. ೫ ಕಾ ಔ2.0ರಿಕಿ 


ಶಾಸ 
ಲಿ 

02 
ಜ್ರ 


| 


ಡಿ] 


113. (4) 80176 7 


11'::1೧13॥ 108811001135 ೫7೮ ೪01, 
1 10/22 1003 
.. ೫ 10/2--% 1003 0. (3) | 
8174 (1--1) 10/2 (೫-1) 100 3 
೫ 10/3--/ 1002 -1002--10 3 (4) 


(8) «(100 2) £1708 ೫ (10/2)*--॥೫ (1002) (1003) 
(4) »«(1003) 81೫68 ೫. (1003)*-- (10/2) (10/3) ಎ103 ಸ 3-100 


೩1017೩6110. ೫೮ 6% 


, 
' 
| 
' 
;ಃ 
೫[(10/3)*--(10/32)3] 1003 (003 --102). 
| 
೫1003 4-10021(10/3---10021--10/3 (0003 -.-1062). 


1003 0.4771 
ಜ್ನ 0.4771--0.3010 


ತ ಟಗ ಇಚತ್ಮ್‌ (ಕ) 
0.1761 1 1761 ಕ 


". 100ಖ 100 4771--100 1761 
ಷಾರಿ.0786---8. 2457 
ವಾ0,48329 


.. ಖಾ೩710110 0.4329 22.710 
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ಉದಾಹರಣೆ (4) ಬಿಡಿಸಿ | ಜಾ 1) 
ಎ ಸಪ ಬೂ - ಜಬ ೨0) 


ಪ ಶ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
೫108 2 ಜಾ 10 3 
. ೫082 -- ೫21083 0 
ಮತ್ತು (॥ 3-1) 10.2 - (ಇ--1) 108 
೫1083 -- ೫1082 7-102 -- 1063 ... (4) 
(3) 2೮. (1082) : ೫ (10 2)*-- ೫ (108 2) (1088) - 0 
(4) ೭ (1063) : ಐ (106 3)3-- ೫ (1082) (10/8) 2 


106 3 (10.2 -- 10 3) 
ಲಾಗಿ 


೫% [ (108 3) -- (10 2)' | ನ್‌ 103 (1038 -- 102) 


.. ೫10 3-106 2] [10 3-10, 2]--10, 3 (106 3--10 2) 
ಕೆ 10823 ಕ 04771 


108 3--10 2... 0-4771--0-3010 


೫ 0-4771 1 1ತಕ್ಷೆ 
017601 1761 


100 ೫*106 4771-10, 1761 
ಏ100 3:6786--3-24ರ7 
--0-4329 

೫ --೩76110॥ 0:4329 --9-710 


೨೦ 


ತಾತ 


72710608, 17010(3), ೫10೦/27೯0 10(3. 


 ಭವಾಖ 1. ಟಟ] 0.8010 (0೫1 (ರ) 
7.8 110.109, 5.4771 


.. 10015100 3010--10 1761 
ವಾಡ .4786--3.24ರ7 
ವಾ0.92829 

_. /ಮ೩0010  0.232921.71 


7:28 ೪06 801010೫ 1: 


ಇಣುಕಿ; ತ್ನ ೩ 702ರ17೩661]7 
ಭ/ನ1.711 


3.18 008786 0 8೩56 


1? 7೮ 8876 ೩ 5786072 01 10೩81111735 10 ೩೫7 0೩೩೦, 176 | 
76೩17. 0೦01761 ನ0600 00 ೩ 5180608 80 ೩೫7 0೦18೫ 1೩8 
1011098 :--- 


(1120೫ 1004 71, 10/೫6 ( % ಪಿ. 

7:60) 1001 77 -- ಐ 2೫ ೫8. 

1೩170 1087160175 10 0೩5೮ 0 ೦% ಓಂ) 51065. 
100% ಗಿ' ಎ0 1004 


100% ೫1 
ಾ (100 % ಇ 
ಉ | (1 10% ಸ 1848 ಬಲ್‌ ಜ್‌ ಚ (೩ 
17. 8111೧018೩1, 1581106 ಗಿ ಎ. 10, ೩೧6೮ ೧% ಎ 0, ೫೮ 0876 


100 07 ಇ 100 ಯ. - 10610. 


೨3 


ದೆ, (3) ರಿಂದ, 
೫10, 271088 


08 2 4771, 0.8010 


ದ್ನ ತೆ ಹ ತತ್‌ 
8 106 3 1761 0-4771 

3010 

1761 


-.106 ೫ 3010--10 1761 
ಎಾತಿ.4786- 383-2467 
ಎಾಲ)ಿ-2329 


.. ೫27-೩೫010110 02329 - 8-710 


ಹೀಗೆ, 2-2-73 
೫1-71 ) (ಸುಮಾರಾಗಿ) 


18 ಆಧಾರದ ಪರಿವರ್ತನೆ. 


ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಆಧಾರವನ್ನುನುಸರಿಸಿ ಗಣಿಸಿದ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು 
ೀರೊಂದು ಆಧಾರಕ್ಕೆ, ಮುಂದೆಕಾಣಿಸಿರುವಂತೆ, ಸುಲಭವಾಗಿ ಪರಿವರ್ತಿಸಬಹುದು. 

1004 1 ಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ, 10% 77 ಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ. 

1001 -.%ಇ ಎಂದಿರಲಿ, .,. ಗಿ ಎ. 

ಎರಡುಕಡೆಗಳಲ್ಲೂ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 


ಸ 
100 : 01 -೫್ಕಂ( «ಥಿ. 


ಥಿಎಾ10, 169 ಆಗಿರುವ, ವಿಶೇಷ ಪರಿಸ್ಸಿ ತಿಯಲ್ಲಿ, 


100.2 --10/:2-100:3 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
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(11738 ೩೫೮ ॥೮007೩/17 ೧೩1೧11೩604 00 )೩86 0, ೩೫೧ 10 


1,0811 ಗ | 
ಗ (0 (00 0೩86 10, 07 10011117106 109, ೫, ॥7 1086 


೧೦೫017೮11೮ 


0೩1104 17060105 ೫ ಎ0, 4843 (೩)[70%1108161)7). 


72411716 :--(1) 81016 1೩1 1080. 10೦೮0471. 


00016711116 9೩೦% 1088116183 ೦೫ 1..11.5. 60 0೩8೮ 10. 7೮ 18%, 
' 


; 
| 
, 


ಗಗ 6. ವ 10% 100% ಎ. ) 
100,“ 1008 


70471010 :--(2) 81/6 1001* ॥1168 60೩1 10065 0.4343. 


10016 1.2041 12041 
| ಮು 30 ಡಾ ವ ಬದ... 
ಬ. 10010 0.42423 4342 


. 100,ಖವ100 12041---10/ 4343 
ವಾ4.0800--3. 6378 
ವಾ0.4498 

೨ ಐಸಾ 8101110, 0.4428 ಎ 9.772 

100586, ಎಂ 9.779 


1120701568 ೨3.7 


| 1118104100 110. 10110771136 ೭)7೮881015, 115170 
108೩1111735, 10 1007 [180೮ ೦1 616011781೬. 


(1) 172.86.813 
(2) 0.027 « (9.207) 
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ಪ್ರತಿಘಾತಗಳನ್ನು ಮೊದಲು € ಎಂಬ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಗಣಿಸಿ, ತರುವಾಯ //| « ಗಿ 
| 
1001 


ೆಸುವುದರ ಮೂಲಕ 10 ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತಾರೆ. 


ನ್ನು, ಪರಿವರ್ತಕಾಂಕವೆಂದು ಹೇಳಲಾಗುವ --0.43423 (ಸುಮಾರು) ರಿಂದ 


ಉದಾಹರಣೆ (1) 1000. 10086 ೬ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿ. ಎಡಪಾರ್ಶ್ವ 
ಇರುವ ಪ್ರತಿಘಾತಗಳೆರಡನ್ನೂ, (38.10) ನ್ನು ಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡು 10ರ ಆಧಾರಕ್ಕೆ 
ವರ್ತಿಸಿದರೆ, 


ಉದಾಹರಣೆ ; (2) 10%್ಠ6 7.0.4343 ಎಂದು ಕೊಟ್ಟಿರಲಾಗಿ, 
/* ಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಈಗ, 10033೧ 100: _ 1.9041 _ 12041 


ಬ ಚಾ ೨೯೪ ಆಜ 


ಎ 100 12041--10) 4343 


ವ್ಯಾ 

ಆಃ 

ವ 
ವ 
| 


ನಾ 4ಓ.0806- -3.0378 

ವ್‌ 0.4408 
ಉ ಎ 0111100 0.4428 -- 2.772 
10065 2.772 


ಅಭಾ ಸಗಳು 39.7 


( ಪೃತಿಘಾತಗಳನ್ನುಪಯೋಗಿಸಿಕೊಂಡು, ಮುಂದಿನ ಬೀಜವಾಕ್ಕಗಳ ಬೆಲೆಗಳನು 
ಎಲ್ಕು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಮಾನಗಳವರೆಗೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


೪೬ 


(1) 172-3 6-813 
(2) 0-0275 »« (9-907)3 
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(8) 3.456 2€4..8321 


ಸ 80.64 
ಸ ॥ 
(4) 2.1):--(83.11)5 (83.8) ಕ 
51785517213 
/(.08372) 
| 


(ರ) ಗ ಕ್ಕ |. 6 /1008 /್‌ 


(6) (27.86)* -- (18. 18)" (11111. '7೩1:೮ 10888103138 
/ 5877 ೧೩೮% ೫೫೫70೮೯ ೩೫6 5110718: 


ನ್ಮ 
(1೨ 


ಕ 


(7) (20. 25)* --(2.012)* 
1/ '277-- ಸ 


' 
11. 501176 806 1011097108 ೮೮೩೮1೦೫8 ೦೦೫೫೮೦೮% 50 07೫0೦ ಗೀ 
18068 :-- 


1) 39.7 (ಐ--38)-1.298 _ 
2) 51.38 (3-2) -(4.217)3 ' 
3) (1.043)*ಎ1.2 

(4) 35 ಐ 234ಿಕೆಷಾ 7243 


) 
8) ಗಹ ರೌ(4-3) ಎ ಗಿ 


0) ರಾರ ಕ ನ ದಷಿ-ಇತ್ಕಿ. 7, 


೨8 


3-456 * 4-8321 
(3) 1 35:64 
3 
(4) - (3:1)` (83:11) ೨ (83:8)3 
ಕ್ರ (-08372) 


1) ಸತ್‌ [7353((118/ಷಾ ) 


(6) (97:36)"--(18:18)* [ಸೂಚನೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆ ಯ ಪ್ರತಿ 
55717 ಫಾತವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ 
ತರಬೇಕು. ಮ 


೨ 2 
ತ 2 


(7) (20.25). (9. 012)* 
1277 -- ೫1 1088 


]] ಮುಂದಿನ ಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ಎರಡು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 
ಡಂಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(1) 39-7 (ಆ--3) ಇ 1.293 

(0) 51.38 (32-3-2) -- (4.917)3 

(3) (1.043) * 2. 1.25 
(4) 32ೂತತೆ ಮಾಂ 7 ಎರ? 

(ರ) 7 ರ%(೨43) ಎ ಥ್ರಕಿ। 

(6) ಶಿಕಕ ಎಶ; ಶಿಶಿರ ವಾಗ 

120118 ಚ್ಟ 
(8) 8 0-1, 891 ಎ 23 
(9) 2: 8% ಎ1 ರಾರಿ2/ ಎ2 


೨೨ 


(10) 102 1100ಬ' --100ಖೆ ಮತಿ, 
111. 980% 00೩0: 
(1) 1005. 10/2 0004 «00 
(2) 100". 100. 100441 


(4) 1! 100 (11/1) 


7170೪6 00೩ 0ನಾಗಿ. 


717. 8176 1086 7010007 ೦₹ 010115 12. (1) 2. (2) 
(3) 348ರ₹ 


77. 11086 15 0006 10851 17008781 7೦77೮7 ೦8 2 ೫100 ೮ಸ06 


೩ 17111101 ? ' 


ಜಸ. (೧೩1001806 0086 ೪೦10೫7೮ 08 ೩ 8016 00೫79, 38086 0 
15 & ೯೦16 ೦8 61870007 8.68 ೦೫೫, ೩೫6 16865 18 7.49 € 
(1 ಎಕ್ಕಿ) ' 


1711  081001816 1806 ೫7೮1€0॥ ೦1 ೩ 0011097 180% [| 1೫ 1 
10813 08 ೩. 800676 ೦1 7೩೮1೪5 6.9 0705, 08 0101707685 0.83 0 
£11767. 1881 106 7೮181176 66885107 ೦8 17೦೫ 15 7.6. 


11111 ೮17607 1080 10,09 0.4343, 0೩1೦೭1೩0೭೮ 106 17೩106 


(0) 109.33, 1095 7, ॥ೂ.77-2, 1092801, 1061138 
(ರಿ) ೫186 (1) 10483 (2) 1012.33) 084:738 


೨6 


(10) 100, ಐ *- 10ಕೊ ೫3--10॥ೃ ಚೌಡಿ 
7 ಇವುಗಳನ್ನು ಸಮರ್ಥಿಸಿ ; 
(1) 1082 »« 10ಕ್ಠತಿ 7 10,5೬ 10ಕೊಳಿ 


(2) 10॥%4 . 108. 10ಕ್ಷಇ೦ 7 1 


(3) ಎಟಿ 4 


(4) 10 ಲ್‌ ತ್ವ (100--10 0) ಆದರೆ ॥ ಥಿ. 


_ 1177 ಮುಂದಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ಎಪೆ ಷ್ಟು ಅಂಕಗಳಿವೆ. ? 


ಕಾ 


(1) 2%, (0) ]23, . (8) (3485) 


77 ಹತ್ತು ಲಕ್ಷಕ್ಕಿಂತ ಅಧಿಕವಾಗಿರುವ 2 ರ ಕನಿಷ್ಠ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಘಾತವನ್ನು 


77] 7.49 ಸೆಂ, ಮೂ. ಎತ್ತರವಾಗಿಯೂ, ತಳಭಾಗದ ವೃತ್ತದ ವ್ಯಾಸವು 
ಸೆಂ. ಮೂ. ಆಗಿಯೂ ಇರುವ ಘನ ಶಂಖಾಕೃತಿಯ ಗಾತ್ರವನ್ನು ಕಂಡು 
ಯಿರಿ. (ಗಾತ್ರ ಎ ಕ್ಕ ಇ 13%). 


೨ 


1117 0.3 ಸೆಂ. ಮಾ. ದಪ್ಪವಾಗಿ, 6.9 ಸೆಂ. ಮಾ. ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ಗೋಳಾಕಾರ 
ರುವ, ಟೊಳ್ಳಾದ ಕಬ್ಬಿಣದ ಔಂಡಿನ ತೂಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. (ಕಬ್ಬಿಣದ 
ಕ್ಷ ಸಾಂದ್ರತೆ 7.6). 


111 100೪ 7.0.4348 ಎಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ; ಇದರಿಂದ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆ 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(1) 10,23. 108,ರ5:7. 10,772. 106,28-01. 108,11:217 
(0) ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1) 10,43. (2) 108,123. (3) 106,473. 
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011480110೧ 4 


೧೩61೩೦ 70೩005 


(&,1) 1೩100೩7 700811015.--- ೬. 1170೩7 00೩102 111 , 


318016 ಐ ೦೩೬ 06 00% 18 1016 10711 ' 
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75 0011008117 ೩ ೫೦೦॥ 01 1815 ೦೧೩107. 
0 27076 8880 (1) 1೩5 ೧೫17" 0೫ ೫೦೦%, 16% ೫8 ೩851729 
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11076 0-0, . .. 1011710188 077 6, 
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[1115 5001978 61೩1 00೮ 6೦೫೩೦೫ (1) 1೩5 ೦1೬೮ ೩೫4 ೦೫17 ೦೫೮ ' 


೩೫೮ 108 178106 18-- 
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4.2. 5018008 0! (6 00೩68೩1 ೮00೩108 168 


ರ ೦೧೫೩೪108. 1೩ ೦೫೦ 727೫೩016 ೧೩೫೩ 06 ೫710660 3 
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ಅಥಾ ಯೆ ಚ 
ವರ್ಗಸವಿಾಸಾ*ರಣ ಗಳು 


ಕ.1 ಸರಳ ಸಮಾಕರಣಗಳು : ಇ ಎಂಬ ಒಂದು ಚರಾಕ್ಷರವಿರುವ ಸರಳ ಸಮಾ 
ಣವನು 


್ಮ 

00--ರಿ0, 4350 ಮ 
ಬ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. 
ಸಮಾಕರಣವನ್ನು ತೃಪ್ತಿ ಗೊಳಿಸುವ ಇ ಚರದ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಸಮಾಕರಣದ 
ಲವೆನ್ನುತ್ತೇವೆ. 


6 ಮತ್ತು ಗಿಗಳು ಯಾವ ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿದ್ದರೂ, ಸಮಾಕರಣ 
ಕ್ಕೆ ಒಂದು, “ಮತ್ತು ಒಂದೇ ಒಂದು ಮೂಲವಿರುತ್ತದೆ. 


ತು ಶ್ರ 1.1.8) ಸಭ ಜಿ ಮೂಲವಾಜು ಸುಲಭವಾಗಿ 
0 
ಉತ್ತೇವೆ. 
ಸಮಾಕರಣ (1) ಕ್ಕೆ ಒಂದೇ ಒಂದು ಮೂಲವಿರುತ್ತದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸುವುದಕ್ಕೆ, 
68 ಗಳು (1)ರ ಮೂಲಗಳೆ ದು ಭಾವಿಸೋಣ. 


6 ಆ *-ರ॥ 0. ಮತ್ತು % 6--ಗಿಎ0 


0 %]-ಥಿವಂ 6 ಶಿ 
ಆ ಎ. 
ಇಲ್ಲಿ 12 1.1.16 ಯಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 


«ಮಧೆ 


ಇದರಿಂದ, ಸಮಾಕರಣ (1)ಕ್ಕೆ ಒಂದು, ಮತ್ತು ಒಂದೇ ಒಂದು ಮೂಲವಿರುತ್ತದೆ 


ದೂ, ಅದರ ಬೆಲೆಯು (1 ಸಂ ತಿಳಿದುಬರುತ್ತದೆ. 
1 


4.೪೫9 ವರ್ಗಸಮಿಾಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿ ಸುವಿಕೆ 
ಏಕಚರಾಕ್ಷರ ಸಾಮಾನ್ಯ ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣವನ್ನು 


| 608 .. ಕಿ೫ಜ--ಂ ಎ0 ಸ (1 
ಬ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು ; ಇಲ್ಲಿ ಇ250. € ಯಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 
ಗ 


ಸಜಿತಕೆ ನ ಮೂ ಷಾ ಛಿ 
21 [|] 


೨7 


(00077161111, 106 86೩70 013 1006 8.11.5., 
2೫2, ೫. 11೫ | 


| ಗೆ 
ಜಡ ಟಗ್ಗ ಇಷ್ಟ? 


[11113 8500876 7೦೦॥8 ೦೫ 010 81008, 
1 ೩೪/08. -400 


) 
% ಜಾರ್‌ 
ಕ 2% 20 


ಗ001/0 -- ತ 10 0011 81008, 
ಗ _ ;/ 02. 40/0 


' 
| 
ಬ 4ಟಿ 2% | 
ಕ್‌ ಅ ರಾರ್ಕಾಾಾಶ್‌ ಪಿಂ ರಾ ತ: ತ: ' 
ೆ _ ನಶಿ /॥8.. 460 

ಆ ಗಾಜಾ ವ್‌ ಊ% (6887) | | 
ಚಟ ವುರಾ ಫೋ ಆಟಿ (4.1 
1 ರ ಫೋ ರಾ ಎಸ್‌ ಮ 

ತ್‌ 2% ದ್‌ ಧೆ, (5೩7) | 


6 


[716 800178 0086 006 6೦೫೩01೦೫ (1) 1೩8 0೫070018 ಇ ೩೫ 


10 58097 608% (1) ೦೩7೩ 1೩77೮ ೦೫1]7 5770 ೫0೦5, 160 05 ೩55 
100865 1 18 ೩೫೦00೮೫ 70೦% 0! (1). 


511709 ಆ ೩೫4 / ೩೫7೦ 7೦೦%8 018 (1), 17 106 ೫677817068 1 
7617, (0-0) ೩06 (ಖ--6) ೩8176 18015085 ೦1 ಆ --ರಜ--೦. 


7)76 1087 777106 ಖೆ 3-8%0--0 ಎ 0(ಜ--ಂ) (೫-6) 
1700೩10101 (1) 171೩77 0೮ 7716668 ೩8 ' 
0(ಜ--0) (೫-೨೫) ೪ ....(ಓ( 
ಔ11106 7 18 88501706 85 ೩೫೦% ೫008 ೦1 (1), ೪0೩676 
116076 0-0 ಟ್‌” (ತ | 
೬... ಓ/110167 7 ಮ ದಾ 11.] ' 
0 1%00160010 61%00೦೫ 108 ಗ] ಟಿ ಸ... 
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ಪಾರ್ಶ್ವದಲ್ಲಿ ವರ್ಗಪೂರಣಮಾಡುವುದರಿಂದ, 
212% 08 3 


0 
೫2 ಮಾ ಬ ಸ 7ಔೌಸಷು ವಾ ಪಾ ಹೋ (ಯಶ 
8" 20 “ಸಾ 4.3 [ 
ರಿಸಿ 0.400 
೪೫1 


ಡು ಪಾರ್ಶ್ಚಗಳಲ್ಲೂ ವರ್ಗಮೂಲಗಳನ್ನು ಪಡೆಯುವುದರಿಂದ, 


ರ್‌ ಡು ೪0400 
2% ಟೌ 


ಡು ಕಡೆಗಳಗೂ ಡೆ ಸೇರಿಸುವುದರಿಂದ, 
(1 


ಸ. ಶಿ _ 02400 
24 24 
ಶಲ ಟಾ ಪ್ಪ ಚ 
ಶ್ರ (4.1) 
ಅಥವಾ 5. 55೮% 8 400 ಎ೬6, ಎಂದಿರಲಿ 


2% 


ಸಮಾಕರಣ (1)ಕ್ಕೆ , ಮತ್ತು 6 ಎಂಬುವು ಮೂಲಗಳೆಂದು ಇದರಿಂದ ಕಾಣ 
ತ್ತದೆ, ಸಮಾಕರಣ (1)ಕ್ಕೆ ಎರಡು ಮೂಲಗಳು ಮಾತ್ರ ಇರುತ್ತವೆಯೆಂದು 
ರಿಸಲು, )/ ಎಂಬುದೂ (1)ರ ಇನ್ನೊಂದು ಮೂಲವೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಈಗ 
ತ್ತುಕ9ಗಳು_(1)ರ,ಮೂಲಗಳಾದುದರಿಂದ, , ಶೇಷ ಪ್ರಮೇಯಕ್ಕನುಸಾರವಾಗಿ 
-«) ಮತ್ತು | (0-76) ಎಂಬುವು :6083-.-020-.-0 ಎಂಬುದರ ಅಪವರ್ಶನ 
'ಗಿರುತ್ತವೆ. 
0/2--0%0 4-0 ಗ್ಟೆ (0--) (% --) ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 
ಇ. ಸಮಾಕರಣ (1)ನ್ನು 
4 (೫--) (೫-6) ಇ 0 ೫. 1೩1೬(2) 
ಬರೆಯಬಹುದು. ಈಗ :. ಎಂಬುದು (1)ರ ಇನ್ನೊಂದು ಮೂಲವಾದು 
ದ, 0 ()--೬) (7-6) 0 
[| ಇರ್‌0.. .. 2 ಎ ಇ ಅಥವಾ )/ ಎ 6 ಎಂದಿರಬೇಕು. ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ, 
ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಎರಡು ಮತ್ತು ಎರಡೇ ಎರಡು ಮೂಲಗಳಿರುತ್ತವೆ, 
ತೋರಿ ಬರುತ್ತದೆ. 


| 
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ಕತಿ 106 7810179 01 (19 70೦ 08 60೩67೩10 600೩1100 


116 18776 8000 01181 6116 10015 01 616 ೮1೩೮17೩01೧ 91೩/1 ೧೫ 
1/23 3-00 3-೦:೨0, ೩೫6 81708 7 ; 
_ ದಶಿದ / 13-400 
04 1ೇಷ 21 


1176 ೩550170 0081 6, ಥಿ, 0 ೩೯೮ 7೦೩1 1111730015, ೩೫ 10081 038 
0೪ 006 ೦೫॥7೦8510 03-440 178] 0 ೦8101776, ೦೯ 70೩1110 9 
50776017705 10 1738] 0೮ 60೩1 ॥0 2670. . 11 2.4೮೧ 18 70೩1೪116 
105 800876 7೦೦% ೬5 1711೩81187], 2೩110 10709 «, |. ೩7೮ 700 798 
1176 61800180 000660. 080 (0110೫71116 ೧೩898 : 


(1456 (1) 8೫-400-0... 807 108 80876 70೦% 0೫1515 ೩೩ ೩ 7% 
11017107. 716 ೩0೦೪೮ 1081001೩ 81765 1% 
11501106 7೩10೮೦8 107 «ಆ ೩1 6. 


(0086 (1) 18-400 ಎ0. 18 1118 ೧೩89, « ೩76 /6 ೩೫೮ 00/0 60 
0 --ಥ/20. 767 ೩1೮ ೫6೩, ೩೫6 ೦೦1೩6681 


(1050 (11) 02.400-50. 4 ೩೫0೮0 6 ೩೬೮ 00% 1173೩17887. 

1116 ಉರ೦758107, 88---400 ೩3 ೧೩1106 15106 0118011111171071 
176 01೩೮೫೩1010 0% -.-ಗ2--0, 108, 16 ೮೫೩1658 ೫8 00 1150717711೩ 
116 1181076 ೦1 116 70೦05 01 11 ೧೩೮7೩೮ 6೧೫೩1೦೫. 


310. 80177781180 15110೮ 7680185. 


(1) 11801171170 ಐ. 0... 716 700ಓ 076 760 070 01801. 
(11) 1718011%17171070 ಎ. 0. 7'%6 70015 076 00%01 (೧170 7601). 


(111) 1118011111171071 -ಆ 0. 716 70೦೬ ೧7೮ ೫71೮017೫0?॥. 


111 0116 1880 0೩56, 1116 ೫0771078 % ೩೧6 ಈ ೩7೦ 6114608 


೮೦೫] ೩0೮ 0೦೫1)162: 11771078. . 808, 1? 02.400 ಎ. --) 
70018 ೩7೮ ! 
ರ್ಜ ೨. ರಿತ) 2 
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ಕ 
4.8 ವರ್ಗಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳ ಸ ಭಾವ 
4ಯೆ--00-3-0ಎ0 ಎಂಬ ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು 


ಕ ಆ 3 ಎಂದು ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. ಇಲ್ಲಿ %,॥.0 ಗಳು ವಾಸ್ತವ 


1) 
ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೆಂದೂ, ಇ ಎಂದೂ ಭಾವಿಸಿದರೆ 018 4.106 ಎಂಬ ಅಕ್ಷರೋಕ್ತಿಯು 
ಧನವಾಗಿಯಾದರೂ, `ಣವಾಗಿಯಾದರೂ, ಅಥವಾ ಕೆಲವು ವೇಳೆ ಸೊನ್ನೆಯಾಗಿ 
ಯಾದರೂ ಇರಬಹುದು. ಥ₹__4%0 ಎಂಬುದು ಬುಣವಾದರೆ, ಅದರ ವರ್ಗಮೂಲವು 
ಊಹ್ಯವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 

ಟ ಸಂದರ್ಭ (1 8400೨0... ಆಗ ಅದರ ವರ್ಗಮೂಲವು ವಾಸ್ತವ 
1 ಸಾಪ ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರವು ,, ಮತ್ತು / ಗಳಿಗೆ ಎರಡು ಪ್ರತ್ಯೇಕ 


ಜಿಲೆಗಳನ್ನು ಕೊಡುತ್ತದೆ. 
ಸಂದರ್ಭ (11) 0-400-50. ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ. ಮತ್ತು 6 ಗಳೆರಡೂ 


ತ್ತೆ ಕ ಗೆ. ಸಮಾನವಾಗಿರುತ್ತವೆ, ಅವು ವಾಸ್ತವವಾಗಿರುತ್ತವೆ, ಮತ್ತು ಪರಸ್ಪರ ಸಂಗ 
( 
ಮಿಸಿರುತ್ತವೆ. 
ಸಂದರ್ಭ (111) 83. 4010-೭0. ( ಮತ್ತು ಗಳು ಈಗ ಊಹ ವಾಗಿರುತ್ತವೆ, 
0241೦ ಎಂಬ ಅಕ್ಷರೋಕ್ತಿಯನ್ನು ಊಗೆ--020 3-60 ಎಂಬ ವರ್ಗ ಉತ್ಪನ್ನದ 
ಶೋಧಕವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, ಏಕಂದರೆ, ವರ್ಗಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳ ಸ್ವಭಾವ 
ಫನ್ನು ೫ ಶೋಧಿಸಲು ಇದು ನೆರವಾಗುತ್ತದೆ. 
ಈ ಫಲಿತಾಂಶಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಸಂಗ್ರಹಿಸುತ್ತೇವೆ. 
(1) ಶೋಧಕ 0. ಮೂಲಗಳು ವಾಸ್ತವವಾಗಿಯೂ, ಪ ಶತ್ಯೇಕವಾಗಿಯೂ 
ಇರುತ್ತವೆ. 
, ಮೂಲಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿಯೂ, (ವಾಸ್ತವವಾಗಿಯೂ) 
ಇರುತ್ತವೆ. 
೯ 4 ಎಂಬ 1! ಅನುವರ್ತಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ 
. ಏಕೆಂದರೆ, 12... 4/0 ೨ -- ಎಂದಿಟ್ಟು ಕೊಂಡರೆ 
ಆ | ಇನ .(( 


ಮೂಲಗಳು, ((. ಈ ಮಾಂ ದರಾಣಡ 
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ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 


2೪ 


1176 ೩180 ೦080719 11080 1! 0, 0, 0 ೩೮ ೩1 7೩೦೫೩1, ಹ 
)2೩___ 400 18 2೦81170 ೩74 ೩ 701100% 50೩76, 887 12, 00 ೩06 
6 ೩೫6 7೩೦7೩! [0 018170 ತೆ 


110100 ೩7೦ 7೩10781 7101770078. | 


71%0111)10 :--- 
1 02೨-ರ0--6ಎ0.  12180111010806 ಎ. 25-24 18)0 
1116 7೦೦5 87 ೫0೩1 ೩೫ 8180 7೩1೦7೩1. 167 ೩೯೮ 2 ೩೫ 


೦ /0_ಶರ0--5 ಎ0... 11801113178116 ಎ. 25-200 
76 7೦೦೪5 ೩೫೮ 7081, ೩೧೫ 61801000. 


3 ಓಜ16 160... 11801110108 ಎ. 103-4416. 
1126 7೦೦08 ೩7೮ 60081... 706 0೬೩೦/೩1೧ 6೫07685107 18 
೯7601 800810, ೪॥೩., 4(0--2)3 
ಡಿ 2% -.-03-8220. . [180111010೩0॥ ಎ. 1-24 ಆ0 


1116 700188 ೩೫೦ 1118817೩77. 
&,4 5117173681: 1076110875 01 1 7೦೦ 


ಜೀ [11101107 /(4, (6) 18 8810 00 06 8111170710 3% ಆ ೩೫ 
1277 16670180810 % ೩0 | 616 78106 0/(1, |6) 18 08106764 


.6., 1! /((, 0) ರ 1(6, (1). 
6.0., 4|-( ಮು 06--( ಆಟ 2. “ಗಿ, 4, 02 _.-(68 ೩7೮ 8 


5171717208710 . 870810೫ 


06 ಡ್ಯ (60 ( 
(2 3-68 63 4-2 ) 4 ೩೫೮ 0. 


1210177 0116 6೩01೦೫ 003 -.-ರ6ಿ04-06ವಎ0...... ೩೬ (1) 
17817 0೮ 77716000 ೩8 
`ಚೀಚಚಷ್ರ ಕೆ.ಎ 222 ೬, 24. (9) 
(1 (1 


ಜಾಂ ಗಳೆಲ್ಲಾ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿದ್ದು , 02 (ಆ ಯು ಧನಸಂಖ್ಯೆ 
ಯಾಗಿ, ಒಂದು ಪೂರ್ಣವರ್ಗವಾದರೆ, ಆಗ. 6 ಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


0೩.40 2 ಆಗಿರಲಿ. 


ಈಗ . ರೆ ಮ ಗೆ .. ಇವೆರಡೂ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


1]. ಯೈೆಕ03-6 ಎ0. ಶೋಧಕ... 25-24 210, ಮೂಲಗಳು 
ವಾಸ್ತವಸಂಖ್ಯೆಗಳು, ಹಾಗೂ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. ಅವುಗಳಬೆಲೆಗಳು € ಮತ್ತು. 


2 ಖೌ-ಕ50245 ಎ20. ಶೋಧಕ 25-202-0. 
೭, ಮೂಲಗಳು ವಾಸ್ತವಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಮತ್ತು ಅವು ಭಿನ್ನವಾಗಿವೆ. 


ತಿ. 405-16%3-16:20. ಶೋಧಕ 22 1623. 4.4-10 0. ಮೂಲಗಳು 
ಪರ ಸ್ಟ ರ ಸಮಾನ. ವರ್ಗ ಉ ತ್ಚನ್ನ ವು ಒಂದು ಪೂರ್ಣವರ್ಗ, ಅದು 
1೪) 3 ಎಂದಿರುತ್ತದೆ. 
4. 0203-03-80. ಶೋಧಕ... 1-24 ಆ.00. ಮೂಲಗಳು ಊಹ್ಯ 
ಗಿವೆ. 
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ಈಗ, /' ಮತ್ತು 6' ಗಳನ್ನು ಮೂಲಗಳಾಗಿರುವ ಸಮಾಕರಣವು 
ಯೆ ((' 3-6) ಜರ! 61 ಎ0 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
| ] 
೫. ತೀ ] ತ ೫) 85/25 
೫-- 1೫81. |] ಐಸ್‌ ನ್‌್‌ --ಡ]ಎಂ 
1302 4-1 (01--.3)೫--[(1%--31)3-(-1][--0 


(7) ೫- 9. ೯ ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ, 


(0-7?) 03..-8(0--/7)೫0--4 0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು 
ಯಾವಾಗಲೂ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿಯೇ ಇರುತ್ತವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


(75೯೫) -ಓ(-4 (1-11) 

ಜಾಈ | (103-1)3 3 4 (03-017) | ೯4 ( (03-13--90/--46) 
ಜಾ4 | (0--1)3--4 12) ಇದು), ೧ 1 ಗಳ ಯಾವುದೇ ವಾಸ್ತವ 

ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ ಯಣ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 

ದತ್ತ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು ಯಾವಾಗಲೂ ವಾಸ್ತವವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


1085 
14 


4.6 7670 ೩೧4 10010116 730015 


]. 1! 006 08 6 7೦೦05 01 19 901೩೦೫ 


ಖೆ --02--ಂಎ0 ಕಾ 
15 26೫೦, 1060 ೫:0 8805168 186 901೩107. 
0ಎ.0 
..._ 16 ೨೦೩01೦೫ 00೧೦೫7೮8 488 -ರಿಜಎ0 [1 
೫ (ಊ*-ಶಿ) ಎ0 ಕ ಶೈ 
',. ಖವಾ0 ೦೫ 00--ರಿಎ0. 9.6, ಐಮು ಇಣ್ಸ | 


176 ೦00168 ೫00% --- | ೪7111 8150 0೮ 2೮೯೦ 1 ೩೫4 0೦8171 ರಿಎ 


186 ಗು 186 0010 086 7೦೦೬ 01? (1) 06 260. 
೩೫೮ 00. ೩೫06 0ಎ0 


2. 70/14 ಟೀ 00144108 0:6! 11೮ 1700೬ 01 ಓಂ ಉಉಟಯಟ 
ಖೆ 3-00೨-೦0 ಥಂ. 9೫/1710. 


1,600 ೫8 200 ಜವ್‌ 172: 8018 9೧೩೬೦೫.  ''ಆ 86 


ಈ 4] ೧ ) 350 

೫ 
೦೫... 0%2--ರ%--ಂಎ0 ಆ. 
710%, 18 ಭಎ0, ಐ ೬ 1001/0106. | 


[1:6 0೦೫61010 508% (2) 17೩7 8೩7೮ ೦೫೮ 2620 ೫೦೦% ೬ 1881 
ಈ:.0, 


",. 6೦೩೦೫ (1) ೫111 1೩7೮ ೦೫೮ ೫೦೦% 11010106 1 0 ಎ0. 
೮210. 6೦೩1೦೫ (2) ೫11 8876 1080 108 ೫೦೦೭5 ೮೦೩1 8 
೫2670 08 020, ೩೫೮ 60. 


"1300810100. (1) 97111 1೩7೮ 1081: 108 ೫೦೦೮೬ 18080106 | 
ರಿಎ0. ೩06 60. ತ 
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4-6 ಶೂನ್ಶ ಮತ್ತು ಅನಂತ. ಮೂಲಗಳು 


(1) ಖೌ--ಶಿ2--ಂರ್ಥ.. ' (1) 
ಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಶೂನ್ಯವಾದರೆ, 20 ಎಂಬುದು ಸಮಾ 


ಣವನ್ನು ತೃಪ್ತಿಗೊಳಿಸುತ್ತದೆ. 
| 0೯0. ಈಗ ಸಮಾಕರಣವು 0ಊ23-.-ರಿ2 ಎ0 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
", ಖ(0%--0) ಎ0 
ಖವಾ0 ಅಥವಾ 02-.-ಗ ಎ0. ಎಂದರೆ, 27ಎ. ನ ಇನ್ನೊಂದು ಮೂಲವಾದ 


ಶೆಯು ಸೊನ್ನೆಯಾಗಬೇಕಾದರೆ ) 0 ಆಗಬೇಕು, ಮತ್ತು 7-20 ಆದರೆ, 


ಡನೆಯ ಮೂಲವೂ ಸೊನ್ನೆಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


.. ಸಮಾಕರಣ (1)ರ ಎರಡು ಮೂಲಗಳೂ ಸೊನ್ನೆಯಾಗಬೇಕಾದ ಪರಿಸ್ಥಿತಿ 
೦ದರೆ 8. 0 ಮತ್ತು 0 ಎ0. 


(2) ಊಖ್‌.-ರಿ24-0ವ0......ಎಪ (1) ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು 
ತವಾಗಲು ಇರುವ ನಿರ್ಬಂಧ. 


ಸಮಾಕರಣದಲ್ಲಿ 2ಎ. ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, 
1 


(1.೪1೪ 
೪ ॥ 
ಅಥವಾ ಉ್ಯ3-.. ಕ ..ಂರಾಳಿ ೧೧ ಯಉಊಿೂ (0) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 

ಒಳವ0 ಆದರೆ, ೫ ಎಂಬುದು ಅನಂತವಾಗುತ್ತದೆ. 
ಸಮಾಕರಣ (9)ರಲ್ಲಿ, ಒಂದು ಮೂಲವು 0 ಯಾಗಬೇಕಾದರೆ, 0 ಆಗ 
2... ಸಮಾಕರಣ (1) ರಲ್ಲಿ, ಒಂದು ಮೂಲವು ಅನಂತವಾಗಬೇಕಾದರೆ, 
0 ಎಂದಾಗಬೇಕು. 

ಮತ್ತೆ ಸಮಾಕರಣ (9) ರಲ್ಲಿ, ಎರಡು ಮೂಲಗಳೂ ಸೊನ್ನೆಯಾಗಬೇಕಾದರೆ, 
10, ಮತ್ತು ಆ ಎ 0 ಆಗಬೇಕು. 

ಆಗ (1)ರಲ್ಲಿ ಎರಡು ಮೂಲಗಳೂ ಅನಂತವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 

", ಸಮಾಕರಣ (1)ರಲ್ಲಿ ಎರಡು. ಮೂಲಗಳೂ ಅನಂತವಾಗಿರಬೇಕಾದಲ್ಲಿ, 
0 ಮತ್ತು %--0 ಎಂಬ ನಿರ್ಬಂಧಗಳಿರಬೇಕು. 
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ಕ.) 0084111005 |0೩! 190 00೩61೩! ೮೫811075 ೫72) 0೩16 
೦೫೩೫1೦೫ 7೦೦18 ಕಃ 


(0) 70 016 606 0906110101 0081 ಟೀ 6011811015 ಸ 
622 --ಗ೫-.-6 ಎ0 ೫. 
೩೫೮ 0೫0 --ರ'%--ಂ' ಎ0 
17787 0೩176 1018 1116 70018 11 0೦೫11110. 
1! ೩೧6 6 ೩/7೮ 116 7೦೦05, 10867: 81706 0867 ೩೫೮ 7೦೦೪5 
9008110118 (1) ೩೫೮ (2), 


ಹಿ ॥' 
776 1876 ಆ] ವ ಇಡೆ ಡ್‌ 
6 ಜಾ ೨.20ರ 
೩೫೮ 0 ಸ ಟ್‌ 
ಡಾ. ಸಷ ೩7೮. 00೮ 2601 
0 0 €' 
0೦೫೮161005. 


(ಗ) 70 874 106 ೧೦೫6100೫ 1181 116 60೩01೦೫5 (1) ೩೫6 ( 
17187 1೩76 ೦೫೮ 7೦೦% 10 0೦೫77೦೫. ಕ 


1,005 0 06 806 ೧೦೦೫01030೫ 7001. 


0 01 ಥಿ ಆ]-0ಎ0 
0' 02ರ --ಂ' ಎ0 
501176 807 ೨ ೩೫00 ಆ. 
16 08776 002 3-ಥಿ8' (೧ -ಇಂಥಿ' ಮ 
0'ಿ 2ಡ-.-ರಿಓಿ' ಬ ೨-ಶಿಂ'ಎ0 
(0)'---0') ೩ ..(6'0--80') ಎ0 
ಚ 00'--'0 
1-0 


2161, 663 --ಶ0' 6-1-06 ಎ0 
10 (2 00 --00' ದು0 
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4-7 ಎರಡು ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೆ ಸಾಮಾನ್ಶ ಮೂಲಗಳಿರಲು ನಿರ್ಬಂಧಗಳು 


(0) ಊ2--ಶರಿ2-ಂ ಎಲ್ಲಿ (1) ಮತ್ತು 
ಇ'2--ರಿ'2.-೦'ಎಂ್ಲ್ಲಿ (2) ಗಳಿಗೆ ಎರಡು ಮೂಲಗಳೂ 
ಮಾನ್ಯವಾಗಲು ಇರುವ ನಿರ್ಬಂಧಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ. 


ಈ ಮೂಲಗಳು ( ಮತ್ತು 6 ಆದರೆ, ಇವೆರಡು ದತ್ತ ಸಮಾಕರಣಗಳೆರಡಕ್ಕೂ 
ಆಲಗಳಾದುದರಿಂದ, 


0 ಗಿ 
ಆ]-(ಮಾರಾಎ ಮುಡಾ ಡ್ಡ 
( % 
ಚ 6್ರಷಾಲಿ [್ರ್ತೆ ॥ ನಿರ್ಬಂಧಗಳು 
% 
ಕ 8 0 ಇವೇ ಬೇಕಾದ ಪರಿಸ್ಥಿತಿಗಳು 
0 ಥಿ' 0' 


(1) ಸಮಿಾಕರಣ (1) ಮತ್ತು (೨)ಕ್ಕೆ ಒಂದು ಮೂಲವು ಸಾಮಾನ್ಕ 
ಗಲು ಇರುವ ನಿರ್ಬಂಧವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ. 


ಈ ಸಾಮಾನ್ಯ ಮೂಲವು (| ಎಂದಿರಲಿ. 
... ಉಂತಿ--ರೀ-0 0 
೧'ಿ.ಓ'( 3-01 ಮಾಟಿ 
ಇಲ್ಲಿಂದ, (2 ಮತ್ತು ( ಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸ್ಟ್ಹೋೊ. 


ಈಗ ಯಸಿ'2--ರಿಿ'[ .ಯ' ಎ0 
0'ರ23-॥ಿಗಿ' -ರಂ' ಎ0 
(0 0'--0' ಶಿ) :3--(ರ'0--801) 0 
2. 100'--8'0 


ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
10-61 


(6 


0 0'(2೨-ಶಿ 04*ೆೊಂ 0"0 
0 6'03-3-6 '4೩--60'ಎ0 
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(4')ಿ---0)')4 3-(೦0'-0'6) ಎ90 


__ 00'---ಂ'6 

ಆನ್‌ (“0ರ 

ಸ ಡಕ! -ಪಿ'0 ( 06'--06 3 1 

1. ಪ್ಯಾ ಇತ್‌ ಆಗ) | 
ಕ ' 


ಕ ಲ ಎ ಇ ಜತ 
(80'--0') (0)'--6'ಶ) ಎ (06'--ಂ'6)3 ಚಾ, 2 ಗ 
ಒರ ತತಾ ಸಂಜ 
16001764. 00161107. | 
[16 80062 ೫700 18 (೩7711187 7118 0116 07೦585-7016 10611 
08 7710136 40978 606 ೫೦೦05 08 1೫0 511771110೩76008 ೮೪೩೬೪ 
0೩೫ 777116 60977 086 7೩1168 01 03 ೩೫೮ « 617607.) 


೫2೫1801585 4.1 


1. 71700 40770 1076 61801102108705 ೦ 186 8011011 
60281025, ೩೫6 06 116 180076 ೦1 6061 7೦೦%. ; 

(1) ೫೫--ಜ--1-0 (4) ರ--3/04-4-0 
(2) ಜಿ--2--1ಎ0 (5) ಊಖೆ.-20%4-1ಎ0 
(3) ಖ--62--8 20 (6) (6--ಶ)2-(6--ಶಿ)ಖ--1 
2 ೫0೫01 186 ೨90೫೩01೦೫8 7711086 70085 ೩೫೮ : 

(1) 7 ೩೫6--4 

(2) ೨ಕ್ತಿ ೩೫64 2ಶ್ತಿ 

(3) 40 ೩೫೮6 7/8 

ಹ ಟಾ 

2 


ಕ್‌ ಪೋ 
(5) 1-1 ಸ) 
ಹ ಕತ್ತಿ 
(6) 3--೩:%/2 

ಸ ೩೫ 


3---11/2 
3 


8 1116 116 0೦೦೫610102 5080 :. ಸ್ನ 
(1) 116 6೦೫೩೦೫೩ 2-500-4 ಎ0 ೫2೩7೫ ೩7೦ 6 
70018. 
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ಅಥವಾ, 


(6'0--( ಶಿ')3-(0 0'--ಂ'0 0 
06'--0'% 
ಇಥಿ'--೧'ಗಿ 


2. 00'--ರಿ'. _ (06/'--ಂ'0)ಫ್ಯ* 
ಇ. ೫೬ರ * ಇಕ್‌ 
ಲ 0 ಸ) 


(0 0'--ರಿ'0 (ಇ '--೧ಇ'ರ) ಎ (0 6'--ಂ'0)3* 


ಲ್‌ 


ಇದೇ ಬೇಕಾದ ನಿರ್ಬಂಧ. 


`ಸ 


[ಎರಡು ಏಕಕಾಲಿಕ ಸಮಾಕರಣಗಳ ಮೂಲಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವ ಓರೆ-ಗೆರೆಯ 


ನಿಯಮವನ್ನು ತಿಳಿದಿರುವ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು 8 ಮತ್ತು , ಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ನೇರವಾಗಿ 
ಬರೆದು ಬಿಡಬಹುದು.] 


ಅಭಾಸ 4.1 
] ಈ ಸಮಾಕರಣಗಳ ಶೋಧಕಗಳನ್ನು ಬರೆದು ಅವುಗಳ ಮೂಲಗಳ 


ಸ್ವಭಾವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಬೇಕು. 


(1) ಐೌ-೫--1೬ಎ0 (2) ಜ೫--ಇ--1೬ 0 
(3) 23--6%2--8 ಎ0 (4) ಠ3--32--4 ಎ0 
(ರ) 003--2024-1-0 (6) (6--8)23--(6--ರಿ)2--1--0 


೨ ಇವುಗಳು ಮೂಲಗಳಾಗಿ ಇರುವ ಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 


(1) 7 ಮತ್ತು -_4 (2) ೨ ಮತ್ತು 9] 
ಗ್ಗ ಗೃ ೩/0 7-3. ೩/2 
ಹತ ಮತ್ತು. 
ಗ ಕು ಇಗ ಹ್ಮ 
(ರ) ಕೆ ಮತ್ತು ತ. ಟೆ (6) 3--%/3 ಪ್ರ 3-148 
3 ಣಿ 6 


ಜ್ರ ಮುಂದಿನ ಸನ್ನಿವೇಶಗಳಿಗೆ ತಕ್ಕಂಥ ನಿರ್ಬಂಧಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 
(1) 208--ರಗ%3-4--0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು ಸಮನಾಗಿರ 
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(2) 106 8003 01 106 70008 01" 010 ೧೮೩01೦೫ 
0 -2(1--0)2--(1--0)*ಎ 8 )6 6. 


(8) 086 ೫೦೦% 01 106. 60080108. 23-104-300 10೩7 


06 600016 016 00061. 


(4) 0016 801% 08 1010 700108 01 1116 ೦೩1೦೫ 
323-)0--ರ5 ಎ0 73837 680960 001೦7 ೫700001 
07 8. 


(5) 106 1೩010 01" 1116 7೦೦॥8 ೦1 1016 ೨೩01೦೫ 
೫(ಐ೨-7ಎ0 17087 )ಂ ೩ 3:ರಿ. 


ಣಿ 1 (6 ೩7೮ 006 70068 ೦1 006 90081100 0-082-00 1 


1170 116 77810108 01 


(1) «6 --೬/68 (2) «4-63 
(3) ೬-೧6" ಓಟ ಕಟ್ಟ್‌ 
(5) ."--6' (0 ೪2.4 


8 1೯ ಓ, 68/6 0% 70೦೦05 0? 616 600೩1107 2. -0೫--ಇ ಎ01 


80173 11/6 ೮೧೩11008 ೫71086 70005 ೩7೦ 


ಇ. 68 | 

ಯ ಜು 7; (3) ೬.೬೬, 64 

(4) ಸಿ ಿ6 (ರ) 34 3- ೨ ತ್ರ 6 0 ಶಾ... ಜ್‌ 8 

6, 36--4೬ (6) ಇಸಾ ಘನ್ನ 

2-06 26---_[ (| 

(7) 478 ಚ್‌ (8) ಇಷಾ) ಈಸಾ 
6 || ಘ 

ರ್ಕ್ಯಾ ತ ರೊ ಹ 

(9) ೧ ಗ (10) 1 ವಾ. 


6. ನ10%7 0180 (1) 08೮ 7000 08 (6 60೩11012 
23--2(1-0)20--(1-0)3ಎ 8 
೩7೮ 7೩%1೦0೩11! ೧ ೩೫6 ಗ ೩೯೮ ₹೩೦೫೩]. 


(2) 106 60೪೩೦೫ ೨೫-೨2 ಲ ಟ್‌: 
1೩176 70೩1 70೦08 001685 ೫50. (೫ 1-9)ಖ--/* .-(3 ಎ0. 0೩೫0೦॥ 
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ಗ 


ಗಃ | 
೯ 


(2) ೫೫.-೪ (1--0) ಗ್‌, ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲ 
ಮೊತ ಶವು 6 ಆಗಿರಬೇಕು. 


(3) ಇ. 1ಎಂ0ಉ ಎಂಬ ಯದ ಒಂದು ಮೂಲವು 
ಟ್ನೂಂದರ ಎರಡರಷ್ಟಿರಬೇಕು. 


.. (4) 3208--)220--5ಎ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳ ಮೊತ್ತವು ಅವುಗಳ 
ಇಲಬ್ಬ ಕ್ಕಿಂತ 3 ಅಧಿಕವಾಗಿರಬೇಕು. 


ತೆ (5) ಖೌೆಂ೫ಜ೫ಎ0 ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳ ನಿಷ್ಟತ್ತಿಯು 3:5 ಆಗಿರ 


“4... ( ಮತ್ತು 6ಗಳು 003--ರಿ24-ಂಎ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲ 
ಇಗಿದ್ದರೆ, ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(1) 84-468 (2) 3-68 (8) 2.63 
ಸ 2 2 
(4) ಎ3 (5) ಖೆ (6) ಕೃರ 


5 ಮತ್ತು 6ಗಳು 23-124-1 ಎ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು 
|, ಇವುಗಳನ್ನು ಮೂಲಗಳಾಗಿ ಹೊಂದಿರುವ ಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ ; 


(1) ಜಿ, ಈ (9) ಆ ಇ (8) ೩೨-ಸಿ, 65-% 


ಕ | 
) 4. ಸ6 (8) 34--6. 836--ಂ (6) ಸ ಗ್‌ 
2--ರ್ಮೈ 2 6--4 8) 2 ದ್ಯಾ 2. | 
ರ 7೫ತ್‌ ಟೆ 1 ಳಳ 2 
6 1 ಜಾ: 1 
ಸ್‌ ಇ ಇಪ್ಪ“ ಸಾದ 


ಇವುಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸಿ: -_- 
(1) € ಮತ್ತು ಥ॥ಿಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾದರೆ, 
ಆಗಲ ದ ಜಾ)2 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ 
ಖ್ನೆಗ 
ಖಿ 
2 923_-2(0--6)20-(9% ಳ್ಳ 0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲ 
0 7 6 ಟಗ ಹೊರತು, ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿರಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


1009 


(8) 1 % ೩06 0 ೩೫೮ 7೩010081, ೪10 70018 08 016 9608 
(18-13) 28 --2 (08-೫3) ೫--(8--83) 0 

೩೫೮ 7೩/0781. 170 10867 ೩17೩78 7೩1102೩ 1 6 ೩೫೮ 0 ೩೫6 76 

(4) 686 70018 08 1% ೨60೩1೦೫ ಸ 

((2--11)2 .-2(10--1) ೫-40 ೩೫೦ ೩1೪7೩78 7೦೩1 10: 76೩1 1೫ 

08 ॥, 1 ೩೫6೫. 


ಎ ್‌ಲ್‌್‌ಪಿಯ್ಟ ಮ್ಮ (ಔ 
(೫--1) (ಐ--3)--ಸಿ(0--2),(೫--3) ಎ0 ೫ 70೩1 07 ೩ ೪೩0೦8 9 


7 


7. 510% 6786 17 006 7೦೦08 07 086 900೩1101 
(03 3-13) 1೫ 2 (00--0) ೫--0-.-63 0 


೩೫೮ ೫68], 8067 7111 76 600೩1, ೩೫ 876 18689 66೫೩! 7೦೦೬ 


8 ೫೦೪೮ 1181 0086 7೦೦೦ 01 180 [01109711 ೨೧೩೫ 

೩೫೮ 7081 : 
(1) 2--20%0--08--83 ೫೩0 ತ್ತ 

(9) (6---0)೫ೌ --4(0--ರ)2 (6-೬-0) ಎ9 | 


9 ನ5ಿಗ107. 100806 1806 ೮೦0೩01೦೫08 ಖ-.-ಆಖ--ರಿಎ0 
08 .-02--0 0 ೫11 8876 ೩ 00238100. 7000 18 610067 60 


1-.-0--1 20. 


10 17 1006೮ ೮೦೦೫೩01೦೫8 . ಖೆ-[-12--1ಎ0, ೩೫6 | 
02 .-1'0--0' ಎ0 8೩76 ೩ ೦೦೫71707. 700%, 88077 80೩॥ 16 7708 
೦೧೩1 00 ೮16101 
ಆಟ  (! ಹಾ| 
(--4' ೫-1 
11 1/ 11/6 0008೩01೦೫28 ೫ --02--10 ಎ0, ೩೫4 ಖೌ--ರಿ2--1( 
18176 ೩ ೦೦೫277೦1 7೦೦%, ॥70%6 15081 02-03. 40. . 


12 81/10 186 0026410100 118% ೦26 ೦8 006 70೦೬ 08. 
೮೮18110105 03---00-1-ರ ಎ0 1087 6 60001 076 ೦£ 1806 24 
0!" 616 60081100 ೫-023-00. | 
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(3) 6 ಮತ್ತು ಶಿಗಳು ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ, 

(03. -13)3 3. 2(08 ೨ 03)2 3. (03-83) ಎ 0. ಸಮಾಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳೂ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. (0. ಥಿಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖೈಗಳಾದಾಗಲೆಲ್ಲಾ 
ಮೂಲಗಳಂ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆಯೇ ?) 

(4) (02--/1)283 -.- 2(0--17)2--4 ಇ 0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳು ॥, (, ?ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರುವಾಗಲೆಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ 
ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 

(5) ಸಿ ಎಂಬುದರ ಎಲ್ಲಾ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ, 

(೫-1) (೫--3)--%(0--2)(%0--8) ಎ0 ಎಂಬ ಸಮಿಾಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


7. (03--03)23-,-2(00--ಶಿ)2--08- 48.20 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, ಅವು ಸಮಾನವಾಗಿಯೂ ಇರುತ್ತವೆ. ಅವನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


8 ಈ ಸಮಾಕರಣಗಳ ಮೂಲಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಎಂದು ಶೋರಿಸಿ 
(1) 22--20%2--023-- 3-80 
(0) (6----0) ಐ೩-.-4 (6--ರಿ) ಜ--(0--ಶಿ--ಂ) ಎ0 
9 ಆಜಾರಿ ಅಥವಾ 0-೯8-310 ಆದಾಗ, 28-0-80 ಮತ್ತು 
23-803-0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೆ ಒಂದು ಸಾಮಾನ್ಯ ಮೂಲವಿರುತ್ತದೆ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


10 ೫8--/೫--(ಎಾ0ಮತ್ತು 23-.,-/'2--1' 0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೆ 
ಒಂದು ಸಾಮಾನ್ಯ ಮೂಲವಿದ್ದ ರೈ, ಅದು ಟಾ ಕಾ: ಗ ಅಥವಾ ಗೃಣ-(' (6 ಗೆ ಸಮ 
ವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 0-0". 2 ಹೀ 


11 ೫3-003-100 ಮತ್ತು 23-10-100 ಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೆ 
ಒಂದು ಸಾಮಾನ್ಕ ಮೂಲವಿದ್ದರೆ, 012೨.18... 40 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


12 ಉೌಿಉಸ-ರಿಇ0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳಲೊ ಂದು 
೫3--10--(/ ೬0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳಲ್ಲೊಂದರ ಎರಡರೆಷ್ಟಿರಬೇಕಾದರೆ 
ನಿರ್ಬಂಧವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. . 
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4.8 76 00೩617೩0 ೫1101100 


1. 7176 18170 80 10೩7: 0198008800 1106 ೮೫೩೦7೩1೧ (1401100 
003 -ರಿ0.-ಂ ಎ0. ಖ 1016 ೧೦೫1೮8[೦7೫08 10 010 100 ೪೩!(೦ಕ್ಕ,' 
21೩., 106 7೦೦08 ೦8 1816 900೩/0100... ''ಆ.. 0097. 86107 16 
0೩61೩110 1417101101, ೪% ಊಯೆ--ರಿ೫*-ಂ. 


13]. (16 1100100 ೦/ ೩ 10100100, ಖ 11676 0೩೫ 8೩೦ 011 
17೩1110, ೩೫6 176 80007 [70011168 ೦1 106 ೧೦೫7೮5] ೦೫617€ ೫೩1೬6 
01 %.. 018 ೫೮ 00 07 111೮ 001) ೦" 006 10018 01 5116 ೮10000 
008 .-ರ%0--0 ಎ0. 166 10016 7೦೦॥8. 06. 06001061 17 4.೩೩6 ಈ 
೩8 101010... '10701076 ಖ-- ೩೫6 ೫-6 ೩7೮ 1೩೦0೭೦೫ 01 006 
71410001 023 --0/0--0. 6006 


೫ 003-ರ0--0ಎ 0 (0-0) (ಐ--6) 
116 11017 0180088 7೩11005 )088101110168. 


(10150 1. ೬ ೩70 6 ೩7೮ 7081, ೩೫0 011600೩1. . 176 ೧೩೫ 5)1086 
೪18% 46. 


(1) 110% 00. . 808: ೩೫]7 7೩1೩೮ ೦1 ಖ-ಆ4, 00% 106 
1೩08088 ೫--- ೩76 2-6 ೩1೮ 70880116. . 116706 ೪ 18 )08101776. 


5171118171) ₹08 ೩೫]. 7೩100 ೦1 ಖಾ 6, 0ಂ0ಿ 000 0೩010085 | 
೫---4 ೩೫0 ಖ--6 ೩7೮ ಐಾ0, ೩0೧4 10706 ೫120. | 


1110 ೫1108 00097007 « ೩೫6 6 (೫76 ೫77116 15018 ೩8 ಆ-ಆಖ-ಆ(), | 
೫-4 38 ೦816/19, )26 ೫-6 18 72608೪0. 


. ॥೫€ಆ0 


॥ 18 ೫೦೭೦ ೫7060 ಖವಾ/ ೩70 ೫%ಂಗ ಖಮಾ6. ೪ ಟ್ರ ೦೦8 0೫ 18- 


0768817, ೫7161 ೫ 2೦68 0೫ 11076881138, ೩೫6 ಖಾ.*6. . 8100118117 
೫7671 ॥ 8೦೦5 01 11107685178, ೩೫0 ೫-ಆ(. 
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4.೪8. ವರ್ಗ ಉತ್ಪನ್ನ 


ಇದುವರೆಗೆ ವರ್ಗಸಮಾಕರಣವಾದ ಯ. 0203-00 ಎಂಬುದನ್ನು 
ಚರ್ಚಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಇಎಂಬುದಕ್ಕೆ ಇಲ್ಲಿ ಎರಡು ಬೆಲೆಗಳು ಮಾತ್ರ ಅನ _ಯಿಸುತ್ತವೆ, 
ಸಮೀಕರಣದ ಮೂಲಗಳು. ಈಗ ಉತ್ಪ ನ್ನ ವಾದ ಚನಾಊಯಿ--ರ0--ಂ ಎಂಬುದನ್ನು 
ಅಭ್ಯಾ ಸ ಮಾಡೋಣ. ಉತ್ಪನ್ನದ ಭಾವನೆಯ ಪ್ರಕಾರ, ಇಲ್ಲಿ ಇಗೆ ಯಾವ 
ಬೆಲೆಯನ್ನಾ ದರೂ ಕೊಡಬಹುದು. ಅದಕ್ಕೆ ಅನ್ವ ಯಿಸುವ ಬೆಲೆಯ ಗುಣಗಳನ್ನು 
, ಎಚಾರಮಾಡುತ್ತೆ ವೆ. ಇದನ್ನು ೫ ಇತ್ತ --0ಎಾ0 ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದಲೇ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ. ಹಿಂದಿನಂತೆಯೇ ಮೂಲಗಳನ್ನು (, 8 
ಎಂದು ಬರೆಯೋಣ. ಆದ್ದರಿಂದ. ಮತ್ತು 2- 6 ಎಂಬವು. 0%08-- ಗ0--0 
ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದ ಅಪವರ್ತನ ಗಳು. ಆದ್ದರಿಂದ 


೫|0%03--08--0 ವ 6(2ಜ--()(೫--/(6) 
ಈಗ ನಾನಾ ಎಧದ ಸಾಧ್ಯತೆಗಳನ್ನು ಕುರಿತು ಚರ್ಚಿಸುವೆವು. 


ಸಂದರ್ಭ 8: (ಓ. 6ಗಳು ವಾಸ್ತವ ಹಾಗೂ ಅಸಮಾನ. (-ಆ6 ಎಂದು 
ಭಾವಿಸಿಕೊಳ ಬಹುದು ಈ 


(1) %ಊ0 ಆಗಿದ್ದಾಗ. ೫-ಆಂ/ ಆಗಿರುವ ಇನ ಯಾವ ಬೆಲೆಗಾಗಲಿ ಇ 
ಮತ್ತು ॥-- 6 ಎಂಬ ಎರಡೂ ಅಪವರ್ತನಗಳು ಯಣ. ಆದ್ದರಿಂದ ;/ ಧನ. 


ಇದರಂತೆಯೇ ೫ 6 ಆಗಿರುವ 2ನ ಯಾವ ಬೆಲೆಗೇ ಆಗಲಿ ಇ - ಮತ್ತು 
೫--.6 ಎಂಬ ಎರಡೂ ಅಪವರ್ತನಗಳು 2-0. ಆದ್ದರಿಂದ /ಎಾ0. 


4 ಮತ್ತು 6ಗಳ ನಡುವೆ ॥ ಇರುವಾಗ (ಇದನ್ನು ಆಆ ಎಂದು ಬರೆಯು 
ತ್ತೇವೆ), ಐ--4 ಧನ, ಆದರೆ 2--6 ಯಣ ,., /-ಆ0. 


೫.4 ಮತ್ತು ಐಎ 6 ಆದಾಗ, ; ಶೂನ್ಯ ವಾಗುತ್ತದೆ. ೫ 6 ಆಗಿದ್ದು, 
1 ಹೆಚ್ಚುತ್ತಾ ಹೋದಹಾಗೆಲಾ , ಯೂ ಹೆಚ್ಚುತ್ತಾ ಹೋಗುತ್ತದೆ. ಇದರಂತೆಯೇ, 
'2-ಐ. ಆದಾಗ, ಹೆಚ್ಚುತ್ತಾ ಹೋಗುತ್ತದೆ. 


111 


| 


007೪0 (4.6,, ೦01೩101 118 


1080 186೩ 008116 08 10 1೩1೫1 006 ಕ 
1110 0೦೭7೪೮ 18 80078 


50816 ೩೫6 ೫೦810100) / 5 603--02--0. 
1% 81 . (4.1) 
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ಈ ಫಲಿತಾಂಶಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ -ಾಊ3--2--0 ಎಂಬ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ಎಲು. (ಎಂದರೆ ಅದರ ಆಕಾರ, ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಲು) ಸಾಧ್ಯವಾಗುತ್ತದೆ. 
ಯನ್ನು ಚಿತ್ರ (4-1) ರಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿಜಿ. 


ಈ 


1. 4.3 [620] 


1.4.4 [4-೬0] 
112 


ಜ್‌ 


೫1೮. 4.6 


11. 13000 108% 1106 0%0070110 1೬10೦೦೫೬ ಊರಿ 
(02 0) 18 1106011060 0%? ೫ 1165 ರಠೀ000% 1 700% ಆ ೩೫6, 8 
18 0051100 /01 01 01101 001308 0/ ಜ. 


(11) 1101 ಆ-ಆ0, ೩1 106 ೩0೦೫೮ ೫080105 ೩೫೮ ೫೦೫೦೫ 
೩116, 1116 818॥1 01 186 1200108 15 ೩5 10 0. 4.4. 


118 


ವ 


ಕಾರಾ. 


೫. 


ಷಾ 


ಹೋಂ ನ ಬಾ ಬಾಜಾ ತ 


ರ್ನ 


83. (4.10) [9-೬0] 


ವರ್ಗ ಉತ್ಪನ್ನ 28 -- 80 3- 6 0೨೨೦ ಮೂಲಗಳಾದ ,, 6ಗಳ ನಡುವೆ 
ಇರುವಾಗ ಹುಣವೆಂಬುದನ್ನೂ ನ ಇತರ ಎಲ್ಲಾ ಜೆಲೆಗಳಿಗೂ ಧನವೆಂಬುದನ್ನೂ 
ಕ ರರರಕುದಿೆ  ಸಎಐ್ಥ್ವಷಂಜಿಎಷ ಷಿ .್ಲ್ಲ ಷು 


(11) 100 ಆದಾಗ, ಮೇಲಿನ ಫಲಿತಾಂಶಗಳೆಲ್ಲವೂ ವೃತ್ಯಸ್ತವಾಗುತ್ತವೆ, 
ಉತ್ಪ ನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯು ಚಿತ್ರ (4-4) ರಂತೆ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 


1123 
108 


776 /೩1೦೦೫ 15 0081/06 010% ಖ 108 000000% ಓೇ 1೯೦೦ಓ 
4 610 8, 010 15 1000100 /01 01 01101 ೪೮/6 0/ ಇ. 


(೧456 18. « ೩06 6 ೩೯೦ 900೩! (೩೫. 76೩1)... ೫೦೪೫ 
ಕನ0 (ಐ--ಂ)3 


'ಭಮಾ0 ೫780೫ ಖವ. ೪ 18 081176 10: ೩1 ೦6೦೫ 7೩1೩೦8 0₹ 2, 
11 0ಐಾ0, ೩06 79881116 1" 0-ಆ0. 


10. 4.2 880718 806 ಕಜ! 0? 60 73001005 77001 020, 
೩76 ೫]. 4-5 ೫8601 0-೬0. 


(೧56 117. 7860 186 70005 ಆ ೩ಿಇ0 6 ೩೯೮ 1008817೩87. | 
1176 250 ೩ 61807601 17611106, 10 1018 ೧೩8೦. . 6 ೩79 


ಭನಂ( ೫. ನ ) 
1 0 


ಆ [( ಇ ಜಾ) ಎದ ! 17 00171611138 6136 800೩79 ' 


“ತ ೪ 2೩ (0-400) 
ಹ 4[( ಜಗ ಹಾ 


ನ5!00೮ 106. 270018 ೩೫೦ 1008610೩77, 1026 61801123178 ' 
॥೩ 4೧100. 16/0೮ -- (08-400) 18 ೦810176. 6 6%/0268- 
8101: 178166 116 800876 01೩0166 18 5807601086 2೦81176 108 ೩॥॥| ' 
77೩108 ೦? ೫. 3880006 % 185 ೩1೫೩78 7೦810176, 1 ಯಾ0, ೩೫0 
೩1೪7೩78 70881176 1 1-೮0. 706 ೯7೩010 6068 ೫206 005 1861 
೫-015, 81106 106 7೦೦08 ೩೫೮ ೫೦% 70೩1. 6 8೫೩0೫ ೦? 161 
10701101: 18 ೩8 10 1. 4,8 770600 ಊಾ0, ೩೫0 ೩೩ 10 ಗ್ರ. 4.6 
177167 0-0. | 


110% ಟೆ(€ 700ಓ 07೮ 171001707೫. 0 ೧7೬004701೪ 1100 
0/0 3-ಶ0--೮ % 0080/00 10 01 0೦1೬೦5 0 ಐ 0 ಊ೨0, 674 100006 
107 00 0೦೦1೬ 0/ ಜ ೪/ 60. ` 
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ಮೂಲಗಳಾದ 6ಗಳ ನಡುವೆ ॥ ಇರುವಾಗ ಉತ್ಪನ್ನವು ಧನ, ಐನ ಇತರ 
೨ ಅಕಾ ಪಂ ಹಬಲ್‌ ಲ್ಸ ಲ ್ಮ *್ಲ ್ಮ್ಲಚಥ್‌್‌ೆ 
ಬೆಲೆಗಳಿಗೆಲ್ಲಾ ಯಣ. 


ಸಂದರ್ಭ 11 .. 8 ಸಮಾನ (ಹಾಗೂ ವಾಸ್ತವ), ಈಗ /ಎ0(8-(6)3 


ಉವಷ್ಟ ಆದಾಗ ಚ ವ0. ಯಾ0 ಆದಾಗ, ಐನ ಇತರ ಎಲ್ಲಾ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ 
೪೫ ಧನ, ಆ.೭0 ಆದಾಗ ಖುಣ, 


%20 ಆದಾಗ, ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ಚಿತ್ರ (4-2) ತೋರಿಸುತ್ತದೆ, 
6 ೭ 0 ಆದಾಗ ಚಿತ್ರ (4-5) ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. 


ಸಂದರ್ಭ 111 (, ಗಳು ಊಹ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದಾಗ, ಈ ಸಂದರ್ಭಕ್ಕೆ ಬೇರೊಂದು 
ವಿಧಾನವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವೆವು. ಈಗ್ಕ 


ಭಂ ತಗೆ ) 
ಜಡ ಆ 


( _ ಶಿ ) ್‌ ತ್ವ ವರ್ಗ ಪೂರಣ ಮಾಡು 


24) 45 


ವ [( ಡ್ಯ ತ ಟ್ಟ 
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2೫-38-2 


1168 06617668 : 
೫ೆ.-೫--1 


8 51077 00೩% 006 10700100 


೩10 7 ₹07 ೩1 7081 7೩11೦8 ೦? ೫. 
: 9 ೫100 ೫18 7681, 800177 108೩0 006 170008 


೧೩೫1/೦೪ 116 16077002 1 ೩೫6 1. 


ತೆ 
10. 070176 1086 0೮ 700100 ೈಗಾಸಾಮೂಾ ಜ್ಯಾ ೧೩೫ ೩88077 
೫೫80-10ರ 
೩17 ೫6೩1 7೩10೦. 


2 
11 ೫0170176 10081 006 [270008 -ಶ್ಲಿಷ6% ತಿ ೧೩೫. 1೩1೧ 


403 .-2%-1 
೩ 7681 17781168. 
2 
120. ೫10176 1181 0016 ೧7೦೮1೦೫ ಅಜೆ 1-2 0 116: 
ಸಾರಾ ೩೫೫.೦0 116 


01177600 1 ೩7೮ ಸಿ 
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3 ಕೆಳಗಿನ ಉತ್ಪನ ಗಳು... ಯಾವಾಗಲೂ ಧನವೆಂದು ತೋರಿಸಿ, 
೫೩-2-4, 303-405, (ಐ--1) (ಇ--2)-2 


4 2203-20-06, -ಖ3--30--4, 23%--0ಸಿ,  (ಖ--2)3, 
23 1-2-3-4, 4-40-228 ಈ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಕ್ಷೆಗಳನ್ನು ಚಿತ್ರಿಸಿ 


5. ಖಠ2 ಮತ್ತು ಖತ್ವಿ ಆದಾಗ ನಶಿಸಿ ಹೋಗುವ, ಹಾಗೂ 21 
ಆದಾಗ 6 ಆಗುವ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ರಚಿಸಿ. 


6 2-373, 2-8; ಮೂಲಗಳನ್ನಾಗಿ ಹೊಂದಿ ಐಎ 0 ಆದಾಗ --26 
ಆಗುವ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ರಚಿಸಿ. 


7. ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವು ಇಎ23 ./8 ಆದಾ ಶಿಸಿಹೋಗುತ್ತಾ, ಐಎ 0 
ಆದಾಗ 1 ಆಗುತ್ತದೆ. 2.2 ಆದಾಗ ಅದರ ಸ! 


8 223--8%-.-2 
೫೫.೫೨1 
ತ್ವಿ ಮತ್ತು 7 ಇವುಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವುದೆಂದು ತೋರಿಸಿ. 


ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನವು 2 ನ ಎಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತವಬೆಲೆಗಳಿಗೂ 


9 ಐ ವಾಸ್ತವವಾದಾಗ, ೫3-22-78 ಎಬ ಉತ್ಪನ್ನವು , ಮತ್ತು 1 
೫೩-2೬-8 
ಈ ಬೆಲೆಗಳ ನಡುವೆ ಇರಲಾ ವುದಿಲ್ಲ ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 


10 ಸರಕರ ಉತ್ಪನ್ನವು ಯಾವ ವಾಸ್ತವ ಬೆಲೆಯನ್ನಾದರೂ 
--ಇರಿಇ 16ರ 
ಯಬ ತೋರಿಸಿ. 


೫7.1-62-1-8 ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನವು ಎಲ್ಲಾ ವಾಸ್ತವ ಬೆಲೆಗಳನ್ನೂ ಪಡೆಯ 
428---- 
ಬಲ್ಲ್ಗುದೆಂದು ಸಾಧಿಸಿ. 


2 
12 ದ ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನವು ] ಮತ್ತು -- ತ ಎಂಬ ಬೆಲೆಗಳ ನಡುವೆ 
ಗ 
ಇರುವುದಿಲ್ಲವೆಂದು ಸಾಧಿಸಿ, 
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0114101110 ೨ 


10876551005 


ಠ್ರ.1  50067095--.ಗ 80)%01/00 18 ೩ 8೬00088107, 0 
11771078 70172040 ೩೦೧೦೭610 70 ೩ 6681106 1೩17 ೦ 710. | 


70770168 :--(1) 1, & 9, 16..........?1%086 ೫0770078 ೩6 ' 
81100985117917. 186 8008708 ೦1" 106 1೩೩607೩1 ' 
1111771078 ೩೫0 107173 ೩ 80000700. . 116 1೫% ' 
10111 ೦18 1118 80010706 18 12, 7703070 ೫ 18 ೩ 
118117೩1 11017107. | 


(1). 6: 1177230686 - 1, ಕ್ರೈ - 7೫, 10, 13831 2, 7.888 ೩. 
5002617206 18 771108 ೦೩೦% 10777 ೩೦೫ 116 1786 18 0೦01081790 
7 ೩೮01 83 50 006 7760961186 10872. | 


ಟಟ] ಗಾನ 


8.8 &11013910 ೫170879551005---.11) 07017/1011 ೫7೦- ' 
17658101 18 ೩ 80000709 10 777101 9೩0% 10717, ೩೦೫ 006 0781, 
18 0118117100 )]7 ೩೮017 ೩ 0೦1:56೩7% 7077 )07 50 086 27600617 
10770, . 1136 00೫81810 71077008 ೩೮0606 17 61016 77877 15 ೦೩164. 
1116 00117707 01101701100. 6 80811 1100177 66070106 ೩೫ ೩೯%- 
1716110 78087088107 7 .4.7., ಚ 


1120171016 (1) ೦8 ಕ.1 185 ೩೫೩ 4.7. 78086 ೩79 80209 ೫2೦೫9 
6೫81711068 : | 


(1) 5, 10, 15, 20, 25. . 818 18 ೩೫ ಜ.72. ಇಗ1% 
5 ೩8 010 0188 19272 ೩7 ರ ೩5 006 0೦೫77707 6118076006. ; 


(11) -9, -6, -3,0, 8, 6,9. '158 85 ೩2.4.7. 110%. 
-9 ೩8 (19 0186 60827 ೩೫00 8 ೩8 1006 0017170೫ 61860876709. | 


| (111) 7, 5, 3, 1, -1, -3, -5, 118 18 ೩೫ ಜ.7. 
೪71111 7 8೩8 116 07810 00771 ೩೫೮ -2 ೩8 6% 0೦777708. 61078170109. ' 
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ಅಧ್ಯಾಯ ೨ 
ಕ | ಘಢಿಗಳು 
5.1 ಶ್ರೇಢಿಗಳು: 
ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ನಿಯಮಾನುಸಾರ ರಚಿತವಾದ , ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪರಂಪರೆಗೆ ಶ್ರೇಢಿ 
ಯೆಂದು ಹೆಸರು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು : 


1 .ಓ, ಕೆ, 9, 381%. 


ಇವು ಸ್ನಾಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಕೆಗಳ ವಠ್ಸಗಳ ಪರಂಪರೆ. ಇವು ಒಂದು ಶ್ರೇಢಿಯನ್ನು 
ರಚಿಸುತ್ತವೆ. ಈ ಶ್ರೇಢಿಯ ನೇ ಪದೆವು 122... ಇಲ್ಲಿ ॥ ಒಂದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ ಸಂತಿ 
(11) 1. ಓ 7, 10, 13.....ಇವು ಇನ್ನೊಂದು ಶ್ರೇಢಿಯನ್ನು ರಚಿಸು 


ತ್ತವೆ. ಇದರಲ್ಲಿರುವ (ಒಂದನೆಯ ಪದದ ವಿನಾ ) ಪ್ರತಿ ಪದವನ್ನು ಹಿಂದಿನ ಪದಕ್ಕೆ 
8ನ್ನು ಕೂಡಿಸುವುದರ ಮೂಲಕ ಪಡೆಯಬಹುದು. 


5.2 ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಗಳು: 


ಹೆಸರೇ ಸೂಚಿಸುವಂತೆ ಸಮಾಂತರ ಶೈೇಢಿಯು ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟವಾದ ಶ್ರೇಢಿ 
ಯಾಗಿದೆ. ಇದರಲ್ಲಿ (ಒಂದನೆಯ ಪದದ ವಿನಾ) ಪ್ರತಿ ಪದವನ್ನೂ ಹಿಂದಿನ ಪದಕ್ಕೆ 
ಒಂದು ಸ್ಥ ರಾಂಕವನ್ನು ಕೂಡಿಸುವುದರ ಮೂಲಕ ಪಡೆಯುತ್ತೆ ವೆ ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
ಕೂಡಿಸಿದರಿತಹ 7 ಸ್ಥ ರಾಂಕದ ಹೆಸರು (ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸ.) ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಶೆ ಫೇಢಿ 


ಯನ್ನು ನಾವು ಸಂಕ್ಷೇಪವಾಗಿ ೆ.72 ಎಂದು ಹಾತ್‌ ವೆ. 


ಕ5.1ರ ಎರಡನೆಯ ಉದಾಹರಣೆ ಒಂದು 4.7. ಇಲ್ಲಿ ಇನ್ನು ಕೆಲವು ಉದಾ 
ಹರಣೆಗಳನ್ನು ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. 


(0) ಠ, 10, 1ರ, 20, 25. ಇದೊಂದು 4. ಔ. ಇದರ ಮೊದಲಿನ 
ಪದ 5 ಮತ್ತು ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸ 5. 


(1) ೨9, ೨6, ೨3, 0, 8,6, 9. ಇದೊಂದು 4. ೫. ಇದರ 
ಮೊದಲಿನ ಪದ --9 ಮತ್ತು ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸ 8. 


(50) 7, 5,3, 1, 1, -8, .ಠ5,.. ಇದೊಂದು 4.0. ಇದರ 
ಮೊದಲಿನ ಪದ 7 ಮತ್ತು ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸ ೨. 
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6 0781 10217 ೩೫೦ 0 ೪16 00817830 


17, 1 0 1881 
(16161817, 1 76 ೪710002 6077 ೩8 1011018 : 


6410076109, 1010 1981108 0೩೫ 


ಡೈ 04ರ 64-28 64-34, 61-44........ 
1176 ೫೦%106 188 : . 386 ೪0702 265-206, ಸ 
50೫ 10788 ಮ. 04-46, ; 


1060 150213 ಮ. 01-90 ೩೫೩0 80 ೦೫. ' 
90709 60100110 800 1/0 10717 7 | ೫ 8೩70 1086 1788. 
11111080೩01 8071001೩ : 1 


) ಎ06 1೧(೪-1)4. ಸ (ಕ.1)' 


7209)10 :--(17) 8186 1% ೧01% 16883 08 1% 4.7. 3, 7, 
ಗಟ... , 
71076 0ಎ, 0್ಠ4 ೩೫0 ೫200. ಸ 
186206 208% 8022 ನಂ. 01-(20-1)4 | 
ಮ್‌ 3-3-1924 | 
ಗ್ಯ. 


(೪) ೫116 506 1688 10273 08 116 4.7. -7, -2, ಸೆ 


0 ಇ), 06ಎ8 ೩06 ಇವ186. 
160% ॥022- ಐ. -7 ಸ ಜರಿ ಎ 68 


' 72607016 8.% 


177 0708701808 1-10, 6000877179 771100 ೦8 1:6 86092068 
೩70 8716117000 )20870881075. . 7106 00% 186 ೫91 8೫೦ 1 
67738 0? 9೩೦% 4.0. 


೩ 11 ಶಕೈ3 . 'ಸ೪ೃ ಕ) 6,8 

ಹ 1 ಸಹ ಕುತ್ತಿ &. 9,3, ಕ್ವ, ರಕ್ತಿ 
ಕ್ರ 61 21 18 6 2 ೫3ಕ್ಕ ೨3, 0 
7 ಕಕ 61 51283 8 2%, ೨, 2ಬ 
9 --9 0ಲ,ಖ,೪೫ 10 2-3, 2%, 30-38 
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ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ, ಇಯು ಮೊದಲಿನ ಪದ ಮತ್ತು 4 ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸವಾಗಿ 
_ರೆ ಅಂತಹ 4. 2.ಯ ಪದಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುದು- - 
೯", 0-3-6, 64-206, 6--36, ಆ40,....... 
.. ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ಗಮನಿಸುವ ವಿಚಾರ-- 
3ನೆಯ ಪದ 0-24 
ಕನೆಯ ಪದ... 0 4( 
10ನೆಯ ಪದ... 0-90 ಇತ್ಯಾದಿ. 
ಆದುದರಿಂದ 1ನೇ ಪದವನ್ನು ] ಎಂಬ ಅಕ್ಷರದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದರೆ, ನಮಗೆ 
15.6--(1--1)4 (5.1) 
ಎನ್ನುವ ಮೊದಲಿನ ಮುಖ್ಯಸೂತ್ರ ದೊರೆಯುವುದು. 
ಇದಾಹರಣೆಗಳು : 


(17) 3, 7, 11,....... 
ಬ 4.7.ಯ 20ನೇ ಪದವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಇಲ್ಲಿ ಇಎ3. 0ಎ4ಿ, ಇನಾ20 
20ನೇ ಪದ 2 -.-(20--1)4 
ಹಾಠಿತ-19)042279 


1೫ ಇ, ಇ... 3೫ ॥8,........ ಎಂಬ 4. 0.ಯ 16ನೇ ಪದವನ್ನು 
ಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


೬.೧ ಅಣಕ ಜು ೫೪ುಾೂ6 
6ನೇ ಪದ.2.7-3.15 5 ಎ68 


ಅಭ್ಯಾಸ 1.1] 


1 ರಿಂದ 10ರವರೆಗಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ ಶ್ರೇಢಿಗಳು ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿ 
ಳಾಗಿವೆ ಎಂದು ನಿರ್ಧರಿಸಿರಿ,, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಯ (4.7) 
`ಯಂದಿನ ಎರಡು ಪದಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 


1.3, 3/8. ೬18೬.೫೭ ॥[ಒ... 

3 --7,.1. ರ, 11 4 ೨, ಶ್ವ, 4ಶ, ಶಕ್ತಿ 

5 49,71, 3ಓ: 14 6 -ಇ9,..6, ತಿ, 0 
೫. 6.6, 6.3 81,17.8 ಜೆ 2-ಇ, ಶ,21- 
9 ಎ, ೪೫ 10 2-3. 2%, ಶಿ.ಶಿ 
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17 0೦೫೦1698 11-20, 1110 0806 1780108060 16710 111 6೩ 
1 ಡಿ ಕ ' 


11. ಓಕೃ8....3. 241 ಸಲ: 1] ಕ್ರಿತ 1 19.2 17 
18 10,15, 20....11ಟು 8187 6:14:11. 2411 
ಸತ್ರ 112 11, 1,,,387% 16 ೨14 -ತಿ,-29....12 
ಕಗ್ಗ ೪11೬ *೯57..29382. 10 ೦-10, 2೬, 32--1. 191 
19 ಖ- 3, 20--1, 82--ರಿ.. . 20 ೨-2, ಶಿ, 8--2..1508 

೫.೬00 | 


5.3 6 5001 01 1; 167715 01 ೩೧ ಗಿ103716010 2೫? 
81655101) ---1,00 % ಅ 1100 11780 1507177 ೩೫೮ 0 106 000೫4 
01116761109. 


1 11076 ೩೫ 1% 007175, 1167 116 1880 007) 1 18 ₹1767 1 
116 1071311೩ 1265- (1-1) 6 


106 5 600006 106 807% ೦17 1 002178. 7167 779 0 
1೫77160 00971 106 8073 111 0770 77೩78 ೩8 7011018 ೨. '' 


620 3-64 4%--(6--21)...... --(1-೨40) (1-4). 1 ' 
ಆ ಪ 22 ಲ ಚಲ ಜಆಅ ಚಾ 
116 800026 00೩೩॥108. 18 01108117106 0೯0೫7 110 0786 


2617078110 1116 07607 01 186 8627138 ೦೫ 18 10€%1॥ 0೩೫4 514 


&೦6118 106 00270800701 81668 01 116 1770 60081075, 
61, 


2 5ಎ. (0-5) ಒಸಿ. - 


(6--1)--(6--1)--ಇ-(-1), 
ವಾ1/(061-1), 81706 18676 ೩7೮ ೫ 007705. 
` 
ನ:08010001 0 1 ಎಂ 03-(0-1)4 776 0೦06810 
ನಚ ಚ (3 ಚ (1-1) ಇ ಫಗ್ವಿ 
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11 ರಿಂದ 20ರ ವರೆಗಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 4.7ಯಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಿದ 

ಪದವನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ: - - 

31 ಕೈ.6818॥...924ನೆಯದು 
'ಡಢು ಓಳ. 1೬ ..417ನೆಯ 

1೪3 10/88 30,..211ನೆಯ್ಹ 

14 8,6, ಹ&,....24ನೆಯದು 

18 ಚಳ ಶ್ಬಪನಿ.17ನೆಯಔ 

ಸತ್ರ ಜ್‌ 56229, ಹು 

3. ಸರಾ 18, 17,../38ನಳುದು 

18 ಖ--೪. 30. 32 0೫-...19ನೆಯದು 
19 ಖ--3. 22-3-1, 32-.5.....10ನೆಯದು 
20 2-2. 8, 8--2.....15ನೆಯದು 


5.8 ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ॥ ಪದಗಳ ಮೊತ್ತ 


.. ಇಯು ಮೊದಲಿನ ಪದವೂ 0ಯು ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸವೂ ಆಗಿರಲಿ, ಇಲ್ಲಿ 
1) ಪದಗಳಿದ್ದ ರೆ, ಕೊನೆಯ ಪದ ಎನ್ನುವುದು 1ಎ 1 1-14 ಎನ್ನುವ ಸೂತ್ರ 
ದಿಂದ ತಿಳಿಯುವುದು. 


5 ಎನ್ನುವುದು ॥% ಪದಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಸೂಚಿಸಲಿ... ಈ ಮೊತ್ತವನ್ನು 
ಛಗೆ ಕಾಣಿಸಿದಂತೆ ಎರಡು ವಿಧದಲ್ಲಿ ನಾವು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. | 
5--0--(4-- 0) -- (6--320)*.....(1--20-- 01-0-1 
5-1--(1--0--(1--26)......-(6--34) --(4--1--1 
ಒಂದನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿರುವ ಪದಗಳನ್ನು ಪ ಕ್ರತಿಲೋಮವಾಗಿ ಬರೆಯುವುದರ 
ಮೂಲಕ ಎರಡನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಪಡೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇವೆರಡು ಸಮೀಕರಣ 
ಗಳ ಅನುರೂಪ ಪದಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಲಾಗಿ -- 
26 (4--1-(61--(ಇ--1)-.....-(4--1)--(6-(-1) 
-. (6-1) ಎ ೪(೩--1). (ಇಲ್ಲಿ 1 ಪದಗಳಿರುವುದರಿಂದ) 


ಸಿ ಪಾ (05-1) 11.1 (063 

1ಎ 1--(॥--1)4 ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದರೆ 

ಈಸ್ಟ, 20-1-14 | ಎಂದಾಗುವುದು. ೩.೬(6ಿ-8) 
121 


10 


08 1116 ೮1000118 ೩7೦ 81702, 1 
1286 0? 6506 ೩0೦೪6 707101೩9. 


72011014 :--(1) ೫410 0ೌಂ 5೬9% ಕ: 80 1071೫8 0. ಓಂ .4&. 
2, ಓ 6. 


79 0ವ0,, 0ಹ2 ೩೫64 1ವ30. 1017188 108 
77101೩ (5.3), ೫೮ 86% 
5 ಎ. (80/2) (2.2. (80--1)2) 
ಪಾ18 (43-58) 
ಷ್‌. 930 
(11) 000% ಇಎ12, 171, 023, /%04 6 000 8. 
51208010007 18 7080101೩ (5.1), 
71 ಎ 0. (11) 8 
ತಯಾ 
710% ೫8178 8083001೩ (5.2), 
5 .ಎ196' 1131) 
ಮ್‌ 054 
(111) 0%00% ಇಎ11, 5ಎ110, ಇ104 0 ಎತ, 1೫0 ೮ 004. 
52086100010 18 8087710180 (5.1) ೩೩6 (5.2), 776 886 


1 ಮ. 6 ಸ. ೩0.3 
110: (11/2) (1-1), 770108 2787 ಅ 7771600೫ ೩5 
1-1 ಮ 
೧-1 ಎ. -80 
16. 80100107 188 ೩ಎ ಎಶ್ಕ 1682 7% 70670880 
2287 ೫೩೦% 06 7೭100080 ೩8 -೧ಕ -ರ್ರಿತು ಹೈ....ಎಷ್ಮದಿಎ ಸಜ ಸ 28 
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ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಗಳಲ್ಲಿ ಬಳಸಲು (5.1), (5.2) ಮತ್ತು (5.8) ಸೂತ್ರಗಳು 
ತುಂಬ ಉಪಯುಕ್ತವಾಗಿವೆ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬರುವ 0, 0. | 1 ಮತ್ತು 6 ಎನ್ನುವ 
ಐದು ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಸಮಾಂತರ ಶೈಢಿಯ ಐದು ಮೂಲಾಂಶಗಳೆಂದು ಕರೆಯವು 
ದುಂಟು,. ಮೂರು ಮೂಲಾಂಶಗಳು ದತ್ತವಾದಾಗ ಉಳಿದೆರಡನ್ನು ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರ 
ಗಳ ಉಪಯೋಗದಿಂದ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


.... ಉದಾಹರಣೆಗಳು (1) 3, 4, 6.......4ಔಯ 30 ಪದಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು 
ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 

ಇ ಇಇಾ2, 0೧2 ಮತ್ತು 1 ಎ800ಉ 

(5-3) ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಬಳಸಿದರೆ, 


30 
ನ ಮ 33--(80--1)2] ಎ16 (4-68) 
ಏಾ930 


(11) ೫12, 171, ಯಗೈ॥ತಿ ಎಂದಿರುವಾಗ ಇ ಮತ್ತು 6ನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(ಶ.1) ನೆಯ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಲಾಗಿ, 
71--0-3.-೬೩.3 
.. 6ನಾತಿಶಿ 
ಈಗ (ಶಠ.2) ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಬಳಸಿದರೆ 
5638-13) 
ಪಾ060ರ4 
(11) 111, 5-110 ಮತ್ತು 0-3 ಎಂದಿರುವಾಗ 6 ಮತ್ತು |ನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(ರ.1) ಮತ್ತು (ಠ.2) ನೆಯ ಸೂತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಲಾಗಿ, 
1ಇಾ1--10.83 
110-೨೬4“) 
0-.-1-20 
06-13-130 
ಕಾ ಎರಿ, .. 1ಎಾ2ರಿ 
ಶ್ರೇಢಿಯನ್ನು ಈಗ. 5, 2, 1, ಓ,.......- , 25 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದಂ. 
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700701508 5.ಏ 
71760 106 188% 10710. ೩೫6 106 8070 6 01 6೩0% 
೩೫1001710010 77087985101 (1-10). 


1 8, 6,9....1... 0180 0928036 

ಜೇ ಡಹಿಲ ಶ್ರ 1 |. 50 21 150118 

ಬಂ ಗಸ ಟೆ ಖ್ಯ ತ್ಯ 50 11 56718 

ಜ್ರ ಸ ತತ್ತ 10ಎ ಸತ್ತ 50 10 001178 
181: ಆ ಟ್‌ 150 9 007೫08 

ಜ್ರ 1 ಕಚ 0. ಎ2272 ಜಂ 1 50 17 168೫08 
ಸ್ಮ 1 ಎಜೆ ಚಚ, ಬ 2 1 50 13 567038 
ಶ್ರ -9, ಇ 5. ೬..:..೯..* 150 23 0671838 
ಜ್ರ ಠಿ ಯ 13... ,. 2.411 50 21 167178 
0. 9.3, 0 ರ್ಯ... ೬. ₹0 31 167108 


717167 506 080೩1 7200801002 0, 0, ೫, 1 ೩೫04 6 808 06 
6016270818 08 ೩೫ ೩7101170010 ೫7087685102, 816 1886 1೫0 
1731851130 6161767108 11 6೩೦% 01 1೪06 4.7.೩ (11-16). 

ಸತ್ತೆ 6 ಐಾಗ್ಟ ೫೪186, ೫390 

12 ೧-42, 1210, 4-2 

ಕತಿ 188% 1 5ಳ್ಳ '*ಣಾ 

ಇ 024, 0 ಇತ್ತಿ ಇ-90ರ 

ಸಿರಿ 0ಎ 1568, ಈಿ..816 

16 0ಎ, 180, 5.440 

17 1170 816 80711 ೦? 516 1160675 7:೦1 1 00 80. 


೫6 71114 816 801% 08 66 ೦64 17606088 1608662 20 ೩೫4 


19 ೫1/4 ೪06 820% 08 0036. 1060685 0001662 3 ೩7೩4 108 
7108. ೩7೦ 6011181016 ॥7 ಶಿ. 


20 01076 0080 106 80೫೩ ೦? 106 0786 1 2೦೫0176 676 
1110608618 18 ೫(1--1). | 
218 01/0176 188% 110 8000 ೦8 086 01786 7೫ 0081176 06 ್ತ 
11110078 18 ೫3. | 
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ಅಭ್ಯಾಸ 5.2 


ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು (1-10) 
ಮೊತ್ತ 6 ನ್ನೂ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ _ 


ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದ ನ್ನೂ, 


10೬೪.1೧... ಇ 10 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಎ ಬ ಬ ಭಟ 21 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಜ್ರ ಗ ಭೂ... 11 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಜಿ ೪... (ಔಚ 10 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಪಂ ಹ ಭಗ ್ಮಯ 9 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

6 51, 46, 41,.....17 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಡ್‌ 18 ೩3, ೨16,418 ಪದಗಳ ವಶ 
ರಿ. 9, ಎರ, ಎಗ್ಟ್ನ್ಟ್ಟ್ಟ್ಟ 28 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

ಬ್ರ. ಕಡಿ 1 ಗ ಡ್ಟ್ಲ 21 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 


10 2.3, 5.4, 8.ರ. 


ಕತಿ 


81 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 


ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಯ 6, 64, 1, | ಮತ್ತು 6 ಎಂಬ ಮೂಲಾಂಶ 
ಗಳಿಗೆ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿರುವ ಅರ್ಥದ ಪ್ರಕಾರ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 47 ಯ ಎರಡು 
ಅವ್ಯಕ್ತ ಮೂಲಾಂಶಗಳನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ (11. 16) 


ಕಕ್ಕ (2111 [3,1516 


ಹ್ಛಲ್ಚಿ ಪ್ರ ಕ80%, 110, ಕ್ರೆಡ ಎ. 
ತಡಿ 15.1 11, ೫೬511 


ಸ್ಕಿ ೧ ಎ24, 2ಎ ಎತ್ತ % ಣಾ 


28 


19. .ಈಈ 166, 5 ಎ8578 

16 041ಮತಿ, 18580, 6 ಎ440 

17 1ರಿಂದ 80ರ ವರೆಗಿನ ಪೂರ್ಲಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ, 
18 20ರಿಂದ 100ರ ವರೆಗಿನ ವಿಷಮ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ 


19 3 ಮತ್ತು 10ರ ನಡುವೆಯಿರುವ ಮತ್ತು 85 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


20 ಮೊದಲಿನ ॥; ಧನ ಸಮ ಪೂರ್ಹಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತ % (1-1) ಎಂದು 


ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


21 ಮೊದಲಿನ ;; ಧನ ವಿಷಮ ಪೂರ್ಣಾ ೦ಕಗಳ ಮೊತ್ತ ॥3 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
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22 80013 ೩7೦ ೫೫೫೩794 1% ೩ )116 80. 186 119 10) 
18767 ೩8 1 80101, 119 70% 1೩767 1೩8 2 86101, 119 20%1 ಶ, 
'14 80 07 60 806 0011070 18707 ೫71101 1೩8 42 801018. 1100 


110 70177007 ೦8 801018 1% 1806 7116. 


೧3 ಓ 7787 18 0860704 ೩ )08 ೩% ೩ 580೩7010 881೩77 ೧8 
728 3,600 7೦೯ ೩772013. . 110 18 ೩150 086260 ೩೫ 1707970971 08 
8 100 70೯ 708೯ ೩॥ 106 070. 08 0೩ಯ. 79೩7 ೦೯ ೩16೦೫೫೩- 
117617 ೩೫ 1707071006 0? 8 25 108 9೩೦% 81% 77107105 ೩% 1116 
076 0 0೩00 1೩17 76೩೫... 8116 616 501೩1 8೩1೩೫] 06 26061708 
27407 6೩0% 020)0811107 807 ೩ 8770-76೩7 97106. 


24 110% 70877 111298 ೫111 & 010% 8070೭6 17 12 110273, . 
1 16 801008 1076 10078 ೩೧ 0381? 10078 ? ( 


25 ಓ 067 1811೧ ೧೦೫೬ 7086 07೩7೦1 10 "60% 472, 


(10 0786 500020, 48 100% 607178 100 890026. 800026, 0.. 
106 60176 116 10174 800076, ೩೫0 80 ೦೫. 8180 0017 1೩೯ 
606 1067 7೩118 (೩) 17 886 8786 8 80002605 ; (0. 001 006 1 
808 800070. ಸೆ 


26 ಓ 77೩7 0078 ೩ ೫೩೦೮೦ 808 8 1,000. . 116 ೩87೦5 00 
೩7 ೫8 . 50 0೩೦% 7702, 0817710 ೩% 1836 970 01 ಜ್‌ 
180 770711 1508911107 7೫7108 17007086 ೦7 1. 7೦೯: ೦೦7॥ ೦೫ 1% 
೩77೦೭701 1070816 60108 8086 730008. 1184 1% 106೩1 ' 
7೩71739701. 


8.4 [೩೫೦010 ?70886851085---ಗ.. 3೩೯7೫೦೧71೦ ೫70” ' 
87688108 (11. 0.) 18 ೩ 8600709 800% 118% 186 26010700815 
೦8 108 162775 ₹088. ೩೫ ೩೫101720010 270೯965810 7. 


8207180168 :--(1) 1, 1/2, 3/3, 1/4, 1/ರ........೩೫6 18 ೫.7, ' 
51706 11617 79010700೩1 1, 2, 3, ಹಓಶ........ ' 
೩7೮ 1೫ .4ೆ.ಗಿ. 
(11) 0 086 186 1160 10೫೩ 0? 10786 7.7. 1/5, 1/9, ' 
1/18, 1/31... 1 ೫. 1116 00276870761 4.7. 
3ರ ಕ್ರತಿ ಟು ಯಜ ಟು 770086 1100 56773 


18 5--10.4 ಎ46. 
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| 


22 ಕೆಲವು ಕಡ್ಡಿ ಗಳನ್ನು ಒಂದು ರಾಶಿಯಾಗಿ ಒಟ್ಟ ಲಾಗಿದೆ. ಇದರಲ್ಲಿ ಮೇಲಿನ ಪದರ 
ದಲ್ಲಿ ಘ ಕಡ್ಡಿ ಯಿದೆ. ಮುಂದಿನದರಲ್ಲಿ ಬ್ರ ಅದನ ಮುಂದಿನದರಲ್ಲಿ 3 ಇತ್ಯಾದಿ 
ಯಾಗಿ ಕಡ್ಡಿ"“ಿಳಿವೆ. . ಬುಡದ ಪದರದಲ್ಲಿ 42 ಕಡ್ಡಿಗಳಿರುವುದಾದರೆ, ಒಟ್ಟು 
ತಾಶಿಯಲ್ಲಿರ್‌ವ ಕಡ್ಡಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. * 


23 ಪಾ ರಂಭದ ರ್ಟ ವೇತನ ರೂ. 86000 ಇರುವಂತೆ ಒಬ್ಬ 
ಮನುಷ್ಯ ನಿಗೆ ಒಂದು ಉದ್ಯೋಗವನ್ನು ನೀಡಲಾಯಿತು. ಎರಡು ರೀತಿಯ ಬಡತಿಯ 
ದರಗಳನ್ನೊ ಸೂಚಿಸಲಾಯಿತು. ಒಂದನೆಯ ದರದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ವರ್ಷದ ಅಂತ್ಯ ದ 
ಲ್ಲಿಯೂ ರೂ 100ರ ಬಡತಿ ನೀಡಲಾಗುವುದು. "ಎರಡನೆಯ ದರದಲ್ಲಿ, ಪ್ರತಿ ಅರ್ಶಿ 
ವರ್ಷದ ಸೇವೆಯ ಅಂತ್ಯ ದಲ್ಲಿ ಅರ್ಧ ವರ್ಷದ ಬಡತಿಯೆಂದು ರೂ. 25ನ್ನು ಕೊಡ 
ಲಾಗುವುದು. ಐದು ವರ್ಷಗಳ ಸೇವಾವಧಿಯ ಅಂತ್ಯದಲ್ಲಿ ಆತನಿಗೆ ಪ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ದರ 
ದಲ್ಲಿಯೂ ದೊರೆಯುವ ಸಂಬಳ ಬಡತಿಗಳ ಸಮಗ್ರ ಹತ್ತ ವೆಷ್ಟು ? 


24. ಗಂಟೆಗಳನ್ನೂ, ಅರ್ಧಗಂಟೆಗಳನ್ನೂ ಹೊಡೆಯುವ ಒಂದು ಗಡಿಯಾರವು 
12 ಗಂಟೆಗಳಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಸಲ ಹೊಡೆದಿರುವುದು ? 


25 ನಿಶ್ಚಲ. ಸ್ಥಿತಿಯಿಂದ ಕೆಳಗೆ ಬೀಳುತ್ತಿರುವ ಒಂದು ವಸ್ತು ಮೊದಲಿನ 
ಕೆಂಡಿನಲ್ಲಿ 16 ತೆಡಗಳನ್ನೂ, ಎರಡನೆಯ ಸೆಕೆಂಡಿನಲ್ಲಿ 48 ಅಡಿಗಳನ್ನೂ, "ಮೂರನೆಯ 
ಸೆಕೆಂಡಿನಲ್ಲಿ 80 ಅಡಿಗಳನ್ನೂ (ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಮುಂದಕ್ಕೂ ಸಹ) "ಪ್ರಯಾಣಿಸಿರು 
ವುದು. (೩) ಮೊದಲಿನ | ಸೆಕೆಂಡುಗಳಲ್ಲಿ; (0) 8ನೆಯ ಸೆಕೆಂಡಿನಲ್ಲಿ ಆ ವಸ್ತು 
ಎಷ್ಟು ದೂರ ಪ್ರಯಾಣಿಸಿರುವುದೆಂದು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 

26 ಒಬ ಮನುಷ್ಯನು ರೂ 1000 ಕ್ಕೆ ಒಂದು ರೇಡಿಯೋವನ್ನು 
ೂಂಡುಕೊಳ್ಳುತ್ತಾನೆ. ೦ದನೆಯ ತಿಂಗಳಿನ ಅಂತ್ಯದಲ್ಲಿ ತೊಡಗುವಂತೆ, ಪ್ರತಿ 
ರೂ 580 ನ್ನೂ ಮತ್ತು ಅದಡುಪರೆಗೆ ಬಾಕಿಯಾಗಿದ್ದ 
ಮೊಬಲಗಿನ ಮೇಲೆ ಶೇಕಡಾ ಸಾಲಿಯಾನ 1 ಬಡ್ಡಿಯ ಹಣವನ್ನೂ ಮರುಪಾವತ3 
ವುದಾಗಿ ಅವನು ಒಪ್ಪಿಕೊಳ್ಳುತ್ತಾನೆ. ಒಟ್ಟು ಪಾವಿತಿ ಮಾಡಿದ ಹಣವೆಷ್ಟು ? 


ಠ.4 ಹರಾತ್ಮ ಕ್ರ ಶ್ರೇಢಿಗಳು 


ಒಂದು ಶ್ರೇಢಿಯ ಪದಗಳ ವಿಲೋಮಗಳು ಸಮಾಂತರ ಶ್ರೇಢಿಯಲ್ಲಿದ್ದರೆ ಆ 
ಶ್ರೇಢಿಯನ್ನು ಹರಾತ್ಮಕ ಶ್ರೇಢಿಯೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಸಂಕ್ಷೇಪವಾಗಿ ಇದನ್ನು 


11.7. ಎಂದು ಜೂ ೀವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (1) 1. ್ರ, ಕ್ಕಿ, ಶ್ರಿ, ಶಿ..ಎ.ಎೂೂ.. ತಿರ ಗತ ಏಕೆಂದರೆ 


ಅವುಗಳ ವಿಲೋಮಗಳು. ಸ ಉಡಿ ತೊಡಿ; 
ಇವು 4.7.ಯಳ್ಳಿವೆ. 

(0) 1/5, 1/9, 1/38, 3/7, ...... ಈ 1.೫7ಯ 11ನೆಯ 
ಪ್ರದಿವನ್ನು' ಕ ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಕ್ರಮ. ಈ 71.7.ಯ ಅನು 
ರ ಟಬ ಉಟ (ಸ |ಯ ಜ್‌ ಆಗಿದೆ. 
ಇದರ 11ನೆಯ ಪದವು 5. 10.445. 
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16706 1106 1100 60113 01 106 1760 7.0. 18 1/4ರಿ. 


77017 1115 ೮೫೭೩70)19 16 18 010೩: 1046 ೩07 77001618 
171 71.7. 0೩೫ 09 8011706 07 8798117 016 ೦೦೫೯68- ' 
[0261116 07001613 01 16 ೩880018100 4.0. 


55 ಗೈೇಟ॥!2೦1೮ ೩84 02130816 !ಗೇ೩85.--11 ೩೫ 4.7., 
1706 1507108 10077000. 1076 0786 ೩೫೮. 1886 561838 ೩7೦ ೧೩196 
0111711000 71/0074. 811111೩817 1% ೩೫೩ ೫.0. 1606 1668108 ' 
61%608 160709 0756 60777 ೩1೮ 1880 00717 ೩೫೮ 0೩196 1011110710 
೨ 1100115. 


7:011101 :-- (1) 118011 5 0110/1೬0110 11100715 ಶ0॥0001 3 1706 11. . 

1:6 0೦೫೫೮8)೦೫6176 .1.7. 1೩8 7 667708, 08 
770100 23 15 100 1786 5082೩ ೩೫4 11 18 186 ' 
5076711. 100710. . 110706 1" 0 18 106 ೦೦೫/೫೫70೫% ' 


1110761109, ೫79 1೩1776 )7 1028701೩ 5.1, 


11:23--64 
ಇತ 014/3 


116 76೧1760 170೩705 ೩೫೦ 4, ತ್ತಿ, ಸ 8, 9, 
(11) 118011 ಓ 10171101120 ೫710೦078 ರ00000% 2 ೫6 12 
1716116 ೦೦೫೫೮8)೦7೫61] 4.7, 1/2 18 086 8888 


16717 ೩೫6 1/12 18 106 680 10710. 1? 0 ೬ 886 
0೦೫7770೫. 61676109, | 


ಸ ಜಿ 
; 
16 4.7. 18 1/2, 5/19, 4/12, 8/19, 2/19, 1/12 


ಮ ್‌್‌ಬಲಲಲ್ಪಅಯಯಜಾ್‌್ಮಾಹತಾ 
12/4, 12/3, 12/2 0೫ 12/5, 3, ೬, 6 
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ಆದುದರಿಂದ 71.7, ಯ 11ನೆಯ ಪದವು 1/45 


ಆದುದರಿಂದ. ಯಾವುದೇ ಒಂದು 7.7.ಯ ಪ ಫಶ್ನೆಯನ್ನೂ ಅದರ ಅನುರೂಪ 


4.70.ಯಲ್ಲಿ ಅದೇ ಪ್ರಶ್ನೆಯನ್ನು ಸಾಧಿಸುವುದರ ಮೂಲಕ ಸಾಧಿಸಬಹುದು ಎಂದು 
ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಿಂದ ಸ ಸ್ತ ಷ್ಟ ಶವಾಗುವುದು. 


5.5 ಸಮಾಂತರ ಮತ್ತು ಹರಾತ್ಮಕ ಮಧ್ಯಕಗಳು 


ಒಂದು 4.70.ಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲಿನ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ 
ಪದಗಳನ್ನು ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯ ಕಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತ. ೀವೆ. ಇವುಗಳನ್ನು 4.11. ಎಂದು 
 ಬರೆಯುವುದಿದೆ. ಅದೇ ರೀ ತಿಯಲ್ಲಿ, ಒಂದು 71. 07. ಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲಿನ “ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ 
: ಪದಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ಪದಗಳನ್ನು ಹರಾತ ಕ ಮಧ್ಯ ಕಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೆ ೇವೆ. 
ಇವುಗಳನ್ನು 7.1. ಎಂದು ಬರೆಯುವುದಿದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (1) 83 ಮತ್ತು 11ರ ನಡುವೆ 5 ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯಿರಿ. 
ಈ &.ಯಲ್ಲಿ 7 ಪದಗಳಿವೆಯೆಂದೂ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 3 ಮೊದಲನೆಯ ಪದವೆಂದೂ 
11 ಕೊನೆಯ (7ನೆಯ) ಪದವೆಂದೂ ತಿಳಿಯುವುದು ಸುಲಭ. ಆದುದರಿಂದ 4 ಯು 
ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಯಾಸವಾದರೆ, 5.1 ಸೂತ್ರದಿಂದ, 
11-28-360 
"ಇ. 054/3 | 
.. ಬೇಕಾದ ಮಧ್ಯಕಗಳು 4, ರ;, 7, 8, 9, 


(11) 2 ಮತ್ತು 12 ರ ನಡುವೆ 4 ಹರಾತ್ಮಕ ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ 


ಇದರ ಅನುರೂಪ 4.7. ಯಲ್ಲಿ, ಮೊದಲಿನ ಶ್‌ ಮತ್ತು 1/12 ಆರನೆಯ 
ಪದ. 6 ಯು ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಕಾ ಸವಾಗಿದ್ದ ರೆ, 
ಘ 


ನ ಕ ಸ್‌ ಶತ 654 
|) ತ 
|| 
ಚ 1 ಮು ಷಾ ಹ್‌ 
192 
ಕು ' ಣೆ ಡೆ ಎ | 


೫ ೫೫1. ಆಯಿ ಎ, ಟು ಬ ಬೂಗ ಸ (ಜಯ್‌ - ಅಗಿದೆ. 
ತ ಗಚ್ಛ. ೬ 41801. |. 


_, ಬೇಕಾದ ಹರಾತ್ಮಕ ಮಧ್ಯ ಕಗಳು ಸ ತ [1 ೬0 


ಹ 
ಅಥವಾ 12/5. 3. 4 6 
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7೫010165 ರಿ: ಏ 
178070 106 1716108106 71171008 ೦8 ೩1011736110 77308188 
6197662 110 81762 2೩1೯ ೦? ೫೩1008 1% 0೩೦1 ೦ ₹ 16 70110618 : 


110 6. 
1. 5 ೩೧೮ 283 ; 2 739೩೧8 


೮5 ೩೧6 44 ; 6 70208೩78 

4 ೩೧೮ -21 ; 4 706೩708 

4 ೩006 44 ; 9 700೩08 

11 ೩06 11 ; 10 7೧0೩08 
6 28 ೩೧6 -ರ8 ; 8 706೩7೫8 
17. ೫7೦010738 7-10, 188070 116 18610866 1023008 08 ' 

೩೯72೦010 7708138. | 
7. 2 ೩೧0 34; ರ 2398708 
8 ] ೩/06 1/11 ; 6 7308808 
9 -1/8 ೩೫6 1/9; 8 ೫3೦೩೭೩ 
10 -1/7 ೩76 1/28 ; 9 77೦೩78 


11 174 176 ೩೯01776010 ೩೫ 87030010 720875 ೦1? 1% ' 
81೯6 : 3, 7; -ತಿ, 8; ೩೩6 2,--10. 1 


ಆ ಎ ಬ್ಲ ಬ 


5-6 ಓಂ 16 77086851983 --.ಗೆ. ೮೦೦೫2೦0710 70- ' 
87688107 (೮.2) 18 ೩ 8000206 1% ೫77100 6೩೦% 150772, ೩0೦೫ 189 1 
11780, 18 ೦0681764 7 77110170171 586 77609617 86773 17 1586 
88776 0೦೫81೩71 1೩0108. 19 ೦೦೫80೩71 1೩೦8 18 0೩196. ೪9 ಕ 
00177707 706110. ` 

1 ೧15 106 1780 50871 ೩೫7೮ 7 15036 ೦೦೫173೦೫ 7೩110, 006 1.೫. ತ 
1೫8 ಡು 0೫; 014, 01%, ಳೆ 


ಅ... ಇತಿ ಅಶಿ ನ ಈಿ ಶಾಸ ಆ ಕಾಜ ಸಾಗಿ ಅ ಕಾ ಫಾ ಶಾ ಕ ಈಜ್‌ 


"16 ೫% 10702 18 0೩8117 809% 1800೮... ...... (5.&)' 
೫0047%)108 : 1, 8, 9, 27....188 ೩ ೮.80. 7716 ೧೦೫173೦೫ 78110 
8 8೩೧6 ೫1% 108802 3173 


-2, 4 -8, 16 .... 8 ೩ 6.0. 710% ೦೦೫37081 
781010 -2 ೩೫೦ ೫॥[॥ 00878 ಎ. --- ಲ, (--)ಇ-3 


3, 2, 4/8, 8/9......18 ೩ ೮.0. 716% 00೫2700೩, ' 
7೩1010 2/3 ೩೫ ೫1% 8070 ಎ83(2/8)*-3 


126 “1 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು ಕ. 3 


1. ರಿಂದ 6ನೆಯ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳವರೆಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆ ಅಲ್ಲಿ 
ಸೂಚಿಸಿರುವಷ್ಟು ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿಸಿ. ಕ 
1 ಕ ಮತ್ತು. 98 ; ೨ ಮಧ್ಯಕಗಳು 
2... ಶಿ ಮತ್ತು 44; 6 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
ತ್ತ 4 ಮತ್ತು -.21 ; 8 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
ಡ್ಕಿ 4 ಮತ್ತು. 44 ; 9 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
ಕ್ರ --1]1 ಮತ್ತು 11 ; 10 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
6. 28ಮತ್ತು 58; 8 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
7 ರಿಂದ 10ನೆಯ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳವರೆಗೆ ಸೂಚಿಸಿರುವಷ್ಟು ಸ ಹರಾತ್ಮಕ ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯಿರಿ. 1 
7 2 ಮತ್ತು 14; ಕಠ ಮಧ್ಯಕಗಳು; 
8 


; ಟಾ ಫ್‌ 0 ಮಧ್ಯಕಗಳು ; 
9 ಸ, ಮತ್ತು 1 ; 5 ಮಧ್ಯಕಗಳು; 
10 ಮತ್ತು ಷಿ: 9 ಮಧ್ಯ ಕಗಳು; 
11 ಕೆಳಗನ ಸಂಖ್ಯಾ ಯುಗ್ಮ ಗಳ ಸಿಜೆ ಮತ್ತು ಹರಾತ್ಮ ಕ ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು 
ಡಂಹಿಡಿಯಿರಿ. 3, 7; ಚೆ ಅ; ಮತ್ತು 9, 10 


-6 ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಗಳು 


ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯಲ್ಲಿ (ಒಂದನೇ ಪದದ ವಿನಾ) ಪ್ರತಿ ಪದವೂ ಅದರ 
ದಿನ ಪದವನ್ನು ಒಂದು ಸ್ಥ ರ ಅಪವರ್ಕ,್ತನದಿಂದ ಗುಣಿಸುವರ ಮೂಲಕ ದೊರೆಯು 
ದಂ. ಸಂಕ್ಷೇಪವಾಗಿ ಪ್ರ ಶೇಢಿಯನ್ನು 6 7. ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಸ್ಥಿರ 
ಪವರ_ನದ ಹೆಸರು ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ ಪ್ರಮಾಣ. 
ಇಯು ಮೊದಲಿನ ಕ್‌ ?" ಸಾಮಾನ್ಕ ಪ್ರಮಾಣವೂ ಆಗಿದ್ದರೆ ಆ ೧.7. ಯು 
0. 00. 073. ಊರ್ಕ.......ಆಗಿರುವುದು. 1ನೇ ಪದವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ 
ಬ ೫. 7) ೬4010950 ಸಗ: ಣ್ಣ ಗ ಪ ್ಪೀಯ (ರಿ-4) 
ಉಡಾಹರ (1, 8, 6 ಏ2ಗ್ಗ್ಚ್ಟ..... ಇದೊಂದು 0.0. ಇದರ 
ಮಾನ್ಯ ಪ್ರಮಾಣ 8 ಮತ್ತು 1ನೇ ಪದೂಾ87-3 ; 
ಎಟಿ ಶ್ರೋ [ಕ್ತ ಇದೊಂದು 6.70. ಇದರ ಸಾಮಾನ್ಯ' ಪ್ರಮಾಣ 
೫.2 ಮತ್ತು 1ನೇ ಪದ... ೨.2 (2-3 
8. 2. ಓ ಸಇದೊಂದು 0.0. ಇದರ ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರಮಾಣ | ಮತ್ತು 


100 


57 6081 01 0 (೮೫5 0! ೩ 06973611€ 9988638108-- 


100 5 ಎ03-015-ಊ2ಿಸಎ..... ೬ 7-೫ 0-೫, 
11111111116 101% 51005 7 1, 1 


ಬ ಫಸ ಆ ಇಷ 1.1.21: ೬: ಹ ಗಾ ಇಇ ಟಿ 


ಆ ಟ್‌ ೨ ಯ (7೦೫೬ 1806 ೪0098, ' 
6717 07 168103, 776 86% . 


5 (1೨೪) ವಂ -ಂ1” 


(1-1) ತ 
ಗ 11ರ 5) 


3೬) ..(ರ.6) 


111 ಎ1, 7760 8808117 777106 6ಎ ಡ್‌ 


116 17877 0೩1 ೧, ?, 1, 1, 8 116 6160192105 0116 6೦13615710 
7081688102. 


(111768 ೩೫7 01706 ೮197079715, 776 ೦೩೫೩ 0870 116 ೦86೫ ೫0: 
[0೫23 07100186 (5.4) ೩/6 (5.8) ೦೯ (5.6) ಕ 


7:20771)10 :--(1) ೫114 116 ೫0% 166773 ೩೫೮. 606 808 10 6 
167175 0? 1616 ೦೫7೦0710 7708768810% 3, 6, 12 ' 
ಆಕ ನರಾ “್‌ ಸ 
11676 028, 72 ೩06 ಇಮ6, 
[1111116 1071001೩ (5.4%), 
011 56873 8. 25396 


.೬॥0]117106 1081001೩ (5.6), 


ಹು ಶ್ರೈ68 ಮು 112) 


5-7 ಒಂದು ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ॥ ಪದಗಳ ಮೊತ್ತ 


ಎ 6-01 3-೦73-3... 3 ೮718-23. 1೫೨3 ಎಂದಿರಲಿ, 
? ರಿಂದ ಎರಡು ಬದಿಗಳನ್ನು ಗುಣಿಸಲಾಗಿ 


76ಎ ಂ073-03-ಎ...--ಊ01-3. ಊಗ-3 ೧)? 
ಎರಡನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಮೊದಲಿನ ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ಕಳೆಯಲಾಗಿ 
5 (1-17) ಇ. 6-01೫ ಎಂದಾಗುವುದು 


4(1--11) 


ಜು ಬ್ಕ್ಸ್‌ ೪1. (0/5) 


7 ಎ. 7 ಆಗಿದ್ದರೆ ಇದನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ 


5 ಎ 6 (1೫೨.17) ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ .... (ರ.6) 
7--1 


4, 7, ೫, |, 8 ಇವುಗಳನ್ನು ನಾವು ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ಮೂಲಾಂಶ 
ಗಳೆಂದು ಕರೆಯಬಹುದು, ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೂ ಮೂರು ಮೂಲಾಂಶಗಳು 
ದತ್ತವಾದಾಗ ಉಳಿದವುಗಳನ್ನು (5.4), (5.5), ಅಥವಾ (ಠ.6) ಸೂತ್ರಗಳಿಂದ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು : 

(1) ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ 6ನೆಯ ಪದವನ್ನೂ, 6 ಪದಗಳ 
ಮೊತ್ತವನ್ನೂ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ: .- 

ಡಿ ಕ್ಕಡೆಷ್ಟಿ, 23 ಓಲ 

ಇಲ್ಲಿ 0:8, ?7ಹಾ9, 9ೃಮಾಲಿ 

(ರ.4) ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಅನ್ವಯಿಸಲಾಗಿ 

6ನೆಯ ಪದ-..38.25..96 

(5.6) ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಅನ್ವಯಿಸಲಾಗಿ 


ತ 
6210 6೩1.681 
ಾ] 
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(11) 86 8600೫4 671% 08 & 0. 15 4 ೩೫6 1086 080 
091773 18 256. 


71164 1606: 07806 ೩೫೮ 100701 097208. 
100 0786 100782 ಎ0, ೩೫6. 0೦೫77002 780101 


11102 01% 2256 
1 ಐತೆ 
ಗೆ 
ಈ. 265 ಲ ಸಚ್ಚಾ 
116 ಣ್ಕೆ 
*. ?೫ಮ4 ೩೧0 ಇಎವ1% 


101711 5077125 1.432 04 


5,8 66012617106 786875--7176 107728 01760608 1% 
11760 ೩7೮ 1೩86 007708 ೦8 ೩ ೮.0. ೩7೮ ೦೩6 1001710010 7100೫೩. 


2೩777108 :---(1) 718011 0706 9601701110 7100715 ಶಿಂ1006 
4 ೧76 1/4. 


1116 0೦೭೮80೦೫೦10 ಆ. 2. 185 197708. 1.00 ೫ 
1116 007737707 7೩110. 


'1108 1/4 ಎ. 4/4 
ಎ ೫ಕೆ ದಂ 1/16 008 ಹಾ. 1/2 
116106 1116 770878 ೩೯೦ ೨, 1, 3/2 
(11) ೫1106 0 (0007201710 ೫1607 ಶಂ11000% 3 0764 12. 


1.08 1116 0೦೫೫6೪10 770೩7 10 ೫, ೪.6. 3, ೬, 1 
೩7೮ 1೫% ೮.0, 


62 ಖೆ ಮ-423 
ಬ 


೨ ಖೆ ಮ 8602ಖ ಮ 
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(11) ಒಂದು 6.೫.ಯ 2ನೇ ಪದ 4 ಮತ್ತು 5ನೇ ಪದ 256. ಅದರ 
ಓಂದನೆಯ ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪದಗಳನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಮೊದಲಿನ ಪದ, ಸಾಮಾನ್ಕ ಪ್ರಮಾಣ" ಆಗಿರಲಿ, 


ಆಗ ಊ%*ಇಾ256 
0೫ ಇದಸ್ತೆ 


ಎ ೫ನೆ, ೧ಜದಾ3 
4ನೆಯ ಪದ... 1.432 04 


5.8 ಗಂಣೋತ್ತರ ವಂಧ್ಯಕಗಳು 


ಒಂದಂ €.7.ಯ ಮೊದಲಿನ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ನಡಂವಣ ಪದ 
ಗಳನ್ನು ಗುಣೋತ್ತರ ಮಧ್ಯಕಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (1) 4 ಮತ್ತು ಸ್ಥಿ ಇವುಗಳ ಮಧ್ಯೆ 3 ಗುಣೋತ್ತರ 
ಮಧ್ಯಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 


ಈ 6.0. ಯಂ್ರಿ ಕ ಪದಗಳಿವೆ. 7 ಎನ್ನುವುದು ಇದರ ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರಮಾಣ 
ವಾಗಿರಲಿ, 


ಆಗ ಸ್ವಿನಾ&ಿ,14 
14 ಅಥವಾ ಭಜಸ್ವ 
, ಮಧ್ಯಕಗಳು ೨, 1, ಸ್ಕಿ 


(11) 3 ಮತ್ತು 12ರ ನಡುವಿನ ಗುಣೋತ್ತರ ಮಧ್ಯಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಇ ಎಂಬುದು ಗುಣೋತ್ತರ ಮಧ್ಯಕವಾಗಿರಲಿ, 


3, ಖ. 32 ಇವು 0 ಯಲ್ಲಿವೆ. 


1106108965 5.4 


1116 600 1886 00710 ೩06 1116 8017 ೦17 0೩೦% 8901761710 
70817688101 (1-0). 


ತ ತಿ 6,182... %0ರಿಸ6813 

ಡೀ 7, 21, ಕಿತ್ತಿ. 7, /. 10 618613 
ಶ್ರ 917, 1ಕ್ಕ38 ,*, 5078 ೪೮೦೫೫ 

ಕ್ತಿ 1, -ಇಢಿ, 9, , , 000 001808 
5. 81 --27 9. , . 108 002008 
06 3,--2, &/3......50 6 008035 


118070 006 17101081560 11177167 ೦1 86077610710 20೩85 
1266776098 9800 [೩17 ೦8 77೩1108 (7-12). 
7 8 ೩06 48 ; 3 730೩/08 

8 1/7 ೩/೫0 843 ; 3 7೫30೩08 

9 3. 1/8 ೩೫೩೦ 128 ; 4 770೩78 
10 8/2 ೩/೫೮ 16/81 ; 4 770೩08 
11 256 ೩೧೮ 1 ; 8 7708೩8 ಕ 
12 27 ೩೫೩೦ 1/27 ; 5 770೩೫ 
18 ೫0/7076 .. 186 108 170 1076081 7081019 


11277712078 6 ೩70 ॥, 186 ೩೭101016610 70082 15 07೦೩6೫ 107. 
016 8901701110 770೩7. ೬ 


14 8116 186 7೩12೮ ೦7 ೫ 80 1086 2೨)--3, 4)--1, ' 
೩೫0 13//--23 ೩7೦ 1% 0.7. 


111 96701808 15--20, 08700 ೦8 1006 6167867158 0, ?, | ೫ ' 


೩೫, ,5 08 ೩ 8902100710 77087688107 ೩೫೮ 81708. 8114 1%6 ' 
1770 771881116 61673028. | 


18 1 ಎ98? ಮಳಗ ಇವ 6 

16 6 ಮ 83/ಕೈ1 ಎ28 8 ಡಿ 

17 0 108, 7 ಎ 0/8, 6 ಎ 76/8 
18 ಮ ಎ ೨/8, ೫ಎ 4, 6 ಇ 18/18 
19 0 ಮತ್ತಿ ೯॥ ಇಇ“ ರೆ 2 188 

20 | ಮತ್ರ ಅಡಾ ಎತ್ತ ನೆ ಹ 123 


| 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 5.4 3 ಕೆಳಗಿನ 0. 7. ಗಳಲ್ಲಿ (1-6) ಪ್ರತಿಯೊಂದರ 
ಇನೆಯ ಪದವನ್ನೂ ಮೊತ್ತವನ್ನೂ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಟೆ ಠಾ: 1ಳ್ಳ. ೬ 5 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 

೨ ೫೧.11.೪1, 6ತ ಇ 6 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 
31 1... [6 ಸರಿ ೭? 5 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 
ಡಿ 1, 3, 9,.......6 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 
ಪಚಕ ೬-927, ಇಷಾ. 5 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 
ಹ... 3 ಧಿ ತ (0 6 ಪದಗಳ ವರೆಗೆ 


ಈ ಕೆಳಗಿನ (7-123) ಸಂಖ್ಯಾಯುಗ್ಮಗಳ ನಡುವೆ ಆಯಾ ಪ್ರಶ್ನೆ ಯಲ್ಲಿ 
ೂಚಿಸಿರುವಷ್ಟು ಗುಣೋತ್ತರ ಮಧ್ಯ ಕಗಳನ್ನು ಬೆರೆಯಿರಿ. 
7 3 ಮತ್ತು 48, 8 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
8 ; ಮತ್ತು 343; 3 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
9 -ಕ್ವಿ ಮತ್ತು 1298 ; 4 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
10 $ ಮತ್ತು ಸ್ಥಿ €$; 4 ಮಧ್ಯಕಗಳು 
11 256 ಮತ್ತು 1; 83 .ಮಧ್ಯಕಗಳು 
12 27 ಮತ್ತು 1/07 ; ಠ ಮಧ್ಯಕಗಳು 
13 ಎರಡು ಅಸಮ ಧನ ಸಂಖ್ಯೆ % ಮತ್ತು ಥಿ ಗಳಲ್ಲಿ ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯ 
ಗುಣೋತ್ತರ ಮಧ್ಯ ಕಕ್ಕಿ ೦ಂತ ಹೆಚ್ಚಿ ನದು ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


14 2/--3. 41-೩೬ ಕು 13/--23 (1.7. ಯಂ್ಸಿದ್ದರೆ ಯ 
ಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


15 ರಿಂದ 20ರ ವರೆಗಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿ ಇ. 1, ಓ ೫. ಇವು 6 ಇವುಗಳ ಪೈಕಿ 
ರೂರು ಮೂಲಾಂಶಗಳನ್ನು ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. ಉಳಿದೆರಡು ಅವ್ಯಕ್ತ ಮೂಲಾಂಶಗಳನ್ನು 
ುಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
15 1ಎ98, 7ಎ, ಹಾರಿ 
16 0ವಾಸ್ತೆ, ]ಡಾ2&, 7ನಾ 
17 ಆಇ83, 1ತಾತ್ಕೆ. 576/3 
18 ನಾತಿ, ೫೧4, 618/18 
1" 
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21. 716 )0010181010% 08 ೩ 0621818. 10778 18 10,0 
1? 1 10708808 07 5% 9೩0%. 76೩, 014 16136 00011816102 
೪130 924 01 176 79೩18. 

೧9 79 ೪೫೫0೦ 01 & 0ಬ. 6002608005 07 15% 986 
7688. 88 16 ೫1೩8 )೫70%೩890 (07 ೫86. 18,000, 0870 108 ೪೩ 
೩% 116 906 01 1007 770೩೫8. 

23 ಓ 70೩೫ ೩೦೦೦)॥8 ೩ 7086 ೫108 ೩ 8687117 58187 
0 ೫. 3,600 00: 798೯ ೫118 106 17606780876116 10080 
111 7606170 ೩. 100 10070889 97077 79೩೯ 808 1176 76೩8 
11/80 15 118 881877 17 119 8/18 7087 ೩706 77೩% 18 118 50% 
11100776 107 006 1786 0176 79೩7 262106 1. ' ಕ 


5.9 7% ಗಿ. ೫, 0. 1, ೩೫6 ಔ. 1. 0 (೪9 7981(11 
0988111168 ---1.0% 0 ೩0೮. 0 19 1೫0 [0051179 117000೩1  ೮೫೩೫॥ 
1165. 160 8001೯ 4.1/., 0.11. ೩/4 7.11. 16 76806017617 4, 
೩೫೮ 71. 1068 ೫76 1೩76 | 


(1) 6, 4, ರಿ ೩೯ 1% 4.7. 


24 4-.-ಿ 
 ್‌ 0-0 ' 
ಖೆ ' 
(11) ಇ, 0, `ಶಿ ೩೭೮ 1೩ ಆ.7. ' 
ತ | 
| (1 ' 
(0 _-./೫9 81706 6 ೩೧6 ಶ॥ ೩೫೮ 000% ॥೦8 
1೪1೪6. | 
(111) ಇ, ೫, ರ ೫9 %೬ ಔಚ | 
ಜಸತ ತಳ ತ್ತೆ | 
ಎತ ಸತಾಕ್‌ 840, ' 
ಡೀ ಎ ಚಹ ಜೇ | 
ತಾ 1 ಗೌ 0ರ. | 
07. 11 ಪಾ 200 | 
ಇ--ಿ 


21 ಒಂದು ಪಟ್ಟಣದ ಜನಸಂಖ್ಯೆ 10.000. ಅದು ಪ್ರತಿ ವರ್ಷವೂ 5% 
ದಲ್ಲಿ ಏರುತ್ತಿದ್ದರೆ 5 ವರ್ಷಗಳ ಅಂತ್ಯದಲ್ಲಿ ಆ ಪಟ್ಟಣದ ಜನಸಂಖ್ಯೆ ಎಷ್ಟು ? 
22 ಒಂದು ಕಾರಿನ ಬೆಲೆ ಪ್ರತಿ ವರ್ಷವೂ 15% ನಷ್ಟು ಇಳುವರಿಯಾಗುವುದು. 


ನನ್ನು ರೂ. 18,000 ಕ್ಕೆ ಕೊಂಡುದಾಗಿದ್ದರೆ ನಾಲ್ಕು ವರ್ಷಗಳ ಅಂತ್ಯದಲ್ಲಿ 
ನರ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


23 ವರ್ಷವೊಂದರ ರೂ 38.600 ಸಂಬಳದಲ್ಲಿ . ಪ್ರಾರಂಭವಾಗುವ 
ತ್ತು ಪ್ರತಿ ವರ್ಷವೂ 10% ನಷ್ಟು ಬಡತಿ ದೊರೆಯುವಂತಹ ಒಂದು ಕೆಲಸಕ್ಕೆ ಒಬ್ಬ 
ನುಷ್ಕನು ಸೇರುತ್ತಾನೆ, ಐದನೇ ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಅವನ ಸಂಬಳವೆಷ್ಟು ಮತ್ತು ಮೊದಲಿನ 

ವರ್ಷಗಳ ಅವಧಿಯಲ್ಲಿ ಅವನ ಒಟ್ಟು ಆದಾಯವೆಷ್ಟು? 


5.9 ಎರಡು ಧನಸಂಕೇತಗಳ ಸಮಾಂತರ, ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ್ತು ಹರಾತ್ಮಕ 
ಧ್ಯಕಗಳು ಕ 


4 ಮತು ॥ ಎರಡು ಧನ ಸಂಕೇತಗಳಾಗಿರಲಿ. ಅವುಗಳ ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯಕ, 
ಹೋತ್ತರ ಮಧ್ಯಕ ಮತ್ತು ಹರಾತ್ಮಕ ಮಧ್ಯಕಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ 1, 0 ಮತ್ತು 7 
ರಲಿ. 


ಆಗ ಹ 
' (1) 0, 4. ಶಿ. 4. .ಯಲ್ಲಿವೆ. 
24--6*.- 
4--॥ 
ಆ ಊ 
(11) ಇ 0.8 6. 2.ಯಲ್ಲಿವೆ. 
61 
0060 
(ಎಡ /0ಯ 4 ಮತ್ತು ॥ ಗಳೆರಡೂ ಧನ ಸಂಕೇತ 
ಗಳಾಗಿರುವುದರಿಂದ. 
(1) ಇ. ೫, ಶಿ.೫.. ಆಲ್ಲಿವೆ. 
1 1 8 4.7. ಯಲ್ಲಿವೆ. 
ಆ. ೫, ಶಿ 
9 | ] 01--ಗಿ 
ಟು ಚಟ 2೬ 
೬... ಓಕರಿ 
" 


ಗಿ ಪ ೪-೪ 
ಬ ಗಟ ಬು ಇಟು..: ಸ 
[118 18 ೩1೫೩78 20810176. 686806 4 ಐ (0 
ಹ 20) 
(1 ಟಟ (1 ಣ್‌ ೫31) 

_೪ 0) [0-)--2:/08]) _ ಥಿ (1'4-- ೪ಶ)3 

ಚ %--ಗಿ ಇ--॥ಿ 
]'118 18 ೩1೪7೩78 2೦811176. 78608767076 ಆ ಎ 11 

ಕಾಟ ಜಾ 1 


17. 1130 8000181 0೩8೮ 7098 0ಎಥಿ 
ಪೇಜ್‌, ೮6ಎ ಇ. ೫ಚತಾಂಡ 


ಬ ಡೆ ಯ (1 ಮ 01 7076071076 1% 892681 ೧0೯ 
೦8161776 0೩11510168 


ಡೆವಭಾಗನಭಾಣಔೆ 


12708 ರಿ.5 


1. ₹10:07769 008% 1506 411, ೮711 ೩/74 7711 18766೫. 
170 7೦810176 0೫೩7116108 10277 ೩ 6902688173 07. 


2 16ರ, 0, ೫೦1೩ 07 8764 ಇ*ವಶಿಕಎಂ.  ಔ5॥0ಜ 
ಖ, ೫, 2 ೫ 1% 17, | 


8 16, ಗಿ, 0, ೫೦1೩ 787, ॥, 0 4, ಖಾ 1% 0.೫. 
0, 04, ೮, ಬ 1% 47 27076 18೩1 


4... 1,0, 1601847; ಶ, 6, 4%ಂ1107 ;: &೫೦ 0, 
171 117 ಇ107%7 1181 1, 0, 6೩76101 ಆ7. 
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ಏ ಗಿ ಜೊ 110 1 
ಬ ದ (ಬ |) (1/1-- 1/ಗ)3 
2 
ಇದು ಸದಾ ಧನವಾಗಿದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಓಎ 6 


೨ 


ಗೆ ೫ಎ (ಷ್ಟ 200 _ಜ/00 [0--8-9./0% 
ಥಿ 1--ಗಿ 

*/00(೬/6-- */))2 

%--ಗಿ 
ಇದು ಸದಾ ಧನವಾಗಿದೆ. ಆದುದರಿಂದ (ಎ. 1 

ಇ 4ಂಾಗ ಗಡಿ 

%`ಾಥಿ ಎನ್ನುವ ವಿಶೇಷ ಪರಿಸ್ಥಿತಿಯಲ್ಲಿ 

ಡೆ ಎಂಗ (0 ಎ06, 1150 
ಡೈ ವಾಗ 11 

ಆದುದರಿಂದ, ಸಾಮೂನ್ಯವಾಗಿ ಎರಡು ಧನಸಂಕೇತಗಳಿಗೆ 4028 


ಸಗಳು 5.5 


] ಎರಡು ಧನ ಸಂಕೇತಗಳ ನಡುವಣ ಸಮೂಂತರ, ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ್ತು 
ಮಕ ಮಧ್ಯಕಗಳು ಕಡಿಮೆಯೂಗುತ್ತಿರುವ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯಲ್ಲಿ ವೆಯೆಂದು 


2 6% ರಿ, 6 ಗಳು? ಯಲ್ಲಿವೆ. ಮತ್ತು ಂ%ಜಾ 0೫ಎ 08. ಹಾಗಾದರೆ 
7೫170 ಯಲ್ಲಿವೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ.. 
ದರೆ 
೨೦ಎ 
02 
ಯು ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(29--ಶಿ)3 


ಓ 9,೦40 ಯಲ್ಲಿ, ), 0, 4 60 ಯಲ್ಲಿ, 0. 4, 6 8೫ಯಲ್ಲಿದ್ದರೆ 
6111 'ಯಲ್ಲಿವೆ ಎಂದು "`ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
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5.10 507% 01 ೩ 6901061110 ೫7088655108 111 1717106 
1೩1] 107175. 


1176 ಔ೩೪೮ [೦೫೮6 11೩1.16 80207 5 08 ೫ 10806 08 1ಜಿ 
8907391710 7082688107 | 


%, 61, 0/3 ಹಟ್‌ ಬೋ ೈ ೈ್‌ 017೫- 
ತೆ _0€(3--1%) 
18 €1760 7 "ರಾ ೫ ಟ್‌ (ರ.5) 
' ` ಹ 283೫ ಜಃ 
118 1787 19 ೫7೯10007 ೩5 6 ಕ್‌ ಇಗ 


5101086 106 70173008 ೦ 108108 ೫ ॥೦೮8 ೦೫ : 17070881 
771611006 97617... 7860 1016. ೨೦೫3೦೪716೮ 77087685100 11 
12೩16 19)/111110 70729 1೦೯728. 18 1018 ೧೩೩8೮ 776 ೧೩೫7೦% 01 
1006 8017 0200ಗೈ. 18086168 10೩707 108738 7೮ ೩೦0 16 
116 08177176, 180076 ೫111 ೩1೫೩]8 09 1508738. 1616 ೦೪೮೫ ' 
116 00. 086 1107೮ ೩7೮ 70877 ೧೦೩8೦8 70676 036 81 
೩7೦೩೧1೮8 010507 ೩7೮ ೧10೦867 10 ೩ 18700 7೩11 ೩5 70 8೦ 
೩೦17 17076 ೩೫6 73076 108108. . 6 80811 6೮೫೩773176 7% 
1೪115 18/0005. 


17 86 60೩0/07 ಮರೆ ಸತು ಮೆ 
ಡಸ ಹರಕ) | 
0717 6136 860070 0087 0೫ 106 21815 01೩68 ೩5 ೫ 12070886 

ನ[[0086 ವತ್ತಿ. ಔಂಡ 17”ವ(3)” 00000265 8108 


೩70 57781107 ೩೫ 1 16೧೦೫7೨5 1878೧೯ ೩7೮: 1೩೯೮೫. 107 6೫೩೫] 
20! ೫ಎ10, ' 106. 10900 ೫ಬ [1 ಊಟ 


(ಫೋ ವಾಗಿ (ಗ ನ ಗಿ 
6 0080166 1881 7೫867 7ಎ 1/2, 106 0670 ನ್ಯ 


೩)])೦೩೦168 010868 ೩76 610808 19 06 7೩126 0... 186806 ೩8 
6002268 1797 ೩7೮ 1870268, 106 80೫ 5 ೩17೦೩೮18 0108 


೩110 010807 00 186 7೩100 ತ್ಯ 1010060 77೮ 0೩೪೮ 
ಹಾ ಬಃ 
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8.10 ಪದಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಅಪರಿಮಿತವಾಗಿರುವಂತಹ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ 


ಇ. ೯0 ಡ್ನ 09೫77! ಎಂಬ ॥% ಪದಗಳಿರುವ ಒಂದು ಗುಣೋ 


_ರ. ಶ್ರೇಢಿಯ ಮೊತ್ತವನ್ನು 5- 4೬. ಸೂತ್ರವು ಕೊಡುವುದು ಎಂದು 


ಎವು ಸಾಧಿಸಿದ್ದೇವೆ. .... (5.8) 


0?" ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಪದಗಳ 


ಇದನ್ನು ನಾವು 8 2 
೨-1 1" 


ಖ್ಶೆ 1, ಎನ್ನುವುದು ಮಿತಿಯಿಲ್ಲದಂತೆ ಏರುತ್ತಲಿದೆಯೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಆಗ 
ನಿಣೋತ್ತರ ಶೆ ಫ್ರೀಢಿಯಲ್ಲಿ ಅಪರಿಮಿತ ಪದಗಳಿರುವುವು. ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ, ನಾವೆಷ್ಟೆ ವ 
ದಗಳನ್ನು ಮೊದಲಿಂದ "ತೊಡಗಿ ಕೂಡಿಸುತ್ತಾ ಹೋದರೂ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ. ಮತ್ತಷ ಷ್ಟು 
ಪರಿಮಿತ. ಪದಗಳು ಉಳಿದಿರುವುದರಿಂದ, ಶ್ರೇಢಿಯ ನಿಖರವಾದ ಮೊತ್ತ ವನ್ನು ಕಂಡು 
ಡಿಯುವುದು ಸಾಧ್ಯ ವಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಹೆಚ್ಚು ಹೆಚ್ಚು ಪದಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸ ತ್ತ ಹೋದಂತೆ 
ಓತ್ತವು ಒಂದು ಸ ರವಾದ ಬೆಲೆಗೆ 5 ಹತ್ತಿ “ರಹತ್ತಿ ರವಾಗುವಂತಹ ಸಂದರ್ಭಗಳು 
ಲವಾರಿವೆ. ಇದು ಯೂವಾಗ ಸಂಭವಿಸ ಎವುದೆನ್ನು ವುದನ್ನು ನಾವು ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ. 


6 ಎಂದರ ಎಂ? ಎನ್ನುವ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ / ಏರಿದಂತೆ 
ನ್‌ ೨-1 ]--1% ಸ 


ಲಬದಿಯ ಎರಡನೆಯ ಪದ ಮಾತ್ರ ವ್ಯತ್ಕಾಸಗೊಳ್ಳುವುದು. ;:ಎತ್ವಿ ಎಂದಿರಲಿ. ಆಗ 
೫ ಮ. (ಕ್ವಿ) 1, ಇದರ ಬೆಲೆ ॥ ಏರುತ್ತ ಏರುತ್ತ ಹೋದಂತೆ ಕಡಿಮೆ ಕಡಿಮೆಯೂಗುತ್ತ 
ಹೋಗುವುದು. ಉದಾಹರಣೆಗೆ 


೫೬10. 100, 1000, . . ಎ. ಆದಾಗ, (ಕ್ವಿ)? (ತ್ರಿ), (ಕ್ವಿ)309,  (ತ್ವಿ)3000 


1 ವಾತ್ವಿ ಆಗುವಾಗ, ಆಡ ಸರವು ಶೂನ್ಮಬೆಲೆಗೆ ಹತ್ತಿರ ಹತ್ತಿರವಾಗುವುದೆಂದು 
ಎ 
ವು ತೀರ್ಮಾನಿಸ ಸತ್ರ ೇವೆ. ಆಹುದರಿಂದ 1 ನ ಬೆಲೆಯು ಏರುತ್ತ ಏರುತ್ತ ಹೋದಂತೆ 


ಗೆ ಹತ್ತಿರ ಹತ್ತಿರವಾಗುವುದು. ನಾವು ಎಮ ಎಂಬ 


£೨ 
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6787717196 109 0೩89 1: ಮಸ್ತ 10 18 6೩8] 100 866 118% 1” 900% 
5781107. ೩70 81081107 ೩8 1% 10007268 187897 ೩೫. 18೩8 
1771619167 1" 18 ೩ 1107107 1058 1107 3 1% 37೩7161106. 
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186706 ೫70070. . 006 0೦೫೩17೦೫. ೫೩01೦. ೪. 01? ೩ ೮೦72018 
7087685102 1168 06177098 ---1 ೩೫0. -/- 1, 009 8117 01 ೫ ತ 


8170೩00068 0111170111 01080 0೦ 186 ೫೩1೬9 ೩8 ೫ 


26007368 1100/1:1101/ 101/6. 1% 18018 0೩86 ೫6 887 1184 
116 80103 50 1711111077 ೦? 1119 8 9೨೦೫3೦%110೦ 7೦87685101 18 ಸ 


% 
ನ ತ 


31%0072)168 :--(1) 8116 516 807% 00 10017107 01 ॥76 108 
71106 89೦೫1791110 70876881032 ತ್ವ 
110, 14. ೫ ಸ ಸ್ಥಿ 


511106 1800 0೦೫0773017. 78॥10 1/2 18 1088 00೩7 2, 9% 8070 


17311111077 0೮808 ೩71೮ 18 9೧೫೩1 0೦ ಮ ಹ ದಾ 


| 


ಬ 
ಶ್ರ 


(11) 8೫170 186 8017 ೦1 076 17011106 09077368710 7208768 
ಜಯಾ, 3/2, ಒ್ವಾ. ಓ೮೪ಟ್ರಿಸಡಿ,  ... ಊ ೬... .. 
11676 01/2 ೩೫6 1 ಎ---1/8. 511106 | 7 |-ಆ1, 806 8070 00 18 
1112107 6೫1808 ೩76 18 60081 00 0/(1-) (1 2)/(1--1/3) ಷಾ 
(1/2)/(4/3) ಎ3/8. | 


(111) (00177670 886 7606861716 46017281 3.38333 . . ... 
17100 ೩೫ 917೩1611 ೮೦೫7770೫ 77೩೮110೫. 


116. ೫1773007 3.8333.... ೧೩೫ 06 70076867166 ೩5 1% 
1111111007 3 7108 606 8017 ೦? ೩ 06೦೫761710 2708768810೫ ; 


8.8833. . .... ಎ. 338/10) -(8/100) 3. 
ಆ ಚರ್ಗಾ ಫ್‌ ಲಲಚಜಾ 


ಮಾ8/(1---1/10), (808೫ 10 178710] 
71676 ೧ ಎ3, ಎ1/10) 


ಮಿ 


188 


ತ 


ಬದಾಹರಣೆಯನ್ನು ಮಾತ್ರ ಪರಿಶೀಲಿಸಿದರೂ, % ಎನು ವುದು. ಪರಿಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಕ್ಕ ೦ತ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಾದಾಗ, ॥ ನ ಬೆಲೆ ಏರುತ್ತ ಏರುತ್ತ ಹೋದಂತೆ 1%» ನ 
ಲೆ ಕಡಿಮೆ ಕಡಿಮೆಯಾಗುವುದೆಂದು ಗ್ರ ಹಿಸುವುದು ಸುಲಭ. 


ಆದುದರಿಂದ ಒಂದು ಗುಣೋತ್ತ ಕ್ಕ ಶ್ರೇಢಿಯ ಸಾಮಾನ್ಯ ವ್ಯತ್ಕಾಸ ; ಎನ್ನುವುದು 
__] ಮತ್ತು __ ] ಇವುಗಳ ನಡುವೆಯಿದ್ದು ಗ ॥ ಪದಗಳ ಮೊತ್ತವು, 1 ನ ಬೆಲೆಯು 


ಅಪರಿಮಿತವಾಗಿ ಏರಿದಂತೆ 9 ಎಂಬ ಬೆಲೆಗೆ ನಾವೆಣಿಸಿದಷ ನ್ಟ ಸಮೀಪವಾಗಿರುವುದು, 
ಅಾಾವಾಗ್ಯಿಗೆ 


ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ಅಪರಿಮಿತ (ಅಥವಾ ಅಪರ್ಯಾಪ್ತ) ಸಂಖ್ಯೆ 
ಸಳ: ಮೊತ್ತ _ 1. ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 


7-1 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (1 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಅಪರಿಮಿತ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೈಢಿಯ ಮೊತ್ತವನ್ನು 
ಇ ಾ- ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ: ], ತ್ವ ತಿ ಕ 
ಇಲ್ಲಿ ಸಾಮಾನ್ಯ ವೃತ್ಯಾಸ ತಕಿವು 1 ಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮಾನ ಯಾಗಿರುವುದರಿಂದ 
ಪರಿಮಿತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ ಇದೆ. ಅದು ಎ.ಎ 
ತ 
ಸ ಯಹ ಇಂ ಜ್‌ ಎಂಬ ಅಪರಿಮಿತ ಗುಣೋತ್ತರ 
ಶ್ರೇಢಿಯ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಇಲ್ಲಿ ಮತ್ತಿ, 7ಮಾಣತ್ಯೆ. 171] 
ಆಗಿರುವುದರಿಂದ ಅಪರಿಮಿತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತವು ಇದೆ. 


93333, 1.(.81 ಎಂಬ ದಶಮಾಂಶವನ್ನು ಸಮಾನ ಬೆಲೆಯ 
ಭಿನ್ನರಾಶಿಗೆ ಪರಿವರ್ತಿಸಿರಿ. 
2.3333 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 3 ಎಂಬ ಸಂಖೆ ಮತ್ತು ಒಂದು 


೨. ....... 


ುಹೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ಮೊತ್ತವಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು, 
೨೪ರ ಬ... ಹ್‌ ತಿ0000 .. ...೦3000,,.......... 
ಡೆ 010೪ ಬ... ಇ-.00030 ............ ರ 12... 
9 3 ಇ 


೫. 77 ೬ 7೧2೭೪ ಜ.೫ 


(ಅಪರಿಮಿತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ, ಇಎ3, 1ಎ. ಇ.) 
ಮು 10 
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70019868 5.6 


7174 106 8022 10 1780107 ೦ 6೩೦% 08 1%6 1010772೫ 
ಕ್ರ6೦೫190710 77087688108 1-10. ॥ 


ಟೂ ತ ಹಸಿ 6... 0.9, 0:09, 0.909,...... 
ಜ್ರ ಟಾ 
ಆಾಪುಗ್ನ ಸತಿ ಸತ್ರ. ನರಾ ಯಿ 7 0.1, 0.04, 0.016, . . . 
ಇ ಜಹಿ ಬಚಾ? ಸಾ ಡಿ. ಕರಿ ಸತಿ ರಾ ಜಾ 
ಟಿ ಜಾ ಚಾ. 
ಡು ಇಸ ಯಹ; 5 
11 11 
ಜೊ ಸರಾಸ ರಾಜ ಟಿ ರ್‌ ಟ್ರ್ಯಟ, ಕ್‌ ಫ್ಯೂ 
8 ತ್ತ ಸ ಸಃ 10 1, --0.6, 0.36 


(002167% 6೩೮% 08116 70110171176 7೦7೨೩113 66672೩1 17100 
60811೩1975 ೦೦೫017೦೫ 17೩೦110088 (11--16). 


ಗ ತ ಸ ಬಜ್‌ ಕಕ್ಷ '0.1928193393 . . . ... 
ಸ ಈ2.99689 . .... ಶ್ರಿ ಶೈ.101530ಿ.. ... 
ಚಿ ಕೊತ 313,೧11. 16 0.363686 ...... 


17 780 8077 ೦1 ೩೫ 1107166 86೦೫736110 708೯688102 38 
11 ೩೧0 1516 1186 00817 18 8... 8100 816 0೦೦೫13೫7೦೫ 7೩110. 


18 ೬ 1೩|| 70000705 3/5 ೦1? 116 0615015 770೫7 710100 
10 0೩8 181101... 1 10 18 670760 77070 ೩ 616116 0೦1? 100 166%, 
1110 1116 0181087206 15 078೩7618 07076 ೧೦೫೫17೯ 10 768%. 


19 16 107610 01 0076 8106 ೦1 ೩ 8008೩76 15 8 170068. 
ಗ. 8500೧೦೫೮ 80876 18 1118071060 ॥]7 ೦೦೫11೦೦117 006 7710017185 
08 6 81008 ೦7 016 11780 800870, ೩ 10170 17 ೧೦೫11೨೦011೯ 06 
77110]2017108 ೦8 116 81008 ೦1 1516 860076, ೩೫೩೮ 80 ೦೫೩... 8184 
116: 8077 ೦1 116. ೩7೦೩5 ೦8 106 11011106177 77877 800೩7೦5 ೪1.೬8 
10211166, 17010610 66 8180. 


184. 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 5.6 


ಕೆಳಗಿನ (]- 10) ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಣೋತ್ತರ ಶೆ ೀಢಿಯಲ್ಲಿಯೂ ಅಪರಿಮಿತ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊ ೂತ್ತವನ್ನು ಕೌಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ, ಗ 
೬ ಹ. . 
ಗ್ರ ಗ್ರ ಎ2... 
3. 91. 18೪೪ ಐ ಫ್ಸ್ಹ್ಪೌ್ದ 
ಜೊ ಕೆಡಿ ಇಟ ಟ್ಟಿ 
ತ್ಣ ತ್ರಿ 
ಜಾ 
ಸ ಸ್ಥಿರ 
ಸ ಡು ಇ 
್ತ? 16 
6.0: 9099/19/002, 1 ೫೬೨. 
ಕೆ 0 ಗು 1113, 0:616 2 
ಬ ಟೆ! ಬ್ಲ ಬ ಕಾಜ 
ಬಾ. ಸಾಗ ೫ ೫೯ಕಿ,...... 


ಡೆ ಗಳ... ಬ ಮ್‌ 


ಕೆಳಗಿನ (11-16) ಪ್ರತಿಯೊಂದು. ದಶಮಾಂಶವನ್ನೂ ಸಮಬೆಲೆಯ ಭಿನ್ನ 
ರಾಶಿಗೆ ಪರಿವರ್ಮಿಸಿರಿ. 


ಯಂ ಟ್‌ ಡಸ ರಿ ಆ ಬಜ ೂ್ಪ 
ಬತ ಸ ಎ ಜ್‌ ಲ್‌ 14. 0108148123... 
ಕೊ ಜೆ ಓ ಟ್ಟ... 16... 0:8086386 


17. ಒಂದು ಅಪರಿಮಿತ ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಢಿಯ ಮೊತ್ತ 11. ಅದರ 
ಮೊದಲಿನ ಪದ 3. ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


18 ಒಂದು ಚಂಡು ಅದು ಬಿದ್ದ ಎತ್ತರದ 8/್ಯ ರಷ್ಟು ಎತ್ತರಕ್ಕೆ ಪುಟನೆಗೆ 
ಯುತ್ತ ದೆ. ಅದನ್ನು 100 ಅಡಿ ಎತ್ತ ರದಿಂದ ಕೈ ಬಿಟ್ಟ ಶ್ರ ಲ ಚಂಡು ಸಂಪೂರ್ಣ 
ನಿಶ ಲವಾಗುವ ಮೊದಲು ಚಲಿಸಿದ ಒಟ್ಟು ದೂರವೆಷ್ಟು ೆ 


19 ಒಂದು ಚೌಕದ ಭುಜದ ' ಉದ್ದ 8 ಇಚ ಇದರ ಭುಜಗಳ 
ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಿ ಎರಡನೆಯ :.ಚೌಕವನ್ನೂ, ಅದರ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದಿಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಿ ಮೂರನೆಯ ಚೌಕವನ್ನು ಇತ್ಯಾದಿ ಇತ್ಯಾದಿ 11೫೧ದ. ಹೀಗೆ 
ಅಪರಿಮಿತವಾಗಿ ನಿರ್ಮಿತವಾದ ಎಲ್ಲ ಚೌಕಗಳ "[ಒಂದನೆಯದರ ಸಮೇತ) ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳ 
ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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2 
8 


' 11 . 6.1 
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], 2, 3 60 8೩065 .4, 7 10010816 116 6010767008 ೫7೩75 01 6015671 
೩೫0 10817100 186 87೦೬೧೮. . 116006 116 00181 720710೮೯ ೦1 77೩78 
೦ 0711011710 070 100017 88 2-2-2 ಎ8.2 ಎ6. 1018 0೩87 00 
6೫10686 0818 7680/16 10 116 ೧೩8೮ 771676 006 87೦0064 1೩5 71 “107 
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೮. 0೮16781180 1115 100೩ 10 ೫7081 15 ೦0062 081166 ೩ /೬704: 
1101110! 711501)16 : ""1/ ೦೫ 801118 ೧೩೫ 10 6006 18 7 4180768 1 
77೩175, ೩೫7೧ ೩00167 111130 0೩7೫: 0೮ 6086 18646)67046717 11 ೫ 
01107610 778]75, 11/60 11/6 010 101135 006067 0೩೫ 16 1020 18 
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ಅಥ್ಯಾಯ 0 
ಪ್ರ *ಮಂಯೋಜನೆಗಳು ಮತು ವಿಕಲ್ಪಗಳು 


1.1 ಓಂದು ಮೂಲ ಸೂತ್ರ 


ಈ ಅಧ್ಯಾಯದ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ನಾವು ಒಂದು ಸುಲಭ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
'ರಿಶೀಲಿಸೋಣ. ಒಂದು ಕಿ ಸ್ರೆಕಿಟ್‌ 'ಆಟದ ಬಯಲಿಗೆ ಮೂರು ಪ ಪ್ರವೇಶ ದ್ಧಾ ರಗಳೂ 
ರಡು ನಿರ್ಗಮದ್ವಾರಗಳೂ ಇವೆಯೆಂದು ಊಹಿಸೋಣ, ಬಯಲೊಳಗೆ ಪೌವೇಶಿಸಿ 
ರ್ಗ ಮಿಸಲು ನಿಮಗೆಷ್ಟು ವಿಧದಲ್ಲಿ ಸಾಧ್ಯ? 6.1 ಚಿತ್ರ ದಲ್ಲಿ «ಪ್ರವೇಶ? ದ್ವಾ ರೆಗಳನ್ನು 


11 ೦07 
3 2 
11. 6.1 


ಇಟಿ 3 ಎಂದೂ «ನಿದ್ಗ ಮ'' ದ್ವಾರಗಳನ್ನು ಓ, ೫ ಎಂದೂ ಗುರುತಿಸಲಾಗಿದೆ, 
ವು ಒಂದನೆಯ ದ್ವಾ ರದಿಂದ ಪ ಪ್ರವೇಶಿಸಿದರೆ & ಅಥವಾ 0 ದ್ವಾರದಿಂದ, ಹೀಗೆ 
ರಡು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ನಿರ್ಗ “ಸಬಹುದು. ಇದೇ ರೀತಿ 2 ಮತ್ತು 3 ಎನ್ನು ಎ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ವರದಿಂದ ಪ *ವೇಶಿಸಿದಾಗಲೂ ಎರಡು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ನಿರ ್ಲಮಿಸುವುದು ಸಾಧ್ಯವಿದೆ. 
1.೨ ರನ್ನ ಗ್ರ ತೆ ದ್ಹಾ _ರಗಳಿಗೆ ಜೋಡಿಸುವ ಗೆರೆಗಳು ಬಯಲನ್ನು 
ವೇಶಿಸಿ ನಿರ್ಸಮಿಸುವ ವಿವಿಧ ವಿಧಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು. ಆದುದರಿಂದ (ಪ ಪ್ರವೇಶ 
ತ್ತು ನಿರ್ರ ಸಮನದ) ಒ ಒಟ್ಟು ವಿಧಗಳು ೨.-.-2.-2 3.226, ಇದೇ ಫಲಿತಾಂಶ 
ಮ ಬಯಲಿಗೆ 1% ಪ್ರವೇಶದ್ವಾರಗಳೂ 1 ನಿ್ಲಮದ್ವಾರಗಳೂ ಇರುವಾಗಲೂ 
ರಿಸಬಹುದು.. ಆಗ ಪ್ರವೇಶ ಮತ್ತು ನಿದ್ಗ ಮನದ ಓಟ್ಟು ವಿಧಗಳು 1 ) 
ಸ 

ಈ ಭಾವನೆಯನ್ನು ಕೆಳಗಿನ ಮೂಲಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ನಾವು ಸಾಮಾನ್ಕಿ ೇಕರಿಸುತ್ತೇವೆ. 

'ಓಂದು ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು 1% ವಿಧಗಳಲ್ಲಿಯೂ, ಅದಾದನಂತರ ಪ ಪ್ರತ್ಯೇಕವಾಗಿ ಇದನ್ನು 
'ವಲಂಬಿಸದಂತೆ ಇನ್ನೊಂದು ಕಿ ್ರಯೆಯನ್ನು 1) ವಿಧಗಳಲ್ಲಿಯೂ ನಿರ್ವಹಿಸ ಸುವುದು 
ಇಧ್ಯವಾದರೆ ಅವೆರಡು ಕಿ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನೂ ಒಟ್ಟಾಗಿ 1% «1 ವಿವಿಧ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ನಿರ್ವಹಿಸು 
ದು ಸಾಧ್ಯ ಎದೆ. 
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ಇದೇ ಸೂತ ಶ್ರವನ್ನು ನಾವು ಮೂರು ಅಥವಾ ಅದಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಪ್ರತ್ಯೇಕ 
'ಕ್ರಿಯೆಗಳಿದ್ದಾಗಲೂ ವಿಸ ರಿಸಬಹುದು: «ಓಂದು ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು 1) ವಿಧೆಗಳಲ್ಳಿಯೂ 
ಅದಾದನಂತರ ಪ ಪ್ರತ್ಕೆ ಕವಾಗಿ ಇನ್ನೊಂದು ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು | ವಿಧಗಳಲ್ಲಿಯೂ, 'ಅದಾದ 
ನಂತರ ಪ್ರತ್ಯೆ ಕವಾಗಿ ಇನ್ನೊಂದು ಕಿ ಸಯೆಯನ್ನು ) ವಿಧಗಳಲ್ಲಿಯೂ. ಇತ್ಯಾದಿಯಾಗಿ 
ನಿರ _ಹಿಸುವುದು ಸಾಧ್ಯ ವಾದಶೆ, ಅವೆಲ್ಲ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟಾಗಿ 1೭ ೫) ಕೆ ಹ್‌. 
ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ನಿರ್ವ ಹಿ ಸುವುದು, ಸಾಧ್ಯ ವಿದೆ. 3) 


ಡಕ್ಕೆ 


ಸ]. ಒಂದು ಟಿನ್ನಿ ಕ್ಲ ಬ್ಬಿ ನಲ್ಲಿ 8 ಹುಡುಗರೂ 8 ಹುಡುಗಿ 
ಯರೂ ಇದ್ದಾರೆ... ಒಂದು ಸಮ್ಮ 1 ) (ಬಬ್ಬ ಹುಡುಗ ಮತ್ತು ಒಬ್ಬಳು ಹುಡುಗಿ) 
ಡಬಲ್ಸ್‌ ಟೀಮನ್ನು ಎಷ್ಟು ಎಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸದಿಹುದು ? 


ಒಬ್ಬ ಹುಡುಗನನ್ನು 8 ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು, ಅದಾದನಂತರ ಒಬ್ಬ ಳು 
ಹುಡುಗಿಯನ್ನು ಪ್ರತ್ಯೇಕವಾಗಿ ಠ್ರ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. ಹೀಗೆ ಒಬ್ಬ ಹುಡುಗ 
'ಮತ್ತು ಒಬ್ಬ ಛು ಹುಡುಗಿ ಇರುವಂತಹ ಒಂದು ಟೀಮನ್ನು 85:40 ಜಿಧಗಳಲ್ಲಿ 
ಆರಿಸಬಹುದು. 


2. ಒಂದು ಚುನಾವಣೆಯಲ್ಲಿ ಅಧ್ಯಕ್ಷ ಸ್ಥಾ ನಕ್ಕೆ ಕೈ ಉಪಾಧ್ಯಕ್ಷ ಸ್ಥಾನಕೆ ಆ 


ಕಾರ್ಯದರ್ಶಿ ಸ್ಥಾನಕ್ಕೆ 5 ಮತ್ತು ಕೋಶಾಧ್ಯಕ್ಷ ಸ್ಥಾನಕ್ಕೆ "ಔ ಉಮೇದುವಾರರು' ಸ್ಪರ್ಧಿ 
ಸಿದ್ದಾರೆ. ಆ ದಿನಾವಣೆಯಲ್ಲೆ ಎಷ್ಟು ವಿಧದ ಫಲೆತಾ0ಶಗಳು ಸಾಧ್ಯ ಇವೆ? 


ಅಧ್ಯಕ್ಷನನ್ನು 4 ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. ಉಪಾಧ್ಯಕ್ಷನನ್ನು 3, ಕಾರ್ಯದರ್ಶಿ 
' ಯನ್ನು ಠ ಮತ್ತು ಕೋಶಾಧ್ಯಕ್ಷನನ್ನು ೨ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ 
ಕಾರ್ಯ ನಿರ್ದಾ ಹಕನ `ುನಾವಣೆಯೂ ಪರಸ್ಪ ರ ಸ್ನತಂತ ತ್ರವಾಗಿದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಅಧ್ಯ 
ಮತ್ತು ಉಪಾಧ [ಕ್ಷ ಮತ್ತು ಕಾರ್ಯದರ್ಶಿ ಮತ್ತು ಕೋಶಾಧ್ಯಕ್ಷ ಇವರನ್ನು ಚುನಾಯಿಸ 
ಲಿರುವ ಒಟ್ಟು ವಿಚಗಳುವಿ 4.3-5.9 120, 


'6,%8 ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳು 


ಕೆಲವು ವಸ್ತುಗಳ ಒಂದು ಗಣವನ್ನು ಯೂವುದೋ ಒಂದು ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಯೋಜಿಸು 

ವುದೇ ಕ್ರಮಯೋಜನೆ. 2ಡಿ 3; &, "6 ಎನ್ನುವ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. ಇವು 
ಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ ಒಂದೇ ಅಂಕೆಯನ್ನು ಆರಿಸಿ “ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳಿರುವ ಎಷ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಬರೆಯಬಹಾದು ? ಅವುಗಳಲ್ಲಿ. ಕೆಲವನ್ನು ಬರೆದರೆ ನಮಗೆ ದೊಶೆಯುವಿ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ; 08, 943/4 133,84ರ "ಈ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೂ 
ದತ್ತ | ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ ಮೂರರಂತೆ ಆರಿಸಿದ ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ವ್ಯವಸ್ಥೆ 
ಅಥವಾ ಕ್ರಮಯೋಜನೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸಬಹುದು. ಇಂತಹ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳಿ 
. ಸಂಖ್ಯೆ ಎಷ್ಟು ಎಂದು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದೊಂದು ಹ ದತ್ತ 8 ಅಂಕೆಗಳಿಂದ 
ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ” $ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ ಎಲ್ಲ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು 
ವಿಧ್ಯಾರ್ಥಿಯ ಪ್ರಯತ್ನಿ ಸಬಹುದು. ಆದರೆ ಈ ಕೆಲಸ ಬಹಳ ಪ ಪ್ರಯೂಸಕರವಾದದ್ದು 
. ಎಂದು ಅವನು ಕೂಡಲೇ ಮನಗಾಣುತ್ತಾನೆ. 
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84 ಮ ೫(ಗನಿಸಿ ಗಾಡ ಜಾ 0! (1-7 -.-1). (6.3) 


6.1 ರಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಿದ ಮೂಲಸೂತ್ರವನ್ನು ಅನಿಸಿ ಈ ಸಮಸೆ ಯನ್ನು: 
ಕ್ರಮಬದ್ಧ ವಾಗಿ ಬಿಡಿಸಲು ನಾವು ಮುಂದುವರಿಯೋಣ. ದ್ಯ 06.2 ರಲ್ಲೆರುವಂತೆ 
ಒಂದರ ಪಕ್ಕ ದಲ್ಲೊಂದರಂತೆ ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿ ಶೈಗೆಗಳನ್ನು ಸಾಲಾಗಿ ಇಡೋಣ. .. ಆಗ, ರ 
ಅಂಕೆಗಳಿಂದ 3 ಅಂಕೆಗಳ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಯನ್ನು ರಚಿಸ ಲು ಒಂದೊಂದು ಅಂಕೆಯನ್ನು 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿಯೂ 
ಇಡಬೇಕು. ಎಡಗಡೆಯ” ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಯಿಂದ ೫ ಟ್‌ 4 
ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿಬಲಗಡಗೆ ಹೆಜೆ` ಹೆಜ್ಜೆ 
'ಯೂಗಿ ಮುಂದುವರಿಯುತ್ತ ವೃ ವಸ್ಥಿತ ತ್ರ 
ವಾಗಿ ನಾವು ಈ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ನಿರ್ದನಿ 
ಬಹುದು. ಠಿ ಅಂಕೆಗಳಲ್ಲಿ" ಗ 
ದನ್ನೇ ಬೇಕಾದರೂ ಒಂ ದನೆಯ ಚಿತ್ರ 6.2 
ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಯಲ್ಲಿಡಬಹುದಾದುದರಿಂದ ಆ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ಠ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ತುಂಬಿಸಬಹುದು. 
ಘ್‌ “ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಅಂಕೆಯನ್ನಿಟ್ಟನಂತರ “ಎರಡನೆಯ " ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗೆ ಆರಿಸಲು 
ಅಂಕೆಗಳು ಉಳಿದಿವೆ. ಆದುದರಿಂದ. ಬರಿದನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ತುಂಬಬಹುದಾದ 
5 ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಎಧಕ್ಕೂ ಎರಡನೆಯ ಪಟ್ಟಿ ಗೆಯನ್ನು ತುಂಬಲು 4 


ಪ್ರತ್ಯೇಕ ವಿಧಗಳಿವೆ. ಈಗ, ಮೂಲ ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ ಒಂದನೆಯ ಮತ್ತು ಎರಡ 
ನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು ತುಂಬಬಹುದಾದ ಒಟ್ಟು ವಿಧಗಳು 5. 4220. ಪುನಃ, 
ಓ೦ಂದನೆಯ ಬತ್ತು ಏರಡನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು -ತುಂಬಬಹುದಾದ : 20 : ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ 
ಕಪ ಕ್ರತಿಯೊಂದು ವಿಧಕ್ಕೂ ಮೂರನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಯನ್ನು, ಮೊದಲಿನರಡು ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗಳನ್ನು 
ತುಂಬಿ ಈಗ ಉಳಿದಿರುವ 3 ಅಂಕೆಗಳಿಂದ. ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ತುಂಬಬಹುದು.” ಹೀಗೆ 
(ಓಂದನೆಯ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು :ತುಂಬಬಹುದಾದ 


3 ೬%ೌ0 


' ಆದುದರಿಂದ 1, ೨, 3, 4, ಠ ಎನ್ನುವ. 5. ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ಒಂದೊಂದು, 
ನ್ನು ಒಂದೇ ಸಲ, ಆರಿಸಿ 3 ಅಂಕೆಗಳ 60 ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ರಚಿಸಬಹುದು. 
|ನಿವಿಧ ಕ ಯ. ಪನ್ನ | ಜಾಣ ಡಾಗಷಾ ಜಾತಂ ಸಾಸ್ಯಷಸ್ನಾ 
ಸಾವು ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ ,ಗ್ಯಿ .ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. : ಮಾತಿನಲ್ಲಿ, ಗ್ಯ --ಕ ಏಡಿಧ 
ವಸ್ತುಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ ಶಿನ್ನು 'ಆರಿಸಿದ ಕ್ರಮಯೋಜನಗಳ ಸ 
"ಗ್ಯ ರೂ44243 2600 ಎಂದು ನಾವೀಗ ಸಾಧಿಸಿದ್ದೆ ೇವೆ. 


ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ. ,7, ಎನ್ನುವುದು / ವಿವಿಧೆ ವಸ್ತುಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸವ ಸ್ನ 
[3ರಿಸಿದ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸ ವುದು. ಇದರಿಂದ ಈ "ಕೆಳಗಿನ 
ಖ್ಶ್ಕಸ ಸೂತ್ರ ಲಭಿಸುವುದು. ಸ 1111 ಕ ದ್ಯ 


(7-3 (1 --1) (1--2).. ಸ .. ತ (1. 7-1) ನ,1೩.(611) 


1837: 
18 


೫100/ : ' 


1176 60081607 1109 77001011 01 1170188 186 111113167 0) 
1711811008 01 1 61107001 101708 08100 1 ೩% ೩ 01170 ೩5 110 8೩1 
೩8 0116170 1110 11017107 ೦1 77೩]78 0? 611118 7 )0%98, 11೩0೦6 8141 
7 8119, ೦೩೦% ೫1161: ೦7೦ 0॥]90% ೩% ೩ 11026. (809 16. 6.3) 


11 ಜ್‌ (1-1) (1 ತ 4 2 (11 -7-.1! 


37' 


10. 6.3 


ನ॥೩೫07 ೫108 006 0೫ ೦೫ 116 100 ೩೫6 7೦೦೮೮17 8 
16778110817 800) 17 806) 10 116 ೫101, ೫7೮ 870 18೩1 16116 
0೫ 0೦೩೫ 17 11100 11 ೫1 7೫೩78. 8'೦೯ 6೩೦% ೦1 01686 7 7೫೩78 
111178 606 01886 ಸ, 10076 ೩7೮ 7-1 17೩]78 ೦1 01117 016 8600 
೦%... 186006, ೩711108 0086 108681767/081 771701)16, 18 
೩7೮ 1/(1:-1) 77೩78 ೦1 0117 1126 01786 670 860020 00೦೫68. 
1111176 86 0781 ೩10 80007060 068 111076 ೩7೮ 1:-2 0]608 1 
108 1816 18176 0೫. . 110006 106 72077067 ೦1 77೩75 ೦1 1111೧ 
01751, 860೦16 ೩೫೮ 10170 1008 15 ೫ (1-1) (1-2). ೫1006668 
17. 0818 77877 77೮ 866 108% 1106 110170೮ ೦1 77೩]775 ೦ 111 0% 
10268 18 ೫ (1-3) (7-2) (ಗತೆ)....ಎಎಎಎೂಷಎಪಷಎಸ ಯಯ (1-7 -.-1). 


711100 7ಎ ೫, 1006 1081701೩ 808 116 701007 ೦1 ೮೯೫71೩1 ; 
08 ೫ 00118 081೮7 11 ೩% ೩ 11770 18 


*1% ಎ ೫(1/-1) (11-2) *೨ಆ೨ಆಊಆಂ9ಊ ತ [1 


16 ೫80817 7೯10೮ 1.2.3.ಓಒ............ ೫೦೫! ೦೯ (/%. 
7)! 18 7೮೩೮ ೩£ ""? 1೩೧5೦1೫1''. 
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ಸಾಧನೆ : 


| 1) ವಿವಿಧ ವಸ್ತುಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ » ವಸ ಸ್ತುಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ ಕ್ರಮ 
' ಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಎಷೆ ಸಂದು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯುವ ಲೆಕ್ಕ ನನ್ನು, “ಒಂದರ ಬದಿಯಲ್ಲಿ 
. ಇನ್ನೊಂದರಂತೆ ಸಾಲಾಗಿ 2 ತರುವ ;- ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗಳಿಗೆ, ಒಂದೊಂದು ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗೆ ಒಂದೊಂದು 
ವಸ್ತು ನನಂತೆ ತುಂಬಿಸುವ “ಎಧಗಳೆಷ್ಟೆ ದು ತಿಳಿಯುವ ಲೆಕ್ಕ ವೆಂದು ಪರಿಗಣಿಸು 
ತ್ತೇವೆ. (ಚಿತ್ರ 6.8ನ್ನು ನೋಡಿ). 


ಎಡಗಡೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಿಂದ ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿ ಬಲಗಡೆಗೆ ಹೆಜ್ಜೆ ಹೆಜ್ಜೆಯಾಗಿ ಮುಂದು 
ವರಿಯುತ್ತ ವ್ಯವಸ್ಥಿ ತವಾಗಿ ನಾವು ಈ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ನಿರ್ವಹಿಸ "ಬಹುದು, ಒಂದನೆಯ 


7 ೫. (7 -ಗಿ%(%-| ೬ « (1೬-1-1) 


1 


1 


ಚಿತ್ರ 6.3 


ಇ 


( ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ನಾವು % ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ತುಂಬಬಹುದು. ಒಂದನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು 
ತುಂಬಬಹುದಾದ 1 ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಪ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಎಿಧಕ್ಕೂ ಎರಡನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಯನ್ನು, 
| ೫-1 ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ತುಂಬಬಹುದು, ಆದುದರಿಂದ ಮೂಲಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ ಬಂದನೆಯ 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟಾಗಿ ;; (1 --1) ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ತುಂಬಬಹುದು. 
(. ಒಂದನೆಯ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು. ತಂಬಿದನಂತರ ಮೂರನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಯನ್ನು ತುಂಬಲು %--2 ವಸ ಗಳು ಉಳಿಯುವುವು. ಆದುದರಿಂದ ಒಂದನೆಯ, 
ಎರಡನೆಯ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು ತುಂಬುವ ವಿಧಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
೫(7೫--1) (1 -- 2) ಇದೇ ರೀತಿ ಮುಂದೂವರಿದರೆ. 7 ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು ತುಂಬುವ ವಿಜಿ 
1(1--1) (೫9 --2) (1-3)... .. (1-1-1) ಎಂದು ತಿಳಿಯುತೆ ಕೇವೆ, 


75.1% ಆದಾಗ, % ವಸ್ತುಗಳಿಂದ ಒಂದೇ ಸಲ ಎಲ್ಲಾ ವಸ್ತು ಗಳನ್ನೂ 
ರಿಸುವ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಸೂತ ಶ್ರ) ದೊರೆಯವುದು. 


ಇ7)% 5 ೫(1--1) (1-2)... 3.9.1 
ಸಾಮೂನ್ಯವಾಗಿ 1.2.8...... ೫5 ೫! ಎಂದು ಅಥವಾ (% 
ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ, 


1! ಇದನ್ನು .«1 ಶ್ರೇಣಿಲಬ್ಬ'' ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ, 
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ಎಸಿ 


೫! 


| 

| ಸ . 

1707171118 0.1 ೧೩0 ೩180 0೦ ೫1101001 ೩8 ಇಸವಗಾ ್‌್ಸ' | 
, 


311007 1೫, 0018 00001108 1! ಎ, 1 | 
|| 


110100 ೫7೮ ೩860176 8080 0-5 


20.11.11... 
1 0. 16100/0006 0181 088 ೩ 11016 108 6೩೦% ೦1 ಊಂ 3 
416168... 11097 77೩7] 0010)1:07 1101110675 ೩70 1)0881016 (1) ೮೩೦॥ 
೪7110 1027 616168 000 ೫1101 00 01616 7600೩190 ; (ಗಿ) 6೩೮% ೪1ಟ] 
007. 016108. | 
(0) 017107 7001700 ಮ110.9.8.7 5040 | 


(0) 12800 6010 01 0086 1007-0111 71771075 ' ೧೩೫ 
56160100 10. 10 17೩]78. 


1161706 791760 1101710608 01" 107-0101 1101710078 
ಮ10. 10. 10. 10 10,000. 


2... 8010600 088 12 118068. 0೦೫ 1118 88617 17೫. ೫0100 
17೩1105 00 ಓ00) 5.1%01178೩0, 4. 11061150 -೩7 3 111701 008೯ 
1! 16. ೫7೩1/08 00: ೮೮ 00015 01 116 881776 1811811೩ 50೯6686 
11೩ 12097 728117 ೫7೩1೩8 ೧೩೫ 11101' 0೮ 71೩066 ೦೫: 118 811019. .'' 


16 6.1%877180೬ 10088 0೩೫0. 0 ೩77೩116660 10: 5! ೫7೩]5, 1 
4 11761180 )0೦ಓ8 10. 4 | :77೩7೩, 606, 3. 111001 10085 188 
77878, ೩136 006 3 £7೦0)5 111 3 ! ೫7೩7೩. | 


``110706 016 101081 7017007 07 011(676015 ೫7೩75: ಜೇ 
ಹಾಕ |418181! 103,680. 


ಕ 77೫01೩11085 ೫೮ 5076 0116೭ ೩೭೮ ೩1% 


71೮ 58811 11780 0೦151007 1116 81173016 ॥70%167) 08 1761 ಡಿ. 
010೩1 10173101 ೦ 6101017071 01170-016115 1101706785 1886 0೩೫ 
10111160 17017 116.011 1, 1, 1, 2,8. 1೯ 07661880 77070 ೩! 
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6.1 ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಈ ರೀತಿಯಾಗಿಯೂ ಬರೆಯಬಹುದು : 
ಓಬ್ಬ 11... 
(1-7) ! 
೫1 ಎ. ॥ ಆದಾಗ ಇದರ ಬೆಲೆ, ॥! ಹ 
ಆದುದರಿಂದ 0 ! ಇದರ ಬೆಲೆ 1 ಎಂದು ನಾವು ಸ ಸ್ಹ ೇಕರಿಸುತ್ತೇವೆ.. 0! ಎ. 1 
ಅಭ್ಯಾಸಗಳು ಕ 


_].. ಒಂದು ಟೆಲಿಫೋನ್‌ ಫಲಕದ ಮೇಲೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಂಕೆಗೂ 
ಒಂದೊಂದರಂತೆ 10 ಕಂಡಿಗಳಿವೆ. (೩) ನಾಲ್ಕು ಅಂಕೆಗಳಿರುವ ಆದರೆ ಯಾವ 
ಅಂಕೆಯೂ ಪುನರಾವರಿಸದಂತೆ ; (01) ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆ ಯಕ್ಲಿಯೂ 
ನಾಲ್ಕು ಅಂಕೆ. ತೆ -- ಎಷ್ಟು ಟೆಲಿಫೋನ್‌ ಸಖ್ಯ ಗಳು ಸಾಧ್ಯವಿವೆ ` 


(0) ನಾಲ್ಕು ಚ ಸಂಖ್ಯೆ ತ್‌್‌ ರ್ರತಿಯೊಂದು ಅಂಕೆಯನ್ನೂ 10 ವಿಧ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. 


ಆದುದರಿಂದ ನಾಲ್ಕು ಅಂಕೆಗಳ ಒಟ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು 22 10.10.10.10 -- 10.000 


2 ಒಬ್ಬ ವಿದಾ ಬರ್ಥಿಯ ಬೀರುವಿನಲ್ಲಿ 12 ಸ್ಥ ಳಗಳಿವೆ. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಅವನು ಠ 
ಕನ್ನಡ, 4 ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಮೆತ್ತು 8 ಹಿಂದೀ ಪ್ರಸ _ಕಗಳನ್ನ್ನ ಇಡಬೇಕೆಂದು ಬಯಸುತ್ತಾ ನೆ 
ಒಂದೊಂದು ಭಾಷೆಯ ಪುಸ್ತ ಕಗಳನ್ನೂ ಒಟ್ಟಾ ಗಿ ಇಡಬೇಕೆಂದು ಅವನು ಬಯಸಿದರೆ, 
ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಪುಸ್ತ ಕಗಳನ್ನು ಬೀರುವಿನಲ್ಲಿಡಬಹುದು ? 


5 ಕನ್ನಡ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು 5 |! ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಅಳವಡ 1183845, & ಇಂಗ್ಲೀಷ್‌ 
ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು 4 |! ವಿಧಗಳಲ್ಲಿಯೂ, 8 ಹಿಂದೀ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು 8 | ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಯೂ 
ಅಳವಡಿಸಬಹುದು. ಈ ಮೂರು ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಜ್‌ ಫುಗಳನ್ನು ತ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಅಳ 
ವಡಿಸಬಹುದು. 

ಆದುದರಿಂದ ವಿವಿಧ ವಿಧಗಳ ಒಟ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ ವ 5! 41818! 

ವ್‌ 103,080 


6,8 ಕೆಲವು ವಸ್ತುಗಳು ಪುನರಾವರ್ತಿಸುವಾಗ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳು 
0 


ಸ 3 ಈ ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ರಚಿಸಬಹುದಾದ 6 ಅಂಕೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಎಷ 
ಸುಲಭ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ನಾವು ಪೊದಲು ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ." ತ" 
ಭಿನ್ನವಾಗಿದ್ದರೆ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳ ಒಟ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ ಕ! ಆಗಿದೆ. ಆದರೆ ಇಲ್ಲಿ 


ಭ್ರ 


1209 


ತ್ಲ 


4111107671, 006 00181 11011007 01 ಟ್‌  ್ಸ ಬು, 
51100 00706 010108 ೩7೮ 100 88110, 770 81100106 62೭॥)€1॥ 80081 18. 
1711171007 ೦1 61107676 |67171010211005 10. 1115 ೧೩50 1770016 |. 
1686... 100 7 ॥ಂ 106 761706 7೬71107 01 (11676711 ೮711010೩ 
11008 01 006 616108 1, 1, 1, ೨, ಶಿ. [೩1೭೮ ೩೫17 ೦0೮ ೦1 61086 ಆ 
7110801005. . ಓ000176 100 610105 9, 8 01860, 1! 7೮ 7೦01೩೦೮ 1: 
01766 178 07: 61107601 016108, ೫7೮ ೧೩೫ 10711 3! 11007671. 71110 
1078. . 11 77೮ ॥6೫10711 1118 ೦7೩1೦೫ 011 ೩11 06 1? 7೮11701೩ 
(1015, ೫೮ 0೩೫ 10772 3 |! 7 61107601 1111711015, 11 ೫70108 ೩1! 0. 
61108 ೩7೮ 01007601. . 06 11115 111050 6 006 88170 ೩5 ಸಗ್ಯೌವ 61 


1161068! ಗಿರ! ' 
: | 
11 7೮7೩ ೫7೮ 11೩17೮ 106 1011011178 860868 : 


| 
| 
; ' ಹ | 
1/ 0? 1 0€ ೫೬1ರ? ಬ ಪ ಹಹ ್‌೨ಊೊ್‌್‌ೀೈ ೀ,]ು,೬ರ್ಮ್ಮ . 
(11 01 111110, 10%? 0 010 01 0೫0 71110, 1 010 0/ 6%೦೫೮ 1/೫6, 0 
0170 1110, 0710 8೦ 0೫, 0? 
( 


ತೆ 1! 
೫೪01 41ಊ1 ೫೬20] 


ಬತಾ ನ ಕಸಾ ಸವಸ ಎನ್‌ 


. (0. 


11007)108 : 
1 1100 7101 70071110110 676 11076 0/ 0 100 


11111147 
71107೮ ೩7೮ 7 1680678 01 ೫71100 2 .4'5 ೩7೮ ೩111೮. 
ಗ. 1.೪೫. 3.9,3 
7 ವಾ ಕತಕ ಇರಾ ಸ ತರಿ ಆ ಇ ಅಟಾಸ ಕೆಕ್‌ ಸ್ನಾತಾ 
2! ಡಿ] ಣ್‌ 


2. 0107101 070 5011 0 0770701710 12 1008 1೫ ೮ 107120೫ 
111%0, 0014818110 01 3 10110 ಗೆ005, 4 700 100 0೫06 8 ಗಿ 1 
11010 71೩07 000767! 820701 00% 06 8071 9 

11070 ೫7೮ 181776 00 ೩)])11 1೧೯7101೩ (6.2) ೫100 ೫212, ಎ! 
ಗನ4 870 1ಮಠಿ. ; ' 
ಎ 121 ತೆಲಿ ತ 1,10,960 5:38:23 


ಸರ್ಗ ನಸ್ಪ್ಸ್ಪಾರಾರಾರ್ಸಾರ್ಫ್ಪ್ರಾ 4 
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ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳು ಪುನರಾವರ್ತಿಸುವುದರಿಂವ ದೊರೆಯುದ ಜೇರೆ ಬೇರೆ ಕ್ರಮ 
ಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖೆ, ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರಬೇಕೆಂದು ನಾವು ನಿರೀಕ್ಷಿಸುತ್ತೇವೆ... 1, 1, 1, 
ಇ, 3 ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖೆ 7. ಎಂದಿರಲಿ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಕ್ರಮಯೋಜನೆಯನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. 2 ಮತ್ತು 3 ಅಂಕೆಗಳನ್ನು 
ಸ್ಥಿ ರವಾಗಿಟ್ಟು ಉಳಿದಿರುವ ಮೂರು ] ಗಳ ಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು 
ಜಿಕದರೆ ಈ ಓಂದು ಕ್ರಮ ಯೋಜನೆಯಲ್ಲಿ ನಾವೆ | ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು 
ಡೆಯಬಹುದು. ಪೈದುದರಿಂದ, ಣಾ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ, 7 ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳಿಂದ 317 
ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. ಇವೆಲ್ಲ ಸಂಖ್ಕೆಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಯಾವ 
ಅಂಕೆಯೂ ಪುನರಾವರ್ವಿ ಸುವುದಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು. ಗ್ಮ ೨ರ! ಎಂಬುದೇ 
ಆಗಿರಬೇಕು. 


5 


ಆದಂದರಿಂದ 3!70-- 8! 
| 
ಹ ೫0ಸಿ ಮ0201 

_! 
ಸರ ಸಾಮಾನ್ಯ ವಾಗಿ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರಮೇಯವಿದೆ: % ವಸ್ತುಗಳಲ್ಲಿ » ವಸ್ತು ಗಳು 
ಓಂದು ರಿಶಿಯವು. 1 ವಸ್ತುಗಳು ಇನ್ನೊಂದು ರೀತಿಯವು, 1; ದರ ್ರ ಗಳು ಮೂರನೆಯ 
ರೀತಿಯವು, ಇತ್ಯಾ ಜಯಾಗಕಾ 7 'ಎನ್ನು ವುದು ಅವೆಲ್ಲವನ್ನೂ `ಓಂದೇ ಸಲ ಆರಿಸಿ 

ದಾಗ ದೊರೆಯುವ ಕ )ಮಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಎಂದಿಟ್ಟು ಕೊಂಡರೆ, 


ಸ ೫.! 
ರ್ಯಾ ಜನನ ಗ) 


ಅಜಭ್ಯಾ ಸಗಳು: 
| ಸೆ 706777/ ಪದದ ಅಕ್ಷರಗಳ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳೆಷ್ಟು ? 
ಇಲ್ಲಿ? ಅಕ್ಷರಗಳಿವೆ, ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಗೈಯು 2 ಸಲ ಪುನರಾವರಿ,ಸುತ್ತದೆ. 
2೨.1! .7:6:5:4-3-21' (20 

21 
' , 4 ಕೆಂಪು ಮತ್ತು ಠ ನೀಲಿ ಬಣ್ಣದ 12 ಬಾವುಟಗಳನ್ನು ಒಂದು 
೬ಕಿತಿಜರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಸಾಲಾಗಿಟ್ಟು ಸಂಜೆ ಗಳನ್ನು ಇಕಿಸಲಾಗುವುದು. ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
[ವಿಧದ ಎಷ್ಟು ಸಂಜ್ಞೆಗಳನ್ನು ಕಳಿಸಬಹುದು ? 
|| ಇಲ್ರಿ (6.8)ರಲ್ಲಿ ಬ ಬರೆದಿರುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಪ್ರಯೋಗಿಸಬೇಕು. ಇ 382, 
1 ಟ್ಟ ಟ್ಚಮಕೆ ಮತ್ತು ೫0. 
| 1 11.32 19-11-10-9-8-7-6:5-4-8-2-1 7,720 
- *ನ್ಯಗಾರ್ಗ ಇಾ೪ಸ-ಇ.5.೩,1.8.4.3.2-1 
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ಫೇ || 


6.4 01700187 )9177101811005.--50]12089 4 80006005 ೩76 
6: 808100 870010 ೬ 18010... 110% 17೩777 01117606 ೩77೩೫ 
11101118 ೩7೮ ॥0881010 ? 6 118) 11780 100 ೧೫೮ ೦! 116 800001 
1816 8727 01817. 16 7೨71817117 3 ೦೩೫ 1061 0 808000 18: 
(11167601 ೫7೩]8. . 170 ೧೩೫ 0೩811] 800 1181 110 011167 0111076 
೩7೩1106111011 18 70881110... 17. 8606781, 11 17೮ 11೩176 100 ೩71೩೫ 
1% 0111157606 ೦)]6೦68 111 ೩ ೮17೮16, 006 10181 71773107 01" 0110 
16111101015 18 (1-1) ! 
312011)16 : 


| 
8 0111070115 ೧೦1೦07೮೮ 00೩೮8 ೧೩1 106 77೩06 1000 ೩ 01೩೦ 
1೫ 7! 17೩78. ` 

| 


₹%೮(₹೮ಃ6 6.1 
1. 1%17೩10809 0 -- ಟ್ಛ -.ಓ್ಮಿ ಗಿ, 
2 81017 1081 1_. 3: ಮು (1) 1) ಇಲ್‌ 


3 110% 1787277 7070678 ೦1" 1007 0107601 610108 0೩೫ ॥ಫ 
1071760 707% 016 0101 1, 2, 3, 4, 5, 6, 79 110೫7 7೫೩೫7 
111086 11171078 ೩7೮ ೧೮೮ ? 110%7 1080] ೩7೮ 1688 0187 50009 


4... 110% 7181177 01107016 081111. ೦೫೦೧೫5 ೩7೮ )೦851)16 10% 
0710101 106೩1 ೦8 ೮101760 )1817615 ? 


ಠ5.. 110% 1781177 77೩78 ೦೩೫0 ೩ 01888 ೧16೦0 ೩ 76816071, 37 
170810001, `ೆ0076087]' ೩7 7776880707 17010 ೩ ೮1೩೩5 01 ' 
511061105 ? 


6. 11 101೫ 7787177 7878 0೩೫ 11766 0078 ೩೫6 170 611೯. 
868100 10 8೩ 70೪7 ೮೦೫1೩11118 0176 808೩05 (6) 1 0067 17೩7 | 
೩11]7೫711676 (0) 10 100 078 ೩760 81115 17088 ೩160778106 ? 


7. 18 00% 173೩7)” ೫78] 0೩೫ 11706 0078 ೩೫೮ 101766 
06 808100 18 & 70% ೮೦೫1081111 812: 50೩65 (0) 18 100077 2087. 
೩77117೮ (0) 17006 078 ೩೫೮ 8111 77081 ೩81೯671866 1 
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ತೆ 


| 6,4 : ವರ್ತುಳೀಯ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳು ... ಒಂದು ಮೇಜಿನ ಸುತ್ತಲೂ 

1 4 ವಿದ್ಯಾ ಬರ್ಥಿಗಳನ್ನು ಕೂರಿಸಬೇಕು ಎಂದು ಊಹಿಸೋಣ, ಎಷ್ಟು ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ತ ಏರ್ಬಾ ಡುಗಳು ಸಾಧ್ಯ! ನಾವು ಮೊದಲು ಒಬ್ಬ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯನ್ನು ಯಾವುದಾದರೂ 
ಒಂದು ಕುರ್ಚಿಯಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸೋಣ, ಇನ್ನು ಳೆದ ಮೂವರನ್ನು 3! ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
_ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸಬಹುದು. ಬೇರೆ ಯಾವ ವಿಧದ ಏರ್ಟಾ ಡೂ ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲವೆಂದು 
ನಾವು ಸುಲಭವಾಗಿ ಗ್ರಹಿಸಬಹುದು. ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ, ;, ಬೇ ಜೇರೆ ವಸ ಸ್ತು ಗಳನ್ನು 
ಸ ವೃತ್ತಾಕಾರದಲ್ಲಿ ಅಳವಡಿಸಬೇಕಾದರೆ, « ಅಂತಹ ವರ್ತುಳೀಯ ಕ ಮಯೋಜನೆಗಳ 

ಸೂಖ್ಯೆ' (1-1)! ಆಗಿರುವುದು. 


ಡೆ ಕ 


ತ 8 ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಬಣ್ಣದ ಮಣಿಗಳನ್ನು ಪೋಣಿಸಿ ಒಂದು ಕಡಗವನ್ನು 7! 
ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹುದು 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 6.1 
] ಬೆಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 7, ಗ .7, ೫, 
2 1. 70, (1-1) :7: / ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


3 1,2,3,6,5, 6,7, ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ನಾಲ್ಕು ಅಂಕೆಗಳಿರುವ ಎಷ್ಟು ಬೇರೆ 


ಬೇರೆ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ರಚಿಸಬಹುದು? ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ವಿಷಮ ? ಎಷ್ಟು 
ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು 000 ಕ್ಕಿ ತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿವೆ ? 
| ತಾ! ಬಿಟಗಾಜ ಒಂದು ಕ್ರಿಕೆಟ್‌ ಟೀಮಿನಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ವಿಧದ ಬೇಟಿಂಗ್‌ 
' (ಆಟವಾಡುವ) ಕ್ರಮಗಳು ಸಾಧ್ಯ? 
ಕ್ರ 40 ವಿದಾ ಬರ್ಥಿಗಳಿರುವ ಒಂದು ತರಗತಿಯಿಂದ ಒಬ್ಬ ಅಧ್ಯಕ್ಷ, ಒಬ್ಬ 
ಪಾಧ್ಯಕ್ಷ, ಒಬ್ಬ ಕಾರೈ ದರ್ಶಿ ಮತ್ತು ಒಬ್ಬ ಕೋಶಾಧ್ಯಕ್ಷರನ್ನು ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ 
ರಾಬ್‌ 
6 ಕ ಆಸನಗಳಿರುವ ಒಂದು ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ 3 ಹುಡುಗರು ಮತ್ತು 2೨ ಹುಡುಗಿ 
ಯರನ್ನು- - 
"೩) ಅವರಲ್ಲಿ ಃ ಬೇಕಾದರೂ ಕೂರಬಹುದು ; 
1) ಹುಡುಗ, ಹುಡುಗಿಯರು ಪರ್ಯಾಯವಾಗಿ ಕೂರಬೇಕು 
ಎಂದಿದ್ದರೆ, ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸಬಹುದು? 
7. 6 ಆಸನಗಳಿರುವ ಒಂದು ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ :8 ಹುಡುಗರು ಮತ್ತು $ ಹುಡುಗಿ 
ಯರನ್ನು. 
(೩) ಅವರೆಲ್ಲಿಬೇಕಾದರೂ ಕೂರಬಹುದು ; ಹ 
(0) ಹುಡುಗ, ಹುಡುಗಿಯರು ಪರ್ಯಾಯವಾಗಿ ಕೂರಬೇಕು ಎಂದಿದ್ದರೆ, 


ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸಬಹುದು? 
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"ೆ 

8. 11097 77೩717" 1106706 ]18008 ೧೩೫% 10. 71806 15176 ೩77. 
೪10706 101014 107 100 0196 00706 71೩0೧೧8 ೩೫೮ ೩7] 108೯ 08108 ಶ 
(೧ 006 1880 1007 ? | 


0. 10 010% 17387]7 ೫7೩78 ೧೩೫ 81: 76೦]1೮ )ಆ 808060 10 ೩ 70%. 
0! 81೫ 8685 1 09೫0 )6೦)1ಅ 178180 ೦೫. 810017 ೫9೫% 10 ೧೩೦% 
0॥1101 ? | 


10. 1/1 10೫7 17೩177 77೩78 ೧೩೫ 81% ॥6೦]1೮ 06 80೩000 ೩೭೦070 | 
೩ 181161 


11. 1/1 1097 7380177 ೫7೩78 ೧೩೫ 81% ॥೦)1ಆ 0೮ 868160 ೩7೦04 
೩ 18116 11 ೫70 ೦)! 178186 ೦೫ 81611110 110200 00 0೩೦% 01068 ? 


12 11008 7001917 8 ೪೫7160 1116 ೮೦೫10101: 111೩1 110 166068 
0೫ 71117061 800010 6 7೦೦೩6೧0. ಹ 


18 11097 71877 [೯7700801075 ೩7೮ 111076 ೦1 8506 1000688 01 
116 ೫7೧೫೮ (0) (010%!!! (ಗ) ಗ10!1ೀ1161105 ? 


14 1/7 110೫7 70೩77 7೫7878 ೧೩೫ ೩ 07೩೧೮1೦ 1೮ 73೩6೮ ೫168 
7117 0೦10760 0೩8 ? 


1ರ . ಔ100815 ೩7೮ 8601 7 1೩701118 ೮1೪06 0೩5 1% ೩ 0ಂ1- 
೫೦೫10೩1 1176, ೦1 ೫71100 2 ೩7೮ 87೦೦೫, 3 71166 ೩೫೮ 3 1೬6. 110% . 
11181117 61167616 81611815 ೧೩೫ 06 8600 ? 


16..ಓ 8000006 7೫71511058 00 ೩77೩7೮ 118 00018 ೦೫ ೩ 81617. 
ನೆ12೭ ೩7೮ 10. 718101/07780105, 1007 11 )0]8108 ೩೫ 101766 17 006- ' 
111501]7... 11೧೫ 17877 ೩೫7೩7 €೮176715 ೩7೮ 7೧೩೩171೧ 1 100185 08 
1116 881116 810]606 ೩7೮ 00 0 15068068 ? 


17 10 10೫1 77೩7]” ೫7೩775 ೧೩೫ 8 1078 816 ೩7೦೫೮ ೩ 1೩016, 18 
1೫70 )೩೫01೮10187 00778 (6) ೩೫೮ 710%% 00 0೩೮% ೦00608, (0) ೩7೯೮ 80 06 ' 
5018೩7೩666 17017 €೩೦॥ 01167 ? 


ಆ 


6.8 007/0111811005. 17 ೩ | ೧77710/081101% ೫೮ 876 ೧೦7೮೮7764, ' 
101 ೦111]7. ೫100 ೩ 8600 ೦8 ೮1೮1೫೮1೩, 00೯ 810 ೫1. 1೯. 
೧೫೮11116 ೦7 ೩7೩7೮17671. . 01111:6 ೩ ೮೫17010೬100, ೩ 00770೪- 
1111011 18 ೩ 17676 8601606101, ೦8 0]6008 ೪7160 110 7೩71 60 ೩07 
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1) ಕಿ. ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ವರ್ಣಮಾಲೆಯ ಯಾವುದೇ ಮೂರು ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಮೊದಲಿನ 
ಮೂರು ಸ್ದಾ ನಗಳಿಗೆ ಆರಿಸಿ ಕೊನೆಯ ನಾಲ್ಕು ಸ್ಥಾ ನಗಳಿಗೆ ಯಾವುದೇ ನಾಲ್ಕು ಅಂಕೆ 
' ಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿ ಎಷ್ಟು ಲೈಸೆನ್ಸ್‌ ಪ್ಲೇಟುಗಳನ್ನು ತಯಾರಿಸಬಹುದು ? 


9 ಒಟ್ಟು 6 ಜನರಿರುವಲ್ಲಿ, ಇಬ್ಬ ರು ಪರಸ್ಪರ ಸಮೀಪವೇ ಕೂರಬೇಕೆಂದು 
ಪಟ್ಟು ಹಿಡಿದರೆ, “ಆ ಆರು ಮಂದಿಯನ್ನು ಸಾಲಾದ ಅರು ಆಸನಗಳ ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟು ವಿಧ 
ಗಳಲ್ಲೆ' ಕೂರಿಸಬಹುದು ? 


10 ಒಂದು ಮೇಜಿನ ಸುತ್ತಲೂ ಆರು ಜನರನ್ನು ಎಷ್ಟು ವಿಧದಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸ 
ಬಹುದು ? ್ಯ 


11 ಒಟ್ಟು 6 ಜನರಿರುವಲ್ಲಿ, ಇಬ್ಬ ರು ಪರಸ್ಪರ ಸಮೀಪವೇ ಕೂರಬೇಕೆಂದು 
ಟ್ಟು ಹಿಡಿದರೆ. ಅವರನ್ನು ಒಂದು ಮೇಶಿನ ಸುತ್ತಲೂ ಎಷ ಕ್ಯ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಕೂರಿಸ 


ಹು ? 


18 ಅಭ್ಯಾಸ 8ರಲ್ಲಿ ಯಾವ ಅಕ್ಷರವೂ, ಅಂಕೆಯೂ ಪುನರಾವರ್ತಿಸಕೂಡ 
1 ದೆಂದಾದರೆ ಕ್ರ ಮಯೋಜನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಎಷ್ಟು? 


18 ಕೆಳಗಿನ ಪದಗಳ ಅಕ್ಷರಗಳ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳೆಷ್ಟು 


(೩) ಲಿ81,011111 1 ;: (0) 1141111111117105 ? 


14 9 ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಬಣ್ಣದ ಮಣಿಗಳನ್ನು ಪೋಣಿಸಿ ಒಂದು ಕಡಗವನ್ನು 
ಷು ಶು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ರಚಿಸಬಹುದು ? 


1ರ 2೨ ಹಸುರು, 8 ಬಿಳಿ ಮತ್ತು 83 ನೀಲಿ ಬಣ್ಣದ ಬಾವುಟಗಳನ್ನು ಒಂದು 
ಕ್ಷಿತಿಜರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಸಾಲಾಗಿಟು ಸಂಜ್ಞೆಗಳನ್ನು ಕಳಿಸಲಾಗುವುದು. ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ಔಧದ ಎಷ್ಟು ಸಂಜ್ಞೆಗಳನ್ನು ಕಳಿ ಸಬಹುದೌ॥ 


16 ಒಬ "ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ತನ್ನ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು ಬೀರುವಿನಲ್ಲಿ ಓರಣವಾಗಿ ಇಡ 


ಲ 
ಬಯಸುತ್ತಾನೆ. “ಅವುಗಳಿಲ್ಲಿ 6 ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ್ದು "| ಭೌತಶಾಸ್ತ್ರದ್ದು ಮತ್ತು ತಿ 
ಸ 


» ಭ್‌ 
ರಸಾರ್ಯಶಾಸ್ತ್ರ ದ್ದು. ಪ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಶಾಸ್ತ್ರದ ಪುಸ್ತಕಗಳೂ ಒ ಒಟ್ಟಾ ಗಿ “ಇರಬೇಕಾದರೆ 
ಒಟ್ಟು ಎಷ್ಟು ಏರ್ದಾ ಡುಗಳು ಸಾಧ್ಯ ಗ 


17 8 ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ 2 ಹುಡುಗರು (೩) ಪ ಲೆ ಸಮೀಪ ಕೂರಬೇಕೆಂದು ; 
(0) ಪರಸ್ಪರ ಸಮೀಪ ಕೂರಬಾರದೆಂದು ಅಪೆ ಕ್ಷೆ ಪಟ್ಟರೆ ಆ ಹುಡುಗರು ಒಂದು 
ಮೇಜಿನ ಸುತ್ತಲೂ ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಕೂರಬಹುದು ? 


6-5 ವಿಕಲ್ಪಗಳು. -ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳಲ್ಲಿ ನಾವು ಕೆಲವು ವಸ್ತುಗಳ ಒಂದು 
ಗಣವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸುವುದು ಮಾತ್ರವ ಾತ್ರವಲ್ಲ, ಆ ವಸ್ತುಗಳ ಜ್ಯ” ನವ್ಯವಸೆ ಯನ್ನೂ 
ಗಮನಿಸುತ್ತ ೇೀವೆ. ಸ್ಮಾನಗಳ ವ್ಯವಸ್ಥೆಯನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸದೆ ೇವಲ ವಸ್ತು ಗಳ 


ಗೆ 


ರಿಸುವಿಕೆಗೆ ಮಾತ್ರ ಗಡುನವೀಯೆವ ಕ್ರಮವನ್ನು ವಿಕಲ್ಪ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
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7೩71100187. 0007 ೦೫ ೩77೩1617011. . 101 6೫೩17)1೮ 50]]080 ೪: 
11೩176 10 801606 ೩ 00711710006 ೦1". 0170೮ 110101 ೩73೦೧8 
81166115, ೫71071 ೫7೮ 80811 1610106 17 0086 16006918 ..4, ೫1, ಲ, 
೩1೮ 1. . 07೮ 861001100 1087 0೦೫೩151 ೦1 (4,7, 0) '118 ೧೦೫71೫1 


1006 ೫11] 0 116 88176 7೫11611167 776 ೧೩1110 (1, 1,0.) ೦೯ (0,0 4. 
07 (೮,4,0). | 


710೫ 817080 10016 ೩೫೯ 1% 6111076716 00]6068 ೩70 ೫76 0೩1 
10 861001 ೫" ೦0]ಅ೧105 ೩% ೩ 111110. 111 10181 711117) 08 8001 
೧೦೫7 ॥118110115 18 00101000 17 106 87711001 :(0/. . 16 80811 70 
701 15116 10110176 11710718111 1011101೩ : ; 


3'/00/ : 


೩1೮. ೩117 ೦1೮ . ೧ 1116 1(1: ೧೦೫7॥17೩101008 ೦1 ೫ 618076 
೧॥]ಅ೦%೩. . '11086 / 00]6೮1॥5 0೩೫ 0 ೩77೩7866 1160 7! 61806 
0871111811008. . 110100 10811110 9೩೧% ೧೦೫/7)17೩(100 10 1008 
೪7೮ 0೩7. 10717 1" ! 01007076 ]೮7171008%1078. . 18 77೮ ೮೫8೦೫17 1 
0]261೩1101,. 7711 ೩1 106 ೬1 ೧೦೫17೩11075, 7೮ 80811 001% 
7. ೩(1 0107600 )7173008110708. . 00% 11086 ೩7೮ ೩1830 ೩1 1% 


10581016 ]6717100811015 ೦1 1 1101076016 00]6065 08101 7 ೩%. 
11776. 1101106 176 0೩7೮ ' 


1! ಜಾ ಹಾಸಾಘ ೬.1 
ಡ್‌ ೫! 
(1-1) ! 
ಸ್ವ ೫); ಹಾ ಪ 
7 (1-1) ! 


6.6 30೫6 1೫0೯1೩8! 0660611085 


1. 0100017 7-7 10 ? 17 7071701೩ (0.3), ೫7೮ ೦01810 


ಡುದರಿಂದ ಸ್ಥಾ ನವ [ವಸ್ತೆಯನ್ನು ಗಮನಿಸದ. ಕ್ರಮಯೋಜನೆ ವಿಕಲ್ಪವೆನ್ನಬಹುದು. 
ಳೆ ..804ೂಾಗಿ, ಐದು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಂದ ಮೂರು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ದು ಸಮಿತಿ 
' ಯನ್ನು ಆರಿಸುವ ಸಮಸ್ಯೆ ಯನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, ಆ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು 4, 7. ೧. ) 
ಮತ್ತು. ಬ್‌ "ಒಂದು ಆರಿಸಿದ ಸಮಿತಿ (4. 7. (0) ಆಗಿರುವುದು. ಈ 
ಸಮಿತಿಯನ್ನು (4. 0. 0) ಅಥಮು (7. 0. 4) ಅಥವಾ (0, 4. ೫) ಹೇಗೆಯೇ 
ಕರೆದರೂ ಅದು ಒಂದೇ ಆಗಿರುವುದು. 


| 1 ವಿವಿಧ ವಸ್ತುಗಳಿವೆಯೆಂದೂ ಆವುಗಳಿಂದ ;- ವಸ್ತು ಗಳನ್ನು ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ 

ಆರಿಸಬೇಕೆಂದೂ ಭಾವಿಸೋಣ. ಇದು ವಿಕಲ್ಪದ ಒಂದು ಸಮಸೆ ಯಾಗುವುದು. ಇಲ್ಲಿ 

ದೊರೆಯುವ ಎಲ್ಲ ವಿಕಲ್ಪಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ನ ಎನುವ ಸಂಕೇತದಿಂದ ನಿರೂಪಿ 
ಸುತ್ತೇವೆ. ಈ ಕೆಳಗಿನ "ಮುಖ್ಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ನಾವೀಗ ಸಾಧಿಸೋಣ. 


(6-3) 


ಭತ, 
| 


' 

ಕ ಪೋರ ಜೆ ಹೇಳ ಅಜಾ: 
1! (1%--?)1 

ಸಾಧನೆ: 

(.. ೯ ವಿವಿಧ ವಸ್ತುಗಳಿರುವ 0೦: ವಿಕಲ್ಪಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೊಂದನ್ನು . 
ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. ಈ ; ವಸ್ತುಗಳನ್ನು ಕ್ರಮಯೋಜನೆಯ ಪ್ರಕಾರ % |! ವಿವಿಧ ರೀತಿ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಅಳವಡಿಸಬಹುದು. ಆದುದರಂದ ಪ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ವಿಕಲ್ಪವನ್ನು ಕ್ರಮಾನುಗತ 
| ವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಅದರಲ್ಲಿರುವ ॥ ವಸ್ತು ಗಳನ್ನು ವಿವಿಧ ರೀತೆಸಿಳಛ್ಪಿ ಅರವಡಿಸಿ ".! 
೬, ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. ಈ ರೀಶಿಯಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ “.. ಎಕಲ್ಪಗಳಿಂದ 
೫! 0. ವಿವಿಧ ಕ್ರಮಯೋಜನೆಗಳು ಹೊರೆಯುವುವು. ಆದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು 
.. ೫ ವಿವಿಧ ವಸ್ತು ಗಳಿಂದ ಒಂದು ಸಲಕ್ಕೆ. , ವಸ್ತುಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿದ ಕ್ರ ಮಯೋಜನೆಗಳ 
[| ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಹೌದು. 

101 ಎ ಇರ್ಗಿ ತ 3 
(1.--1?)! 
1... 


ಕ ಇ) ನರ , 


₹! (1--1).! 
6.6 ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯ ಅನುಮಿತಗಳು ' 
] ಸೂತ್ರ (6.3)ರಲ್ಲಿ. ,. 


1? ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 1-1 ಆದೇಶಿಸಿದರೆ 
"ೆ 1 | | 1 
ಆಡಿ ಟ್ಲಐಂ1ಿೆ.ೆ.. ಈಡಾಗುವುದು. 

ನ (0-1)! ೪! ತ್ಯ 
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ಗ ಪಾರಾ ಕಾಚ ಪಪಕಾಚಚಕುು ಪಚಕ 10₹0₹1 511 ಹ್ಮ 
| 


(0೫308೩1178 ೫110. 10771018 (6.3), 176 ೦01818 116 111]0181 
76811 


೫.೫ ದಾ ಜ.1 " ೬ ೫೨ ೨ (0. 


[115 0೩7 ೩180೦ 0೮ 1000000 ೧7017 00 ೩01 18081 0೩೦% 0೫: 
7೮ 861000 1 ೦0]6೦॥೬ 11076 ೫111 ಆ ೩ ೧೦೫717೩1101 ೦8 ೫ 
0೦॥]6615 16/1, 80 1೩% 1116 11773107 ೦1 ೫7೩)78 ೦8 86150610 7 ೦॥]60' 
006 ೦1 1 18 000 8೩70 ೩8 ೦1 8019011118 1-1" 00]6018. _ 


11 1077701೩ (0.38) ೮೩1 ೩1೪೬೦ 0ಆ 77710000 10 030 10೯03. 


| 11(1:---1)(1:-2).. ..(1---7--1) 


ಜಬ ಗಗ ಅ ಹಾಸ ಷಸ ಇ ಇಪ 1 


1!" ' 


118 1077 18 08081117 0೩81೦7 00 080 107 ೧೩1೦೬1೩1೦೫. ಚ 
11017678107 ೩0 06001711181507 ೦೫ 1116 71001 1೩70 81066 0೦೫% 
1 1೩0೦1078 6೩೦%. 


| 
111 '116 10110197176 7೮80108 ೧೩೫ ೧೩8117 06 7೦೪೮೧ 251೫3 
081701೩ (6.3) 
(1) ೫() 1; ವ ಇಲ್ಲೈ ವ | 
(11) ೬: (೭ ವಾ ಔಡ] (], 

3?700/ 0/ (೩) : 


ರಿಸ ತುತ ಮುಚ ಸತು ಮಂ. 1 
ಡೆ | 1! (1-1)! | (1-1) ! (1-7-1) ! 


“ಅರಾ .! 


(7-1) ! (1-1)! 1-17 --1 
ಗಟ 

(7-1)! (1-7)! 7 (1--೫--1) 
ತ (1-1) ! 

7!(1--1--1)! 
ರ್‌ ಬಾಡ್ಬಾತೆ 
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| ಇದನ್ನು (6.3) ಸೂ ತ್ರದೂಡನೆ ಹೋಲಿಸಿದಾಗ ನಮಗೊಂದು ಮುಖ್ಯ ಸೂತ್ರ 
ದೊರೆಯುವುದು 


ಇಲ್ಲಿ ಹಾಸ ಬಿ. 


(6-4) 


ಇದನ್ನು ಈ ಕೆಳಗಿನ ತರ್ಕದಿಂದಲೂ ಸಾಧಿಸಬಹುದು ; ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಲ 
1 ವಸ್ತು ಗಳದ್ದು ಆರಿಸುವಾಗ ಗ್ಯ ವಸ್ತುಗಳ ಒಂದು ವಿಕಲ್ಪ ಉಳಿದಿರುವುದು. 
ಆದ್ದ ರಿಂದ 1) "ವಸ್ತು ಗಳಿಂದ ೫ ವಸ್ತು ಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ ವಿಧಾನಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಯೂ 
ಸೆ ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಯೂ". ಒಂದೇ, 


]1 (6.8) ಸೂತ್ರವನ್ನು ಇನ್ನೊಂದು ರೂಪದಲ್ಲಿಯೂ ಬರೆಯಬಹುದು. 


ತ 1335...27 ತ 


ಸಾಮಾನ್ಯ ವಾಗಿ, ಲ್ನ ಇಗೆ ಈ ರೂಪವು ಸುಲಭ. ಬಲಭಾಗದಲ್ಲಿ ಅಂಶ 
ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಿರಡರಲ್ಲಿಯೂ 7 ಅಪವರ್ರನಗಳಿವೆ, 


[1] 6.3 ನೆಯ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಬಳಸಿ ಕೆಳಗಿನ ಫಲಿತಾಂಶಗಳನ್ನು ಸುಲಭ 
ವಾಗಿ ಸಾಧಿಸಬಹುದು 


(1) ೬೮1 110 ಎ1 
(1) ,ಲ, ೨. ಟಮ್ಯ ಎ ಜ್ಯ ಲ್ಯ 
ಇವುಗಳನ್ನುವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ಸಾಧಿಸಬೇಕು. 
(112) ರ ಸಾಧನೆ : 


೫! ೫1! 


೬೮7೬೮ಲೆ-3 ಸ್ಯ 1! (%--?) ! (1 ಎಸ] | (ಇ 1-1) 


೫! | 
|. (1-1-1) 1 (1 --1) ! 
ಕರ ೯೯೪5717%-1-13%). ೯! ಇ.-1-1)! 
ತ ೬1-1೦೫ 
144 


11201108 : 
2. 117೩[0೩ಂ (ಲೈ 


115176 1071730186 (0.4) ೩೧ (0.0), ೫೮ 08೩176, ೫100 1:16, 
*ಮಾ1ಢ್ಯ ಗದ1-ತ್ತಿ 


1403 ತ್‌್‌ ಗೆ 


10.15.14 
ಎ ಕಾ ಜಾ ೫ಡಿ 


| 
ದಾ 866 ' 
2 11% 6 01458 0/" 20 80೫5 0೫0 12 (1115, 1? %020 072% 2003 
೧0) 0 0071117191100 11000 ॥) 0/3 00/8 0% 2 017% ಶೀ 86160100 ? 

3 1078 ೦೩೫ ೮ 86100060 10 (7, ೫7೩775. 

2 81118 0೧೩1: ೮ 86160060 10 ;( ೫7೩78. 


1161106 0] 616 11081110110 ]71001)1ಆ 07 7೩7೩ (6.1), £16 
01೩1 11011007 ೦! ೫7೩]75 ೦1 80100110 3 00778 010 2 ೮1115 15 


20.19.18 12.11 
ಜೈ 2 ಕ್‌ ಇ ಭಾ ಕ್ಯ ಪಾ 


ಕು ಬ ಕಾ ಜಸ ಗತ್ತು. 
ಹಾ 75,240 


ಕ್ಕೆ (| ', ೧೮1!111 0070110೫, ೧ 8(ಟ0ೇ%ಗೆ 105 10 0೫೯೪೦೮ 4 : 
೦%! 07" 6 10501075 1% 7011 4, 070 3 0%! 0/ 5 7೬೮೩೦೫ 7% 701 
8. 1% 10% 7107 00೫5 ೧0% 10 561001 118 11651101 ? 


10. 2೩1% .1, 16 ೧೩೫ 86100 115 ೧೫680075 17 6೮, ೫೩78. 
1 ೫೩710 8 06 0೩0 861600 115 ೧265005 17.0 77೩78. 


180006 106 10181 1173007 ೦1 ೫7೩775 01 8616011118 ೧೬65005 .: 
11% 1೩10 4 ೧70 0816 0 50061007 15 ಸ 
06.5 ರಿ.4 
ಬುಕ್‌ ಕಕ 
ಹುಟಟ 0 ಭಜ ಚ ಭ[ 
ಮ ಚರಿ0 
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ಬಸಗಳು ಕ 
] 1651 ಇದರ ಬೆಲೆ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(6.4) ಮತ್ತು (6.6) ಸೂತ್ರಗಳ ಪ್ರಕಾರ 
ಇವಾ16, : ೫5383, ಇ..೯ತಾ೫ಿ,. 
16013 ಕಾ 163 
ತಿ ೬46 
1, . 


ಜ್‌ 8 


2 20 ಹುಡುಗರೂ 19 ಹುಡುಗಿಯರೂ ಇರುವ ಒಂದು ತರಗತಿಯಿಂದ 8 
ಹುಡುಗರೂ 2 ಹುಡುಗಿಯರೂ ಇರುವಂತಹ ಸಮಿತಿಯನ್ನು ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ 
ಆರಿಸಬಹುದು ? 


3 ಹುಡುಗರನ್ನು [ಲ್ಕ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು, 
2 ಹುಡುಗಿಯರನ್ನು 135] ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. 


॥ ಆದುದರಿಂದ, (6.1) ರ ಮೂಲ ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ. 3 ಹುಡುಗರೂ, 9 ಹುಡುಗಿ 
ಯರೂ ಇರುವಂತಹ ಸಮಿತಿಗಳ ಒಟ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ 
೩0.19.18 1೬3481 
ಎ ಜು . (112... 
೬.240 


ತಿ ಒಂಡು ಪರೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬ ವಿದ್ಕಾ ರ್ಥಿಯು 4 ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿರುವ 6 ಪ್ರ ಶ್ನೆ 
ಗಳಿಂದ 4 ಪ ಶ್ನೆ ಗಳನ್ನೂ, ೫ `ಎಿಭಾಗಿದಲ್ಲಿರುವ ಕಪ ಪ್ರಶ್ನೆ ಗಳಿಂದ ತ ಪ್ರಶ್ನೆ ಗಳನ್ನೂ 
ಆರಿಸಿ ಉತ್ತ ಕ್‌ ಬೀಕು. “ಅವನು ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರಶ್ನೆ ಗಳನ್ನು ಆರಿಸಬಹುದು ? 


4 ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿ ಅವನು ಪ್ರಶ್ನೆಗಳನ್ನು (ಲ್ಮ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. 
7 ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿ ಅವನು ಪ್ರಶ್ನೆಗಳನ್ನು (ಲ್ಕ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು. 


” ಆದುದರಿಂದ 4 ಮತ್ತು ಗ ವಿಭಾಗಗಳಿಂದ ಒಟ್ಟಾಗಿ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ 
8 ವಿಧಗಳು. 


0 21 008. .6.4.3 
ಈಶ ಶತ ಪ  1ಡ ಇತ್ತ, 2,3 
ಮ್‌ ಓಿ0 

14ರ 


19 


1276070186 06.2 


1 ೫174 176 7೩119 0 (0) ,ಲೈ (ಶಿ) ಲ, (೧ ಎಲ್ಯ 

2 ೫104 600 7೩1೦ 0,0 --೮,-_.೮,--,ಲೈ,_..ಲ 

9... 10 00% ೫0೩77 ೫7878 ೦೩೫ ೩ 10೩11 01 4 80006005 ॥ 
000801: 77017. ೩ 01೩88 01 807 

4... 10 ೩ 0110161 108006 108076 ೩7೮ 10 60೩೫28 ೦೦೫706೫ 
30% 71೩77 0೩1705 17081 0೮ )18]796 11 6೩೦% 10೩71 1೩5 10 18. 
61767] 0೦0898 66೩13 11106? 

ರ... 10 & 01೩88 800181 11076 7767೮ 40 80000005 ೩೫ | 
16೩00675 ॥765611. . 12೩08 8600001 1:೩0 00. 80೩1೭6 11೩7305 11: 
61673 06007 800060 ೩110. ೩180. ೫710 6೩೦ ೦1 06 680% 
110% 178777 1870888108 ೫77೮ 08676 1 

06...ಓ ೦110106 00೩77 18 00 ೮. 80100006 17003 ೩17೦0 1 
71877078 ೦1 ೫71೦೫೩ 5 ೩7೮ 0011078 ೩00 2 ೩೯೮ ೫710%61-1:06068 


[7 1077 10೩117 ೫7೩78 ೧೩೫ 106 610760. ಆ 86190060 80 ೩8 
1701046 ೩% 16886 ೦0೮ ೫710101-1:09/67 ೩೫0 ೩॥ 10885 4 071688 ? 


7... 880% 71೩77 5718078108 ೩7೮ 06068031760 )]7 568 7018 
710 01766 ೦8 770101 ೩7೮ 11 136 8೩176 111267 


8... 11017 773೩71] 01067610 80778 ೦1? 1702677 ೧೩೫: 0೮ 10883 
17017 ೩ 70] 0೦17, 50 ॥೩13೮ ೧೦1೫, 25 ॥೩18೮ ೦೦1೧೫, 10 ೩6 00 
೩೫6 5 ೩15೮ ೦೦1೫, 17 ೩% 10೩86 2 ೧೦178 ೩7೦ ೫8067 


9... 11017 73೩77 ॥೩7೩11೮1೦॥7೩175 ೩೫೮ 1071760 17 ೩ 86 
4 0೩7೩'161 111108 11678061178 ೩೫೦11೮7 86% ೦7 6 7೩7೩!!೮111168? . 


10... 11017 7738೩707 ೮17೦198 ೩೫೮ 66808101760 17 9 )ಂ18 
110 1007 ೦8 770100 116 ೦೫ 006 887736 ೮17016 ? 


11... 11 ]017178 ೩ ೦೦11೦೮ ೦೦೫೫86, ೩ 8010626 ೫0೩77 ೧೫೦೦೫ 
೩೫] ೦೫೮ ೦1 107೮೦೮ 1೩708೩೦5 10 ೫8೩76 1, ೩೧೮ ೩೫7 10766 4 
501೫೮೫. ೦॥॥101೩1 800]6008 1% 0876 11... 18% 130%. ೫3೩೫ 
01007671 77೩]78 ೧೩1 )6 010086 118 0೦೪೫೫86 ? 


12, . 10 0೫ ೫2೩77 ೫7೩78 ೦೩೩ 12 61007606 ॥11768 
0171060 01077060 3 80000715 80 181081 6೩೦%॥ 7606117605 4 ? 


18... 270176 1೪16 26180102 1, ಲೈ. ಎ... 
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ಅಭ್ಯಾಸ 6.2 


1. ಬೆಲೆ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ ; (6) 808 : (ರಿ) 0; (ಲ್ವಿಲ್ಡೆ 


2. (ಲೈ-್ವಲೈ-ಗ,ಲೈ,0(-ಓ[ಲ್ಯ ಇದರ ಬೆಲೆಯೆಷ್ಟು ? 
ಡಿ 30 ವಿದಾ ಬರ್ಥಿಗಳಿರುವ ಒಂದು ತರಗತಿಯಿಂದ 4 ವಿದಾ ್ಯರ್ಥಿಗಳಿರುವ 
ಒಂದು ತಂಡವನ್ನು ಎಷ್ಟು ವಿಧದಲ್ಲಿ ಅರಿಸಬಹುದು? 


ಕ್ವಿ ಒಂದು ಕಿ ಕೆಟ್‌ ಪಂದ್ಯಾ ಟದ ಕೂಟದಲ್ಲಿ 10 ಟೀಮುಗಳು ಸ )ರ್ಥಿಸುತ್ತವೆ. 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಟೀಮು ಇನ್ನೊ ೦ದು. ಟೀಮಿನೊಡನೆ ಎರಡು ಸಲ ನಡಬೇಕಾದರೆ 
ಒಟ್ಟು ಎಷ್ಟು ಆಟಗಳನ್ನು ಆಡಬೇಕಾಗುವುದು ? 


ಕ್ರ ತ ತರಗತಿಯ ಸಂತೋಷಕೂಟದಲ್ಲಿ 40 ವಿದಾ ಬರ್ಥಿಗಳೂ 5 ಉಪಾ 
ಧ್ಯ್ಕಾಯರೂ ಭಾಗಿಗಳಾಗಿದ್ದರು. ಪ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ ವಿದಾ ರ್ಥಿಯೂ' ಇತರ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ 
1 ಸೃರ್ಥಿಗೂ, ಎಲ್ಲ ಉಪಾಧ್ಯಾಯರಿಗೂ 1 ಠಾಘವ ನೀಡಬೇಕೆಂದಿದ್ದರೆ ಅಲ್ಲೆ 
ಎಷ್ಟು ಲಾಘವಗಳು' ನಡೆದುವು? 


6 16 ಆಟಗಾರರಿಂದ ಒಂದು ಕ್ರಿಕೆಟ್‌ ಟೀಮ್‌ ಆರಿಸಬೇಕಾಗಿದೆ. ಈ 16 

ಮಂದಿಯಲ್ಲಿ 5 ಮಂದಿ ಬೌಲರರೂ, 9 ಮಂದಿ ವಿಕೆಟ್‌ಕೀಪರರೂ ಇದ್ದಾರೆ. ಕನಿಷ್ಠ 

ಪಕ್ಷ ಒಬ್ಬ "ವಿಕೆಟ್‌ಕೀಪರನೂ, ್ಲಓ ಬೌಲರರೂ ಇರುವಂತಹ 11 ಜನರ ಕಿ ಟ್‌ ಟೀಮ 
ನ್ನು ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸಬಹುದು ? 


7. 80 ಬಿಂದುಗಳಿವೆ. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ ಮೂರು ಬಿಂದುಗಳೂ ಏಕರೇಖ 
ಸ್ಹವಾಗಿರುವುದಿಲ್ಲ. . ಈ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಎಷ್ಟು ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ರಚಿಸಬಹುದು 1 

ಜ್ಯ ಒಂದು ರಾಪಾಯಿಯ ನಾಣ್ಯ, 50 ಪೈಸೆ, 26ಪೈಸೆ, 10 ಪೈಸೆ ಮತ್ತು 
ಕಪೈೆಸೆ ನಾಣ್ಯ ಗಳಿವೆ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಕನಿಷ್ಟ ಪಕ್ಷ ಎರಡು ನಾಣ್ಯಗಳನ್ನಾ ದರೂ ಉಪ 
ಯೋಗಿಸಿ ಹಣಿದ ಎಷ್ಟು ವಿಧದ ಮೊತ್ತ ಗಳನ್ನು “ರಚಿಸಬಹುದು [` 


ಸೀ (| ಸವಾತರ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಒಂದು ಗಣ 6 ಸಮಾನಾಂತರ ಸರಳ 
ರೇಖೆಗಳ ಇನ್ನೊಂದು ಗಣವನ್ನು ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಸಮಾನಾಂತರ ಚತು 
ರ್ಭುಜಗಳು ರಚಿತವಾಗುತ್ತವೆ? 

10 9 ಬಿಂದುಗಳಿವೆ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ 4 ಬಿಂದುಗಳೂ ವೃ ತೃದ ಮೇಲಿರು 
ವುದಿಲ್ಲ. ಈ 9 ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಎಷ್ಟು ವೃ ತ್ಮಗಳು ರಚಿತವಾಗುತ್ತವೆ `ೆ 

11 ಕಾಲೇಜು ವ್ಕಾ ಸಂಗವನ್ನು ಮಾಿಡರಿರುವ ಒಬ್ಬ ವಿದಾ.ರ್ಥಿಯು ಒಂದನೆಯ 
ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಮೂರುಭಾಷೆಗಳಲ್ಲೆ ಯಾವುದಾದರೊಂದನ್ನೂ, ನಿರಡನೆಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಏಳು 
ಐಚಿ ಕ ವಿಷಯಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೂ ಮೂರನ್ನೂ ಆರಿಸಬಹುದು. ಅವನು' ಎಷ್ಟು 
ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಭಾಷೆ ಮತ್ತು ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿ ತನ್ನ ವ್ಯಾಸಂಗವನ್ನು ಮುಂದುವರಿಸ 
ಬಹುದು?) 

12 ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನಿಗೂ ನಾಲ್ಕು ಬಹುಮಾನಗಳು ಬರುವಂತೆ 19 ವಿವಿಧ 


ಬಹುಮಾನಗಳನ್ನು 38 ಎರಾ ರ್ಥಿಗಳಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಹಂಚಬಹುದು ? 


ತಿ ಟ್‌ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸ ಸಾಧಿಸಿ; ೫. ,ಲೈ,. ಎ ೫. 3೧೦೨ 


146 


0111480180 7 


71೩1116178110೩1 1760000 


7.1 18100860108--076 ೦1 106 11007020 ೫761065 08 
770೦೦? 17 7781107780108 18 108% ೦1 7081116104/10೩1 1000/02. : 
[1 18 08081177 077[10766 107 270717 ೩ 1081701೩ 17101171 ೩ | 
೦810176 101687೩1 7೩1೬೦8 01 ೫. ' 


7.2 ೫«!%ಂಕೆ 0 ?7091--ಗ. 770೦೦! 7 10೩100613೩110೩1 17- | 
61010102 ೮೦೫81818 ೦1 1076೮ ॥೩1॥85. 


(6) 16 1071701೩ 18 7671100 108 81/೩1 77೩108 ೦1 1) 2. 
(ಇ 1 ಜ-.. | 
| 
(ರಿ) 776 ೩೩80776 116 1077701೩ 60 6 0706 707 ೩೫7 ೫೩106 1 
12511 ೩00 111071 811017 0181 10 77085 ೩18೦ 0 8706 ' 
"07 006 76೫% 7೩11೮ 71) --1. 


(0) (ಲೆ0110್ಶ%48100.--'1ಆ 1107 106 1077701೩ 18 0706 808 
೫%ವ1,. 2, 8... ರ170೮ 16 3ೂ: 0೫೫06 808 ಸಾತ, 18] 
0110178 07017 (ಗಿ) 518016 18 70೮ 107 1 ಎ3--1 4 
51706 36 18 0706 108 7ವ4, 16 18 ೩180 8706 708 ' 
1585; ೩೫೮ 80 ೦೫ 108 ೩1! 176687೩1 7೩1೬೦8 ೦॥ ೫. ' 


112071)10 : . 
| 

(1) 81016 177 006 77360004 01 77818677811081 18400008 : 
೩1 . 


12302 [೨2.೨ ಡಿ ಮ 11(7)-.-1)(21%--1) 
0 
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ಅಧ್ಯಾಯ 7 
ಗೆಣಿತಾನುಮಾನ 


7.1 ಪೀಠಿಕೆ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಸಾಧನೆ ನೀಡುವ ಹಲವಾರು ಮುಖ್ಯ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ 


ಗಣಿತಾನುಮೂನವು ಒಂದಾಗಿದೆ. ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿರುವ ಒಂದು ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಸಾಧಿಸಲು ಸಾಮೂನ್ಯವಾಗಿ ಇದನ್ನು 'ಬಳಸ ತ್ತೇವೆ, 


7.೩ ಸಾಧನೆಯಕ್ರಮ._ಗಣಿತಾನುಮೂನದಿಂದ ಕೊಡುವ ಸಾಧನೆಯು ಮೂರು 
ಭಾಗಗಳಿಂದ ಕೂಡಿದೆ. 


(%) ಸೂತ್ರವನ್ನು 1ನ ಅತಿ ಚಿಕ್ಕ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ, ಅಂದರೆ ॥ ಎ1, 9, 8 
ಇವುಗಳಿಗೆ, ತಾಳೆನೋಡಲಾಗುವುದು. 


(8) ಸೂತ್ರವು 1ನ ಯೂವುದೇ ಬೆಲೆ ಮ ಗೆ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ ಎಂದು 
ಒಪ್ಪಿಕೊಂಡು ಮುಂದಿನ ಬೆಲೆಯೂದ % ಎ. 173] ಗೂ ಇದು ಸತ್ಯವಾಗಿದೆಯೆಂದು 
ತೋರಿಸುತ್ತೇವೆ. 


(0) ನಿರ್ಧಾರ : ಸೂತ್ರವು 12 1, 9, 3 ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ ಎಂದು 
ನಮಗೆ ತಿಳಿದಿದೆ... ಇದು 8ಕ್ಕೆ ಸತ್ಯವಾದುದರಿಂದ, (ಠಿ) ಯಿಂದ ಸೂತ್ರವು 
13-1-4 ಬೆಲೆಗೂ ಸತ್ಯವೆಂದು ವೇದ್ಯವಾಗುವುದು; ಇಎ4 ಬೆಲೆಗೆ ಇದು 
ಸತ್ಯವಾದುದರಿಂದ, 1ಎ ಬೆಲೆಗೂ ಇದು ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ; ಮತ್ತು ಇದೇ ರೀತಿ /%ನ 
ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು (1) ಗಣಿತಾನುಮಾನದಿಂದ ಸಾಧಿಸಿ, 


_1(1--1) (2-1) 


ನೂ ಡೌ ಸ 
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(6) 76 ೫೮೫1೧7 586 8011701೩ 107 058, 3. 


೫51. ..3]3 ಕ ಸಟೆ ಕ ಂಂಊ 
0 
೫ಜಕ್‌ಔಿ 13/0 ಎಡಿ ೨ನೆ 07 ರಿಮಠಿ 


೫೨3 , 13-233-83 ಜಾತೆ? 0% 14ಎ14 


0 


7161/06 106 7077701೩ 18 0706 107 11, 2, 8. 


(0) 76 ೩88071 1116 1087001೩ 10. 6 1786 108 ೫111 
1.6. 6 ೩8801706 10೩% | 


ತು 11(11--1)(211--1) 
0 


07 ೩೮6 (11--1)₹ 50 000 81008.  'ಸೆ'6 86 


72.22... 3-೪) 


1-21... 3-೫೫7--(11-/-1) ಎ೫1 3-1(201--.) .(1--1)3 


ಸ್ವ ಆ [2)/3-(-1/ _0೫1--6] 
__ (1%--1)(7೬--2)(21--3) 
0 


11100 16 1676 78106 00681766 7 ॥000ಗ  ೫ಎ114-1 10 


1(7-.-1)(21--1) 
0 


1161/06 1 116 1077701೩ 18 0706 707 7೫29, 16 72086 8180 
1706 107 ೫10 --1 


(0) (ೆ0101:5107,--316 0876 270766 116 8071701೩ 00 06 ' 
1706 107 ಇಎ1, 2, 8... 110006 7 (0) 10 ೫೫086 16 0೫00 70೫. 


18-14; ೫4-1-16, ೩/76 ` 
ಚು ತ್ಗಾ ಸ 80 ೦೫, 108 ೩1 ಜಾರ ನ 


14ರ 


(ಇ) ೫1, 2, $ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ನಾವು ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು ತಾಳೆ ನೋಡುತ್ತೇವೆ. 


೫1, ೫ ("`` ಆಥವಾ? 5] 

9) 
ಇವಾ0, ಎ ರಾ ಅಥವಾ 55 
1ಎಾಢಿ, 13323, 83 ಚ ಅಥವಾ 14-14 


ಸೂತ್ರವು ೫ಎ, ಎ. ತ್ರ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ. 


(ರಿ) 1೫1% ಬೆಲೆಗೆ ಸೂತ್ರವು ಸತ್ಯವಾಗಿದೆಯೆಂದು ಒಪ್ಪಿಕೊಳ್ಳೋಣ. 
ಅಂದರೆ, 


3 231.133 ಎ 7(ಗರ (7-1) 
| 


ಈಗ (153-1)2 ಇದನ್ನು ಎರಡು ಬದಿಗಳಿಗೂ ಕೂಡಿಸಿ, 
3-23-4೫೫. (ಗಾ-೪-1)3 ಎ7೯ (2ಾ-3) (1 .2)3 


ತ್ತ ಖ್‌ [21/3 2.11 .- 611 -- 6 | 


4 
0 


೫(1-- 1)(21-1) ಸಿದರಲ್ಲಿ 1 ಎ ಇತ. 1 ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ಮೇಲೆ 
ಗ್ರ 
ಕಾಣಿಸಿದ ಬೆಲೆ ದೊರೆಯುವುದು. 


ಆದ್ದರಿಂದ ೫ 2೬ 1 ಬೆಲೆಗೆ ಸೂತ್ರವು ಸತ್ತವಾದರೆ ಅದು. ೫ ಎ. 11 3-3 
ಬೆಲೆಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿರಬೇಕು. 


| (0) ಸೂತ್ರವು 1% 1, ೨, ೨ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆಯಂದು ನಾವು ತೋರಿಸಿ 
([ದ್ವೇವೆ. ಆದ್ದರಿಂದ (ಗಿ) ಯಿಂದ ಸೂತ್ರವು ಇ ಎ83 3.1 ಎ4; 1ಮಾ441 6; 
, ಇತ್ಕಾ ದಿ 1ನ ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ ಸತ್ಯ ವಾಗಿರಬೇಕು. 
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2 ೦೫೮ 07 1781000172110೩1 11000010 118 
23.22, ೫... 4ಡಿ ಇಾ2ತ2ಿ 
(0) 807 ೫ಡಾ1, ೨22 ೯2 09 2/4 
ಇವಾ92, 2322341 ೪೮ 0 66 
18, 2-22-3! 0 1414 


710006 1106 7087001೩ 18 0709 108 0ಎ1, 2, 8 


(0) .ಓ380176 1006 70811018 1706 808 ೫10, 7087361 
5071086 2--2'--ಆೆ್ಟ್ಟೂ 1-2೫ ಎ. 271-302, 


60176 2737, 10 0108 81008, 77೮ 861 
2322. 2 |. 327 | 2332) ಘಾಡ 0 
ಎ ಗ್ಗ 2 ಗ್ರೆ 
13106 277-22೮ 18 1116 77810 ೦1 213-380 107 1ಷಾ10--1. 


1106110೮ 1 01೮ 10811118 18 0706 107 ಎ... 10 77086 ೩1೬8೦ 
೪716 107 1ಎ10--1. 


(0) ಆ 10197 016 808777101೩ 18 0706 107 ೫1, ೨, 3. 


16106 07 (ಶಿ) 16 13080 06 0706 108 1 ಎ3-3-1 4; ॥ಮ4371ಎಾಗ್ತ 
೩೫6. 80 ೦೫, 808 ೩|| 170087೩ 7781068 01 1. 


1126708508 7.1 


70176 7 086 1761006 01 771860/617811081 17610010102 0086 0 
ತ 10717186 ೩7೮ 1706 108 ೩॥ ] 0810196 108687೩1 7೩1೬ 
01 1?) ಲ 


3 --೩.-ಕತ ಬಾ $ 
2 2-4-೧6೨. , 3-28 ಎ ೫(1--1) 
ತ್ರ 1-4-42 |. 1 ಡೈಟಿ -3 ಸ ಉದ 
ಕೆ] ಈಜು , 3 (20--1)3ವ 7(21---1)(21--1) 


ತಿ 
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2 ಗಣಿತಾನುಮೂನದಿಂದ ಸಾಧಿಸಿ _ 
(6) 2-[-23 23... -[-21 ಎ 21442 
೭ ಧಗೆ 9 ಎ. 28.9 ಅಥವಾ 9 ಎ. 29 
೫ ಡಾಟ ೨ ]. 22 ೨. 22-1೩ 9 ಅಥವಾ 626 
೫ ಮಶಿ, 2-.23.938 2 2311 0 ಅಥವಾ 14 2 14 
ಆದ್ದರಿಂದ ಸೂತ್ರವು ೫ ಎ1, 9, 3 ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಸತ್ತವಾಗಿದೆ. 
ಗ) ೫ಎ210 ಬೆಲೆಗೆ ಸೂತ್ರವು ಸತ್ಯವಾಗಿದೆಯೆಂದು ಒಪ್ಪಿಕೊಳ್ಳೋಣ. 
ಅಂದರೆ - 3 ತ 
2) _. 28 _. 93 .. ... .. 27 ಎ. 9೫3 0 ಎಂದಿರಲಿ 
ಎರಡು ಬದಿಗಳಿಗೂ 21-3 ಕೂಡಿಸಿದಾಗ 
2 _.. 22 _. 93 .... 1. 27೫ |. 2753 2. 9.27 ೯3.೨ 
ಹ್‌ ೨ ೫ತಿತಿ ಇ 
“ಎಂದಾಗುವುದು. 
ಆದರೆ 21೫12೩೨೨ ಎನ್ನುವುದು ॥ 22 ೫ 3. 1 ಆದಾಗ 29-3-9 ಇದರ 
'ಬೆಲೆಯಾಗಿದೆ. 

ಆದ್ದರಿಂದ ಸೂತ್ರವು 1 2 ೫ ಬೆಲೆಗೆ ಸತ್ಯಮುದರೆ ಅದು ೫% ಎ ೫ 3 ॥ 
ಬೆಲೆಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿರಬೇಕು. 

(0) ಸೂತ್ರವು ॥ ಎ. 1, ೨, ತಿ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆಯೆಂದು ನಮಗೆ 
ಗೊತ್ತಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ (8) ಯಿಂದ ಸೂತ್ರವು ಇ ಎ 8.1 ಎ. 4; 
7% ಕ್ರಿ (1 ಎ. 5; ಇತ್ಯಾದಿ ॥ನ ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ ಸತ್ತ 
ವಾಗಿರಬೇಕು. 


ಗಣಿತಾನುಮಾನದಿಂದ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಸೂತ್ರಗಳು % ನ ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬೆಲೆ 
ಳಿಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿವೆಯೆಂದು ಸಾಧಿಸಿ. 
ಸ] 1838-28 4.13. (21%--1) ಹ 93 
2 293.4 3.6 .. .,.,. 1... 821 ಎ೫0 (1%... 1) 


ಸ ಲ ಲ್ಹ್ಯ ನ 


(೧28 _. 3೩ .. 58... .- (2 1--1)3 
_% (21--1) (2 1-1) 
ವಗ ಗಿ ಸತ್‌ 
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2 
ಆ ಇ 1  ಟರುರರರ್ಕ್ವ 


ಕ ಕ ಜ ಹ ೬ತಿೆ 
ವರ ಸ್ಯಾ ರಸ್ತ ರ ಜಟ್ಟ 3 ಜಾ ಕಜಿದ್ಯ 
ಆ ಸ ಇ. 52೫... 
ಆ ೨೨546964 ಸ 7್ರ್ಷಾ ಇಷ | 
೫2೫2 2.81೯11*1%..... *-೫(7-1-3) ಎ೫(ಉಸ- (41/2) 
| 


7.0 3. 38.4 5.6 .... , _-(21--1)21% 
__ 1(1--1)(41--1) 


5 
| ] | ] 
ಕರ ಚಟ 20 ಲ ಸಾ7ಗರ್ಗ:' 
ಹ 1) 
: ಸಘಾಶ್ತಿತ 


ಠ್ರ ಸ ೨೧ 1 ಜಟಾ 


ಣೆ 
| ] ಟೆ | | 
3 ಪರಾ ಮಾತೂ ಇತ್‌ 1 ಎ. ಎಡ 
ಸ ಷ್ಟ ಶಾ ತ್ಕ ೬ ಡ್ಡ ತ್ತ | ಶಾ 
|| || 1) 
ಕೆ ರ ಪವ್ವ್ಯಾತ್‌ ತ್ಲ ಸಂ್ಪ, ಇ ರೆ 
1.0 ಸ 2.3 ತ $.4 ಡೆ ಣೆ ೫ (1-3-1) %--1 


8. 1.2 2- 2.3 3. 3.4... 13. ೫ (೫% _.- 1) 
ಕ __1 (1 -- 1) (೫ -- 2) 
ಗೆ 3 


9 1.2 2.8.43. 5.6... .- (02%--1) 21% 
_೫ (1 -- 1) (& ಇ--1) 
ತ ರರ್ಯಾಗಾ್‌ 
| | | 
ಸಾ ಗಾಡ... 3 
ೆ ಜತೆ ಡೆ ಸ್ಥ್ಯಾ್ಥ” 5.7 
ಗಟ! 
(21-18) (2 8೩... 2). 28೩% 1 


0 


ದಾ 


100 


0111121110 68 
116 8171017121 71607617 


8.1 7% 81೧0811೩! 7860767 


31 ೩೦00೩1 170101)110೩8107, 776 0೩೫" 6೩5117. 768187 ೪8 
0110177178 ೮೫॥೩೫81075 : 


(1--ಶಿ)' ಎ %--ಸಿ | 
(1-8) 0-200-88, ' 
(1--ಥ)* ಎ 8-300-30) 1, | 
(1-.-ಥ)* ೨ 0 --4ಏಿಿ 1-600-40 -84. | 


116. ೫೦॥೮ 106 1011077178 2700680168 ೦8 106 ೩೦176 0ಂಗಳ 
0%)0115107. ' 
1. 16 70773) ೦7 162728 10 ೩77 ೮೫೩781೦೫ 38 ೦೫೮ ೫೫ 
10187 1006 ೮೫೭0೦071 (07 17068) 08? ಥಿ. 7008 (0--)* 00: 


1081138 3 1068775, (0-0) ೮೦೫೩1735 4 067775, (0 --0)* ೧೦೫01681 
167778, ೩76 80 ೦೫. 


2. '116 1786 060810 10 1116 6೫)೩೫08107 ೦8 (6 3-8)” 18 0% (` 
ಜತ, ಖಿ, ಶ್ರಿ 4. 

3. 86 6೫॥)೦೫೩6ಔ॥ ೦7 % 66076೩5868 7 ೦೫೮ ೩೫4 186 ಬಾಜ. 
೦1 ಗ 1007685868 07 ೦7೫ 07077 ೩೫] 56೫೫೫ 00 106 76೫% 06772. 


4. 11೩08 01 0016 ೦೦೦01೦16718 0೩೫ 0೮ 7೮8564 ೩5 ೩ 7೩1 
1(1ೇ 107 80108016 781068 ೦8 ೫ ೩04 7. 808 ೮7೫೩೫7 )16 
(6--0)' ಮಲೈ ಯೆ] 038.0, 0838-0೫, ೩೫೮ 
(6--ಶ)*್ಮಲೈಂ"-.-(೮,[038 (೮,೦383 (೧೦೫ 0,೬". 
117010 11686 00867181075 77೮ 1787 6೫0೮೦6 ೩ 8117118 
788108 10% 106 ೮೫೩1೩1೦೫ ೦7 (6 --॥)”, ೫70676 ೫ 15 ೩೫17 ೫) 
11176 1000008. . 1108 77೮ 1876 186 ೫111071101 700707 : 
೩11] 20810176 100661 7, 
(0--0)» ಎ0 --/ಲೈಂಗ-*ಿ-._,(ಲೈಊ*08 3... 
ದ ಇ 07೫ 0 0. . 


| 
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ಅಧ್ಯಾಯ 0 
ದ್ವಿಪದ ಪೆ ಮೇಯ 


8.1 ದ್ವಿ ಪದ ಪ್ರಮೇಯ 


ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿ ಈ ಕೆಳಗಿನ (ಬೀಜಗಣಿತದ) ವಿಸ ಶರಣೆಗಳನ್ನು ತಾಳೆ 
ೇಡಬಹುದು- - 
(6 --0)3 ಮ್‌ 0೫.ಶಿ 
(6 ._॥)2 18. ಇ 2 
(0 _-)3 13 303) 3003 ._ 8 
(೧ 3-ಶ)* 2 14 _- 4/31 2. 60303 _. 408 14 
ಮೇಲಣ ದ್ವಿಪದ ವಿಸ್ತರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗುಣಗಳನ್ನು ನಾವು ನೋಡುತ್ತೇವೆ. 
| ] ಪ್ಪ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಎಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ ಪದಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ (4.8) ಯ 
ಚಹಾತದ ಬೆಲೆಗಿಂತ ಒಂದು ಹೆಚ್ಚು. (6 .,.))2 ಯಲ್ಲಿ 8 ಪದಗಳಿವೆ, (ಆ_.-॥)8 ಯಲ್ಲಿ 
4 ಪದಗಳಿವೆ, (0 .1.))4ಯ ಯಲ್ಲಿ" ಕ5 ಪದಗಳಿವೆ, ಇತ್ಯಾದಿ. 
2 (63-10) ಇದರ ವಿಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿನ ಪ್ರಥಮ ಪದ (%ಎ1, ೨, 3,4 
ಅದಾಗ) 07. 
3 ಒಂದು ಪದದಿಂದ ಮುಂದಿನ ಪದಕ್ಕೆ ಸಾಗುವಾಗ € ಯ ಘಾತವು ಒಂದು 
*ಕಡಿಮೆ ಆಗುವುದು, ) ಯ ಘಾತವು ಒಂದು ಹೆಚ್ಚು ಆಗುವುದು. 
ಹಿ ಪ್ರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಣಕವನ್ನೂ % ಮತ್ತು " ಗಳಿಗೆ ಸೂಕ್ತ ಬೆಲೆ ಕೊಡುವುದರ 
ಲಕ ,0, ನ ಒಂದು ಬೆಲೆಯಾಗಿ ಬರೆಯಬಹುದು. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
(6 3-ಶ)*ವ್ಯಲೈ[ 03-0೮, 93 ಓಛಲೈಂ ಶಿ. ಲೈಕ ಮತ್ತು 
(6 --)*ಮ್ಮಲೈಂೆ [ಲ| ಶಲ 03 ಲೈ 0 ಲೈಕ! 
ಈ ಹೇಳಿಕೆಗಳಿಂದ 1% ಯಾವುದೇ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಾಗ (4-8) ಇದರ 
_ರಣೆಗೂ ಇಂತಹದೇ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ನಾವು ನಿರೀಕ್ಷಿಸಬಹುದು. ಇದರಿಂದ 
ನಮಗೆ ದ್ವಿಪದ ಪ ಫ್ರೈಮೇಯ ದೊರೆಯುವುದು. 1: ಒಂದು ಧನ ಪೂರ್ಹಾಂಕವಾದಾಗ 
(0 _. 8)? 473 4,0 0774 ಶಿ..,ಲೈಂ7-323 ....... 
ಡೆ. ಇಓ ೈ 177: ಷ್ಠ... ಡೊ? .«೬೬(8-]) 


101 


0 001817 ೩0] 00783 10. 100 6೫7೩181017, 776 1೩176 00 5166 
616008 0 ೦೫ ಥಿ 07013 0೩೦1 1೩೦10೦೫ ೩೫0 ೫101011117 1136 1% 1000078 8 


010861. 


1 

1! ೫ 861006 6 07013 6೩೦% 180008 ೩10 170101)117 679 ೫ 6 
00866807, ೫7೮ 860 686 10೫೫೬ 07. . ೫1706 10118 ೦೩೫ 1 0006 1 
0೫17 ೦೫6 7೩7, ₹76 ೧೦೦೫೮೦01 ೦1 0018 050111 18 1. 


1 


0 001810 0070738 010, 77೮ 18೩76 00 5801006 0. 0701 0 
[೩0008 ೩೫ 1701017 10 7 (೫-1) 08 070೫3 186 76108101 
1೩00028. 0306 ಗ ೦೩೫ ೮ 86100090 [0೫೩ ೩೫7. ೦೫೮ 01 186 
[೩01078 10 ಲೈ ೫೩78. 1860106 ೫೮ 860 186 1070 »ಲ್ಮೆ 03 
707 106 90870 07-೫2, 1776 0೩177೮ 10 801600 ಗ 1700 ೩೫7 
೩01088, ೩೫೮ 0 ಗಿ010. 1606 ೫61081111116 (1-2) 1೩೦6078. 
6118 0೩೫ 106 4000 10 ಇಲೈ ೫7೩]75, 776 89% 16116 00702 »ಲ್ಕೆ 0-3 08, 


00066176 18 6018 07೩1007, ೫76 9೩8117 869 111೩0 108 ೩೫ 
772106 ೦8 ೫ ಗ7೦0೫% 0 100 1 170108177೦, ೫7೮ ೦010810 106 15೮೫೫ 
0: ಊರಗ, 706 80702 ೦7 ೩11 8101 101728 81708 1006 0೩೫51 
76001706. | 


5000164 71/00 .. ೫% 11001101200 110೩000೫. (0) 
೩೦0೩1 110101)110810100, 1116 107008 ೦8 1006 11607673 1೩5 66 
17071064 107 5116 ೦೩8೦8 0 ಎ1, 2, 3, 4. | 

(ಗ) 16 8081 70176 0081, 17 77೮ ೩೩80176 116 116086 
10706 107 ೩17 10108781 1778106 72 7), 10 77080 ೩180 06 0706 1 
1016 76೫1 10068781 77೩10೮ ೫10 --1. ' 


1.6.೫೮ ೩880176 (॥--0ಿ)» 20೫-1೬೮ ಊರಿ. , 


ಗ 020ಂಅಚಾಂಖ 2) 


| ಮೊದಲನೆಯ ಸಾಧನೆ 


(4 -(-ಶ)” ಎನ್ನುವ ಉತ್ಪನ್ನವು 1; ಸಮಾನ ಅಪವರ್ತನಗಳ ಗುಣಲಬ್ರ. ಅಂದರೆ, 
ಜ್ರ ಸತ್ತ (6 4-8) (6-೧) ....(6 ಶಿ) 


ಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿನ ಯಾವುದೇ ಪದವನ್ನು ಪಡೆಯಬೇಕಾದರೂ ನಾವು ಪ 
ತ್‌ ನ್‌ ನದಿಂದ ೪ ಅಥವಾ ॥ ಯನ್ನು ಆರಿಸಿ, ಹೀಗೆ ಆರಿಸಿದ 1 ಆ 
ಗಳನ್ನೂ ಗುಣಿಸಬೇಕು. 


ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಪವರ್ತನದಿಂದಲೂ ಇ ಯನ್ನು ಆರಿಸಿ ಈ % ಗಳನ್ನು ಗುಣಿಸಿ 
ದರೆ ನಮಗೆ 0%» ದೊರೆಯುವುದು. ಇದನ್ನು ಒಂದೇ ಒಂದು ವಿಧದಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹು 
ದಾದುದರಿಂದ ಈ ಪದದ ಗುಣಕವು 1 ಆಗಿದೆ. 


47-3೬) ಯನ್ನು ಪಡೆಯಲು ನಾವು ಶಿ ಯನ್ನು ಒಂದು ಅಪವರ್ತನದಿಂದ ಆರಿಸಿ 
ಅದನ್ನು ಉಳಿದ ಅಪವರ್ತ ನಗಳಿಂದ ಆರಿಸಿದ 1-1 ಇ ಗಳಿಂದ ಗುಣಿಸಬೇಕು. ಆದರೆ 
ಶಿ ಯನ್ನು 1 ಅಪವರ್ತನಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೊಂದರಿಂದ ಛೈ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಆರಿಸ 
ಬಹುದು. ಆದುದರಿಂದ ನಮಗೆ 10 0೫-38 ರಿ ಪದವು ದೊರೆಯುವುದು. 


67-8೩  ॥ ಪದವನ್ನು ಪಡೆಯಲು ನಾವು ಶಿಯನ್ನು ಯಾವುದಾದರೆರಡು ಅಪವರ್ತನ 

ಗಳಿಂದ ಮತ್ತು ಇ ಯನ್ನು ಉಳಿದ (1-2) ಅಪವರ್ರನಗಳಿಂದ ಆರಿಸಬೇಕು. ಇದನ್ನು 

ಲ್ಯ ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹುದಾದುದೆರಿಂದ ಇಲ 61-28 8೩ ಎಂಬ ಪದವು 
ದೊರೆಯುವುದು. 


ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಮುಂದುವರಿದರೆ 0 ಯಿಂದ ನವರೆಗೆ (ಎರಡೂ ಸೇರಿದಂತೆ) 
ನ ಯಾವುದೇ ಬೆಲೆಗೆ ನಮಗೆ ,.0, 0೫ರ: ಫಿ: ಎಂಬ ಪದವು ದೊರೆಯುವುದೆಂದು 
| ನಾವು ಸುಲಭವಾಗಿ ತಿಳಿಯುತ್ತೇವೆ. 


ಇಂಥ ಎಲ್ಲ ಪದಗಳ ಮೊತ್ತವೇ ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ ವಿಸ್ತರಣೆ. 


ಎರಡನೆಯ ಸಾಧನೆ. ಗಣಿತಾನುಮಾನದಿಂದ 
(೧) ಇ ಮ 1, 9, ತಿ, & ಆಗಿದ್ದಾ ಗ ದ್ವಿ ಪದ ಪ್ರಮೇಯದ ಸತ್ಯತೆಯನ್ನು 
ಗುಣಾಕಾರದಿಂದ ಸರಿಯೆಂದು ತಿಳಿದಿದ್ದೆ ೀವೆ. 


(ರಿ) ಇ ಮ ೫ ಎನ್ನುವ ಇ ನ ಧನ ಹೋರ ಬೆಲೆಗೆ ಈ ಪ್ರಮೇಯವು 
ಸತ್ಯವೆಂದು ಒಪ್ಪಿಕೊಂಡರೆ ಪ್ರಮೇಯವು ಬೆಲೆ॥ ಎ. ೫ 3. 1 ಗೂ ಸತ್ಯವೆಂದು 
ಸಾಧಿಸ ಬಹುದು. 


ಅಂದರೆ 


(0 ಲ ೪) ಜ್‌ ಡೆ ದ್‌ೆ 4.1 ಸು. ದ ಸ ದ್‌ ಇಲ 71 -?)? ತು 
3 07. ಎಂದು ನಾವು ಒಪ್ಪಿ ಕೊಳ್ಳು ತ್ತೇವೆ, 
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0% 71110171] 10111 8108 077 (6 --ರ), ೩೩೮ ೦೫ 186 7181 816 
0017176 1110 607778 ೫70100 1೩76 186 887730 7೦೫೮೫ ೦! ೮ ೦೯ 


'1'6 81 | 
( _1)»33 0*-3-3-(ಇ ಲೈ --ಇ(ಲೆ,)ಊಿ ತತಾ ಇ ಗಾ 22 ದಾರ 
(೫(1 -.-1/( 1) 011-3-'॥ 3, ಇತ್‌ ೫ ಗದ. ದಾರ ಗ್ರ? ಟಃ 

1201 10% -/1()1_ ವ 7.೮. (೧66 1೩7೩ 6.6). | 

5. (6--ಶೂಾ33 ಎ ಊರ3-.-1.,ಲೈಂಊಗಿಡ.... , . .1 ತ 
ಟೂ 01೯37೧ ೨ ಇ ೪ ಕಟ್‌ ಡಥ್ರಾಇರಾತ್ಮ 


3110 15018 768010 18 016 88176 ೩8 11767 177 0016 10607612 ೪11 
116706 17 00೮ 10060೦7೮17 18 070೮ 107 71571, 16 77080 ೩180 06 
71೮ 108 ೫ಎ211--1. 
(0) 801 ೫7೮ 0೩76 800977, 1116 11008617 00 ಆ ೪೬೮ 108 

1ಎ.1, 2, 3, 4. 60701076 16 70080 ಆ 10106 0707 4-3-125, 
ಕಡಿ1 ಎ06, ,. . . . . ೩00 80 ೦೫ 108 ೩1 [0810176 170088೩ 
71೩11108 01 ೫. 


111೮ 8000616 800010 12016 1586 1011077178 7700೮೯1168 08 6 
[3111071181 ೮೫೩೫8101 8.1 ;--- 

1. 6 0077107 ೦1 007738 18 ೫ --1. 

2 86 768% 068103 18 ಇಲಿ, 0ಉರ್ಯಾರ3 ರ್ರೀ 

3. ೫17306 »ಲವಾಲೆ 006 ೦೦೮% 016765 0೦8 0671708 60%- 
(0180871 17017 ೮100607 ೮೫6 ೦8 006 ೮೫)೩೫51೦೫ ೩7೮ 106 5೩1706. 
1161106 16 18 8008101601 10 ೧೩1೦॥1೩6೮ 076 ೧೦೮% (61 07072 806 


11780 100 1086 7210016 156717 (೦೭ 867708). 7086 ೧೦೮೫೧67865 0062 
70[26೩% 111617861708 10 016 7076786 ೦೯660೫. 


11100171)108 : 
1. 1೫001೫0 (ಐ--2)" ಶರ ಟೀ ಶಿ7೬೦71101 100707. 
(ಐ-:-2%/"ವಖ್‌-ಲೈ,ಖ್‌(2])--,ಲ,2(29)3-.೮0, 
೫೪)" -(2)* 
ದಾಖ. ಖೆ.2-- 4.3 ಜೌ. ಕಡಿ 42. 8? 1-16 
ಓ.ಡಿ 
ಪಾಖ್‌--8ಗೆ--24ಸ್ಯ? .-32 ಗೆ --16, 


153 


| ಎರಡು ಬದಿಗಳನ್ನೂ ( 3. ಗ) ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಬೇಕು ಮತ್ತು ಬಲ ಬದಿಯಲ್ಲಿ 
ಒಂದೇ ಘಾತವಿರುವ % ಅಥವಾ ಗ ಪದಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟುಗೂಡಿಸಬೇಕು. 


(6 | ರಿ) ಇತ ೨. ೦೭1೯3 ಶ್ಲ ( ಗ್ರೆ ಡೈ ಲಿ 1) ೧? ) ಡಿ 


11( ೦ 111 


ತ ೫ ಬಲ. 0 0... . ಆ. ್‌್‌ 


ಆದರೆ ಹ ತ ನ್ಯ ಕ್ಯ ಹಾದಾ- ದಾ ಇಾರ॥ (ಲ (0-6) 
(4 3,- ಶ)43 ಮ 004೩೬ [೬ | ೧೫ ಶಿಷ... ತ, 
1. (ೆ|ತ್ಷಕಾಡ ಎಸಿ ಯ ಡೆ ಚೀ ಇ 011೫೫3 


111 -1 ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ದ್ವಿ ಪದ ತಿ ನೀಡುವ ಬೆಲೆ ಸ್ಯ ಆಗಿದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ % ಎ. ೫ ಆದಾಗ ಪ ಗಮೇಯವು ಸತ್ಯವೆಂದಾದರೆ, ॥ ಎ ೫ _. 1 
ಆದಾಗಲೂ ೫ ಸತ ವಾಗಬೇಕು. (0) ಆದರೆ 1% ಎ 1, 9, 3. 4 ಆದಾಗ 
ಪ್ರಮೇಯವು ಸತ್ಯವೆಂದು ನಾವು ತೋರಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಆದುದರಿಂದ ಇದು 4 ತ ಗ. 51 
ಕ” ೨ ೌಂಇಂ0೧ಂಂ ಆಜ್ಯ | ಇದೇ ಪ ಪ್ರಕಾರ ೫ ನ ಎಲ್ಲ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ 


1. ಕ್ರಮಕ್ಕೆ ಗಣಿತಾನುಮಾನಕೃಮದ ಸಾಧನೆ ಎಂದು ಹೆಸರು. 


ದಿ ಪದಪ್ರಮೇಯದ ವಿಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿ (8.1) ಈ ಕೆಳಗಿನ ಗುಣಗಳನ್ನು 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು “ಗಮನಿಸಬೇಕು. 
] ಪದಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 1.1 
2 *ನೆಯ ಪದ ,ಛ್ಲ್ಯ 61784 ಶ್ರದ? 


೩ «ಲಿ; ಎ. ಲಿ. ಆದುದರಿಂದ ವಿಸ್ತರಣೆಯ ಎರಡೂ ಕೊನೆಗಳಿಂದ 
ಸಮದೂರದಲ್ಲಿರುವ ಪದಗಳ ಗುಣಕಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿವೆ. ಹೀಗಾಗಿ, ಒಂದನೆಯ ಪದ 
ದಿಂದ ನಡುವಿನ ಪದದ (ಪದಗಳ) ವರೆಗಿನ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ 
[| ಸಾಕು. ಅಲ್ಲಿಂದ ಮುಂದಕ್ಕೆ ಗುಣಕಗಳು ಹಿಮ್ಮೊಗವಾಗಿ ಪುನರಾವರ್ತನೆಗೊಳ್ಳುವುವು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು-- 
1. (ಇ 3. ॥್ಯ)*ನ್ನು ದ್ವಿಪದಪ್ರಮೇಯದಿಂದ ವಿಸ್ತರಣೆಗೊಳಿಸಿ. 
(ಐ 3.- ೫) ಎ. ಜ್‌ .. (ಛೈ ಜೆ (ಹ) .. (ಛೈ ಜಿ (3 2- 
«(ಲೈ ೫(%/)* -.- (/)* 
ದಾ ಖ್‌ ಡ 40% -- ಹ ಐತಿ. ತಡಿ ಬ... 4.8 ಬತ್ತಿ" 
3- 16/4 
ಮಾ 04 ..- ಠಿಜ್ಕ 3. 84ಶ್ಯ2 ... 32 ಲೆ .. 1೬64 


ಡೆ 153 
20 


2. 7/1 116 //!1 10111 11 116 0500115101 ೧!" 


ಲ ೧ಸ32 
1-1 


[16 111 1007717111 016 ೮10701 ೮೫೭[೩115100 5 
1), ಫಾ ಗ 


11070 7ಎ, 012, 000 11780 ೯0111 15 


ಬ ( 

, ೩೫00 0 ಷಾ ದ 
% 

ಸ ೆ ವಿಸಿ ಸ್‌ 

1161100 8116. 7901700 06773 15 (| (೨) (1) 
(1 

ಎ. ೆ2ಸ30:9 - ಎಚ್ಟ್ವಾಕಾನ ವಾಗ ಟಾ. 
ಚಿತೆ... 1. 44." ನ 9 


8. ' 880%. 1880 ಜಲ್ದಿ 2.೦ ಗೈ... ಜಗಾಹಾರೀಂ ಗಾಡ 


1111077181 6೫[೩181೧0 8.1. 705 0ವಥಿಎ 1, ಆ 0010817 


(1--1)” ಎಲ (| --(ೈೈಡ- ೬ ಫ್‌ ತ ಸ್ಯ ೫೮ 
0] "(1 --ಇಲೆ --1(ೈನ್ಗ ಜಾ ಸಹತ ದ ೫(0% ಎ27, 


4 0104 006 7೩10೮ ೦8 (.99)* 0೦೫7೮೦॥ 10 3 ॥1೩೦೫% 9 
(60170818. (.99) ಎ (1---0.01)* 


ವ1-.,(0, (0.01) ಲ, (--0.01)3 
ಜಗು 1 ಚಟ! 
5.4 8.4.8 
ಮಗ್ನೆ, 0ಕಿ ಡು. ಐ .0003- ಮ 2. ದ್ಯ 
ತ್ತ 1 ಆಸ್‌ 000001-- ., 
ಮ1--,08-,-.001-- 000013... , , 
ವ್‌ .95099 ೦: .951 ೧೦೫7೮೦೪ 00 4 66011781 )18068. 
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ಸೌ ಲ್ಯ ವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಸಾಮಾನ್ಯ ವಿಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿ /ನೆಯ ಪದವು ೫0. 0೫೫4 ೬ ಆಗಿದೆ, 
11 


& 


2 (_ ಗಡ ) ಇದರ ವಿಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿ ಐದನೆಯ ಪದ 


ಇಲ್ಲಿ ೯ ಎ. 8... ೫ ಎ12, ಒಂದನೆಯ ಪದ ಜಿ ಮತ್ತು ಠಿ ಹ. 


ಬೇಕಾದ ಪದ ಎ. 0 (೨)' ( ತ “); 


(( 


1..1311.30-9 ..,-8.3 ೩ . 1105054 
1-2-3.8 ಕ 


ಕ್ತ ಇಲೆ ರ್ಯ ಇ( ದ್ಯ (ಲ ಇಇ 1 ಇಇ ೫ ವ್‌ 2? ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿ. 
8-1] ರಲ್ಲಿರುವ ದ್ವಿಪದ ಪ್ರಮೇಯದಲ್ಲಿ 9 ಎ ಥಿ ಎ ಓವಎಂದು ಬರೆದರೆ. 


(3 .. ಸ್ರ ತ್ಮ ಛ್ಪ. 0, ೪೬.೦ 3... . ಕಲ್ಲಿ ಎಂದು 
ಆಗುವುದು. 
ಅಥವಾ, ೬. ದ್ಯ ೧3 “ ಇ(್ರೈೆ ಡಾ ಡ್ಯ ಕ... ಮ ಐ1 
&  (.99), ಇದರ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಮೂರು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 
೦ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(99) ಎ. (3. -0.0%)38 
5೫೫13. ಲ (5%) 3- 50% (--0.01)3 
43. [ಲೈ (--0.00್ಕ ....... 


ತ್‌ 1--0.05..- ತಾ -0001 


ರ.42 | 
೫ 12... 00005 ಇ... 
7೪೫೪5" | 


ವ್‌ 15-0-05 3. 0-008 --- 0-0000% -...... 


5 0.95099 ಅಥವಾ ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ 0.951. 


1564 


1100101565 8.1 
[221೩14 017 1086 0111017೩ 1160701) :-- 


3 '(1'.-ಇ)”: 2... ಐ-28; 3 (ಇತ್ತ್‌ 
ಣೆ (3): 8. (4--ಶಿ-ಸ)*; 0 ೧ ೩ 


ಹ 
7 (0-7); 8 (08--ಗಿ-ಕಿ)*; 9 (1 


10 (0%8---)71)". 


1177100 ೩110 81111/1111 1116 1110108160 067175 171 0016 ೮೫7೩ 
81078 08 1116 1011011111 2 


11 5101 00111 ೦! (1-2ಗಿ)19, 
33 
12 710011 0070) ೦ 4 ಡೆ ) ಶ್ರ 


13 11161760101 66717 ೦!' (2-3). 
14 11 (016 107111 ೦! (ಖ--್ವಿ)9, 
15 '16117 11317017116 ೫ ೦!" (3-2) 


11 
16 101171 17170111116 ೫” 0! (೩:4) ಕ 
೫ 


2 


ಕ ಎ30 
17 1110016 150717 011 ಚ ) 


? 
18 160711 1777017176 ಖೆ 01 (-ಸ) ಕ 
೫ 


19 0710: 11106[61006110 ೦! ೫ 1% (೫02--2)", 
20 1/11 18 ೮7೦೫ ॥70176 1081 


(| --ಇ(ಲ್ಫೈ-1- ಎಮಿ --೫(0% ಎಲೈ ಲೈ ್ಲ್ಮ್ಮ್ಮ ಹ ಛಿ 


21 130800 (1--.01)" 7 076 1112070:೩] 1060760) ೩]. 
1161106 11110 1116 17೩116 08 (1.01)“ ೦೦೫೫೮೦ 10 4 66011081 )1೩೦೮ 


02 ೩ 10 1116 [7611008 6೫೩೫))16, 074 006 ೫೩1೦೦ ' 
(0.98) ೦೦೫7೮೦॥ 10 3 6661178! 18068. | 


28 (ಿ೦01])0106 (1.03) [00೫ 8102111080೯ 800768. 
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ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 8.1 
ದ್ಲಿಪದ ಪ್ರಮೇಯದಿಂದ ವಿಸ್ತರಣೆಮಾಡಿ, 


೩. (೬೩ ೫1೪113೩2 0 ಜಾ: 3 (80 . )" 


ಸಕ 62 3. | 
ಕ್ತ (೩ ದ ಇ) 8:1 (418 .. )-2)6; 6 (ಐ. 23)5; 


7 (ಇ--್ಯಿ)4; 8 (೫-1); 9 ತಕೋ 
ತ್ವ್ಪಣ್ಣ 
ಟೆ 
10) (0203--ಶ್ಯಿ*)6 
ಈ ಕೆಳಗೆ ಸೂಚಿಸಿರುವ ಪದಗಳನ್ನು ಅತ್ಯಂತ ಸುಲಭ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 
11. (4 -- 28)3 ಇದರಲ್ಲಿ 6 ನೆಯ ಪದ; 13 (4 ಯ 
ಸ 


ಇದರಲ್ಲಿ 9 ನೆಯ ಪದ; 38 (2೩ -- 3)8 ಇದರಲ್ಲಿ 11 ನೆಯ 
ಪದ ; 14 (೩೩ -- ತ್ಮಿ)19 ಇದರಲ್ಲಿ ನಡುವಿನ ಪದ; 15 (8--2)35 


ಇದರಲ್ಲಿ 2 ಇರುವ ಪದ; 16 (. ಚಃ ಹ ಇದರಲ್ಲಿ 87 
ಖ 
ತ ೨10 
ಇರುವ ಪದ; 17 3 _) ಇದರಲ್ಲಿ ನಡುವಿನ ಪದ ; 
ಕ ಈ 


18 (೩೬...) ಇದರಲ್ಲಿ 25 ಇರುವ ಪದ; 19 (2೫... . 

ಉ ಡು 
ಇದರಲ್ಲಿ 2 ಇಲ್ಲದಿರುವ ಪದ: 
20 ೫% ಎಂಬುದು ಸಮಸಂಖ್ಯ್ಕೆಯಾದಾಗ 
“ಲ್ಯ ಡೊ. ಇಲ್ವ 1. ... ಇಲ್ದ ಎ ಇಲ 4. ಇಲ್ವ ತ.....ಎಷಸ 
3. ಇಲ್ಲೆ ೨, ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ ; 
೨] ದ್ವಿಪದ ಪ್ರಮೇಯದಿಂದ (8 _- -01)* ಇದನ್ನು ವಿಸ್ತರಣೆಮಾಡಿ ; 
ಮತ್ತು ತನ್ಮೂಲಕ (1-01)* ಇದರ ಬೆಲೆಯನ್ನು & ದಶಮಾಂಶ ಸಾ ನಗಳಿಗೆ 
ಸರಿಯಾಗಿ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
22 ಹಿಂದಿನ ಅಭ್ಯಾಸದಂತೆ (0:98), ಇದರ ಬೆಲೆಯನ್ನು 8 ದಶಮಾಂಶ 
ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ ; 
23 (1.08)* ಇದರ ಬೆಲೆಯನ್ನು 4 ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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(1141111110 9 
7೫771೧1, ೯೧ಗ೦11015 


9.1 10101061001 


ಗಗ. 07058100 ೦8 1606 10810 0ೃ--0ೃ0-೫ಸಿ 1... 170% 
೪7೧7೦ 116 05 ೩7೮ ೧೦18181105 ೩೫೮ 0/50, 18 ೧೩೮6 ೩ 701/1101 
11: ೫ 0/ 000100 ೫. 18 1115 0%ಔ8)1007 779 ೩೯೮ ೧೮೦೫೧೫1106 77] 
116 00011076 ೦1 100. ]01]770171೩18. | 


22-.-8 
ಸಾರಾ 13 
೫೫--೫-2 
11111170120101 18 ೩ |0171101718 01" 16766 1 ೩೫0 116 667071111810% 
70171101718 ೦1 606706 2. 6 ೧೩೫ 1801071586 186 01970711111 
2೫--ರ | 
ಮ ಬು ಎರಾ 2 ಇ ಜ್‌ 21 
' ಬ ರಗಣ 226 
18 00 0೫೭7೦85 1116 ೦೬೦01೮೫/॥ ೩8 1000 807% ೦1 17011101 110010 
111676 ೦೩೦1 ॥೩710181 17೩01108 ೧೦೦೫10೩175 ೩ 81781೮ 1೩0008 11 1 
667/0111118107 ೩110 ೩ ೧೧೫81081111) 1116 11117776781007. 180 08018 0 
170 18177೮ 050 1110 ೧೦1೩1೩7015 1, 0 8(೧॥ 80೩: ' 
22--5 ನಷ್ಟ್‌ 0 ' 
(೫--1) (ಜಇ--2) ಜ್‌ ೫-2 


707. ೦೭೩೫7])16 0೦181008. 1616. 9೫07685107 


೩೫6 ೫71106 1116 67[7೧86100. ೩5 


9.2 106 110006 


3 ಈ ಹ 
'1'0. 76801176 & 811761 6೫]7೦85101: 11100 ॥೩701೩1 (1೩೦(1[೦೫5 ೪ 
270೧೮66 7 506 10110197170 800[8. | 


1. 1 1006 01771017181 10. 1116 70770781007 18 08 6608೫ 
7681007 1087 ೦೫ ೮೦0೩1 10 10086 ೦8 1616 66701717850, 10. 
0117106. 1026 11017078107 11: 016 (67077178607. . 1176 00881 
10177107718 ೩10 ೩ 11800102 7711086 7117710781507 15 ೦1 660 
1088 111813 11181 0೦1 1116 600017178007. . 1707 ೮೫೩17)16 

೫೬--320--8 ವ | ತ 22-68 

ಕ ಹಾ ಣ್ಯ ಖೌ-.-೫--2 | 
[1118 810[ 18 700 76008887] 17 116 660766 01? 7077078507 : 
1088 1181) 1181 ೦! 116 01077178108. : 
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ಅಥ್ಯಾಯ 9 
ವಿಭಜತ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳು 


9-1 ಪೀಠಿ ಇ20 ಮತ್ತು 0ಗಳು ಸ್ಥಿರವಾಗಿರುವ 


| 01-3-0, 2--ಊ8 3... .- ಇ" 
ಟ ಎನ್ನುವ ಅಕ್ಷರೋಕ್ತಿಯನ್ನು ಅಥವಾ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ನಲ್ಲಿ ;-ಘಾತದ ಒಂದು ಬಹುಪದಿ 


ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಈ ಅಧ್ಯಾ ಯದೆಲ್ಲಿ' ಎರಡು ಬಹುಪದಿಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಧ ವನ್ನು 
ನಾವು ಪರಿಶೀಲಿಸ ತ್ತೇವೆ. 


ತ ಕ್‌ 2೫-58 ದ 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ 8. ಎನ್ನುವ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು 
ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, ಇಲ್ಲಿ ಅಂಶವು 1ನೇ ಘಾತದ ಬಹುಪದಿಯೂ ಛೇದವು 
ನೇ ಘಾತದ ಬಹುಪದಿಯೂ ಆಗಿವೆ. ನಾವು ಛೇದವನ್ನು ಅಪವರ್ತಿಸಿ ಉತ್ಪನ್ನ 
ವನ್ನು. 3371-58 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಈ ಭಾಗಲಬ್ಧವನ್ನು, 


3... (ಓ--1) (2-2) 
ಛೇದದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಅಪವರ್ತನವೂ ಅಂಶದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸ್ಥಿರಾಂಕವೂ ಇರುವಂತಹ ಎರಡು 


[| ವಿಭಜಿತ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳ ಮೊತ್ತಮಾಗಿ ಬರೆಯುವುದು ಸಾಧ್ಯವೇ, ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ ಹೇಗೆನ್ನು 
| ವುದು ಮುಂದಿನ ಪ್ರಶ್ನೆ. ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲ ಪ್ರಾತ ಇಡೆ ತೆ 

(0-1) (ಬ--2) ೫೫ ೫--೪ 
ಆಗಿರುವಂತೆ 4, ೫ ಸ್ಥಿರಾಂಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. 


9.2 ಕ್ರಮ ಒಂದು ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ವಿಭಜಿತ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳಾಗಿ ಪರಿ 
3 ರಸಲು ನಾವು ಈ ಕೆಳಗಿನ ಹಂತಗಳಲ್ಲಿ ಮುಂದುವರಿಯುತ್ತೇವೆ. 


। ] ಅಂಶದಲ್ಲಿರುವ ಬಹುಪ ದಿಯ ಘಾತವು ಛೇದದ ಘಾತ ತಕ್ಕೆ ಸಮಾನ ಅಥವಾ 
' ಅಧಿಕವಾಗಿದ್ದ ರೆ ಅಂಶವನ್ನು ಛೇದದಿಂದ ಭಾಗಿಸಬೇಕು. ನಮಗೆ ಅಗ ಒಂದು ಬಹು 
| ಪದಿಯೂ, “೨ಂಶದ ಘಾತವು ಛೇದದ ಘಾತಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಿರುವ ಒಂದು ಭಿನ್ನ 


[| ರಾಶಿಯೂ ದೊರೆಯುವುವು. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ ೫13573 ಎ)... 257ಲಿ 
234೫--2 '.: ೫೫-೬-2 
ಅಂಶದ ಘಾತವು ಛೇದದ ಘಾತಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಿದ್ದರೆ ಈ ಹಂತವು ಅಗತ್ಯವಿಲ್ಲ, 
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11 80101186 1016  16701710೩107. 11 (%---0) 15 ೩ 5111316 
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ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಒಂದು ಮೂಲಾಂಶದ ಲಘುವನ್ನು ಸಹಗಾಮಿ ದೊಡ ಅಕ್ಷರದಿಂದ 
ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. : ಇ ಎನ್ನುವ ಮೊದಲಿನ ಮೂಲಾಂಶದ ಲಘುವು. * 
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(10.8) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ನಾವು? ಯನ್ನು ಒಂದನೆಯ ಅಡ್ಡ ದಮೂಲಾಂ' 
ಶಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಸಹಗಾಮಿ ಲಘಗಳಲ್ಲಿ ವಿಸ್ತ ರಿಸಿದ್ದೆ ವೆ. ಇದೀ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
| ನಾವು ಬೇರೆ ಯಾವುದೇ ಅಡ್ಡದ ಅಥವಾ ನೀಟದ ಮೂಲ್‌ಂಶಗಳ ಮೂಲಕವೂ 1 
ಯನ್ನು ಸ ಲಭವಾಗಿ ವಿಸ ರೆಸಬಹುದು, ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಒಂದನೆಯ ನೀಟದ 
ಮೂರಕ ವಿಸ್ತರಿಸಿದಾಗ. 


ಶಿ ೫ ಎ.011 ಜೈ --ಡಸಗ್ಮೆ .. ಉ್ಯಹ್ಮೆ ಬ (ಶಿಖಿ 8) 
ಎರಡನೆಯ ಅಡ್ಕ ದ ಮೂಲಕ, 
೫ ಎ --ಂ್ಶ್‌್ಯಸ್ಟೈ 1. --ಂ.0್ಕೆ ಯತ) 


ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿಯ ಲಘನಗಳನ್ನೂ ವಿಸ್ತರಿಸಿ )ಯ ಬೆಲೆ 
ಯನ್ನು ನರ್ವಂದರಸಿ ಅದು (10.5)ನೆಯ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಬಂದಿರುವ ಫಲಿತಾಂಶಕ್ಕೆ ಸಮ 
ವಾಗಿದೆ. ಎಂದು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ಸುಲಭವಾಗಿ ತಿಳಿಯಬಹುದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಫಲಿತಾಂಶದಲ್ಲಿಯೂ ಕೆಲವು ಪದಗಳ ಹಿಂದೆ. _. ಚಿಹ್ನೆಯೂ ಇನ್ನು ಕೆಲವು 
ಪದಗಳ ಹಿಂದೆ - ಚಿಹ್ನೆಯೂ ಇರುವುದನ್ನು ಗಮನಿಸಬೇಕು. ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು 
ತಿಳಿಯುವ ಸೂತ್ರ ಸುಲಭವಾಗಿದೆ... ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಪದದಲ್ಲಿರುವ 7)ಯ 
ಮೂಲಾಂಶವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. ಆ ಮೂಲಾಂಶದ «ಅಡ್ಡದ ಸಂಖ್ಯೆ''ಯನ್ನೂ 
«ನೀಟದ ಸಂಖೆ '' ಯನ್ನೂ ಕೂಡಿಸಿ. ಹೀಗೆ ದೊರೆತ ಮೊತ್ತವು ಸಮಸಂಖ್ಯೆ 
ಯಾದರೆ, ಆಗ ಆ ಪದದ ಹಿಂದೆ _. ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಬರೆಯಬೇಕು ; ವಿಷಮ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ... ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಬರೆಯಬೇಕು. ಉದಾಹರಣೆಗೆ ೨ನೆಯ 
ಅಡ್ಡದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು 3ನೆಯ ನೀಟದಲ್ಲಿ ಬರುವ 6, ವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. 28ಎ. 
ವಿಷಮಸಂಖ್ಯೆ ಆಗಿರುವುದರಿಂದ 0 ಯ ವಿಸ್ತರಣೆಯಲ್ಲಿ - - 6 ಲೈ ಎಂಬ ಪದವು 
ಬರುವುದು. (10.7 ರಲ್ಲಿ ಇದನ್ನೇ-ಕಾಣಬಹುದು). 
ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 10.9. 


ಮೂರನೆಯ ಫರ್ಚ್ಜೆ ಭ್ಯ ನಿರ್ಧಾರಕ.) ಯನ್ನು (10.2 
ರಲ್ಲಿ ಬರೆದಿದೆ) (9) ಮೂರನೆಯ ನೀಟ ಮೂಲಕ ; (8) ಎರಡನೆಯ ನೀಟದ 
ಮೂಲಕ ; ಮತ್ತು (0) ಮೂರನೆಯ ನೀಟದ ಮೂಲಕ ವಿಸ್ತರಿಸಿರಿ. 
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[೫)118.. 11 [೬-೪ ಎ 1(5-3, 1); 
(ಶಿ) (3,--8), (--1. 9). (--2. --4) 


ಎ0 ಆದರೆ ಇನ ಬೆಲೆಯೆಷ್ಟು ? 


| 10-83 ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಮೂಲ ಗುಣಗಳು. ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯ 
(ಗುಣಗಳನ್ನು ನಾವಿಲ್ಲಿ ಪ್ರಮೇಯಗಳ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಬರೆದಿರುವ ನಿರ್ಧಾರಕ 
(ಗಳನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪ್ರಮೇಯವನ್ನೂ ಸಾಧಿಸಬಹುದು. ಈ ಸಾಧನೆ 
| ಯನ್ನು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯೇ ಮಾಡಬಹುದು. 

| ಪ್ರಮೇಯ 3 ಸಹಗಾಮಿ ಅಡ್ಡಗಳನ್ನೂ ನೀಟಗಳನ್ನೂ ಅದಲು ಬದಲು 
! ಮಾಡಿದರೆ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ವ್ಯತ್ಯಾಸಗೊಳ್ಳು ವುದಿಲ್ಲ. 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ 
ತ. ಜ...೪ಓ ಡೈ 
5. ?1₹0' ಕ್ವಿ ಕ ೫.೪ |, 
1 ಗಿ ಛ್ಕ ಗ ಬ [ಟಟ ! 


ಹ 1 | 


1140101 11. 1/ 1106 6101015 ೦/1 011% 70% 0% 000111) 0 
01 2610, (1: 06 ೦61/೦ 0/ 116 10101111110 18 2610. , 


[118 18 ೦071008 1 776 9೫೩76 1116 060601111111೩71 17. 0010 
08 £॥6 7೦೫ ೧೦10111) ೦! ೫೦7೦8 


16010 111. 1/ 1೫ 100 7008 (01 000/1115) 0" 6 040 
1111110111! 0110 11110101011000, 16 411% 0/16 06101111110 15 0101106 


೫0೫. 07೩೫7010 : , " 1 
ಕ್ಕ 
ಬ ಸ್ಸ ಡ್ಯ-ಲ್ನ ಲಾ ಯ ಇ? 
ಆ ಬಲಗ 2 ಟಿ ಟೆ. ಕಾ ಬ ಇ ೮ಂ ೧ ಐ| ಐ 
ಛ್ಶ ಗ್ಕಿ ಲೈ ಗ್ಕೆ ಗ್ಕಿ ಲ್ಕ ಗ್ಕಿ ಡ್ಕ ಲ್ಕ 


1160701 11. 1/ 11೫) 100 70108 (೧: ೧೦1೩11111೪) 0/ % 09 ' 
11111101 116 1410111001 116 ೪16 0/16 10107111110 15 2010. ಕ್ಕ 


107. ೮೫೩17)16 


| ಛ್‌ ಗ್ಕಿ ( | ಗ ಗ್ಕೆ ಲ್ಕ 
ಚ. ಸ್ನ: ಟ್ಟ | ಡ್ಮ (ಓಲ | ಇವಳಿ. 
| ಹ ಗ್ಕಿ ತಿ ಸಟ "ಸಟೆ 


"118 111೦೫೦17 112೩]77 ೩180 ೮ 770೫66 ೩5 1011098 :.. 1 7188 
7೩1110 0[ ೪16 06108171718110 ೫110 0೫೦ 7078 14671081, 0060 
171167013೩701716 811680 70178 106 17೩106 06೧೦೫7೮5 --7) 17 0% 
767111, ೩1111011611 1116 00107771118110 1008 70% 008766. . ೫68 


ಎ. 41) 2-1), 
2 1..0, 07 0.0 


11001011 |... 1/ 660% ೮01830೫! 0/ % 7೦೫ (೦ 60177)) : 
11//1!1)0100 ಗ 1106 56110 ೫೬೫71 1, 11 ೧1೬ ೧/ 11ೀ 00077110 
25 ೫1!1)1100 ರ ಹಿ. 
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ಪ್ರಮೇಯ ]] ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಅಡ್ಡ ದ ಅಥವಾ ನೀಟದ ಮೂಲಾಂಶ 
ಗಳೆಲ್ಲವೂ ಶೂನ್ಯವಾದರೆ ಆ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ಶೂನ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಶೂನ್ಯವು ಮೂಲಾಂಶಗಳಾಗಿರುವ ಅಡ್ಡ ಅಥವಾ ನೀಟದ ಮೂಲಕ ವಿಸ್ತರಿಸು 
ವುದರಿಂದ ಈ ಪ ಫ್ರೈಮೇಯವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಸ ನಧಿಸಬಹುದು. 


ಪ್ರಮೇಯ 7111. ಒಂದು ನಿರ್ಧಾರಕದ ಯಾವುದಾದರೆರಡು ಅಡ್ಡಗಳನ್ನು 


(ಅಥವಾ ನೀಟಗಳನ್ನು) ಅದಲುಬದಲು. ಮಾಡಿದರೆ ಆ. ನಿರ್ಧಾರಕದ ಚಿಹ್ನೆಯು 
ಬದಲಾಗುವುದು. 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
ಆ *ಿ೮॥್ರ ಜಡ ಶಿ 6 "೪ 16 
1 ಕ್ಕಿ ಲ್ಕ ್ಕ ಶ್ಶಿ ಗ್ಶಿ ಗ್ಕಿ ಆ4ಟಿ 


ಪ್ರಮೇಯ 117] ಒಂದು ನಿರ್ಧಾರಕದ ಯಾವುದಾದರೆರಡು ಅಡ್ಡ ಗಳು 
(ಅಥವಾ ನೀಟಗಳು) ಸರ್ವಸಮವಾಗಿದ್ದರೆ ಆ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ಶೂನ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
೫ ಟಬಕ್ಕಾಡಿ ಥೈ | ಜ.01 [|] 
| 0% ಶ್ಶಿ 0 | ತೈ ಜು ಗಡ ಒಟ ್‌ಾ್‌ 0 


ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ವಿವರಿಸಿದ ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೂ ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 


ಎರಡು ಸಾಲುಗಳು ಸರ ಸಮವಾಗಿರುವ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ) ಎಂದಿದ್ದರೆ 
ಆ ಸಾಲುಗಳನ್ನು ಅದಲು ಬದಲು ಮಾಡುವುದರಿಂದ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ - ./) 
(ಪ್ರಮೇಯ 111) ಆಗುವುದು. ಆದರೆ ಇದರಿಂದ ನಿರ್ಧಾರಕವು ಬದಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 
1) ಎ.) 
27) -- 0 ಅಥವಾ 0 -. 0 


ಪ್ರಮೇಯ 7೫ ಒಂದು ಅಡ್ಡದ (ಅಥವಾ ನೀಟದ) ಪ ಎತಿಯೋದು 
ಸಿ ಒಂದೇ ಸ ಖೆ ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ ಆ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ 
ಯನ್ನು % ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಂತಾಗುವುದು. 
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107. 6೫೩17710 


111 ಗಿ ಓಂ. | | ಗ್ಕ ಗ್ಶಿ ಗ್ಶ | ಸಿ| ಗ್ಶ ಲ್ಶ 
ಛ್ಕ ಗ್ಕಿ ಗ್ಶಿ | ಮ%, ಣ್ಣ ಗ್ಶಿ ಲ್ಚಿ | ದ | 1ೀ್ಮ ಗ್ಮಿ ಛ್ಶಿ | 
"ಗಿ ಕ್ಮ | | ಛೃ ಗ್ಕಿ 0ೈ | | ಓ0್ಮ ಗ್ಕಿ ಲ್ಕ | 


7016 :---.ಗ.1]7 ೦೦೫77300 1೩೦0೦ ೦1' 006 ೮1೦1020018 ೦1! ೩ 7017 ' 
(01: ೮೦177) 7೩1 06 18101 ೦೬6810೮ 106 001081711೩1. . 185 
1158117” 101/8 113 81173)11/1106 006 0೩೦೭1೩11೦೫5. . 180 1" ೪೫೦ ' 
701978 (0೫ ೧೦177378) 1೩17೮ 10617 ೧೦೫೮5[೦೫617೮ ೮1176705 ॥70- ' 
107107೩1, 016 77೩1116 0೦1 0036 161507771118120 18 2೮7೦. . 118 1011015 
17071 11607071 137 81107 7611011116 1116 ೧೦೫71701: 1೩೧೪೦7. 


11601601 71. 1/ 640% 01011011 ೦/" % ೮೦೬111 (೧೫ 70ಬ) 18 
0೫/768800 05 116 811% 0" 100 0101101, 116011 116 10011117109 ೧01% 
0ೀ 0071708800 08 1106 81) 0/ 1100 06101111170; 05 1011008 :-- 


| ಔ--ಐಖ್ಮ ಶಕ ಜೈ ಫಗ ಜೃ ಶ್ಮಿಶ್ತ | 
ಛ್ಹ--ಖ್ಮ ಗ್ಕಿ 0 | ಹಾ [ಛಿ ಗ್ಕಿ ಛ್ಚ ತ ಚ್ಧಿ ಗ್ಮಿ ಲ್ವ 
| ಛೃ --ಖ್ಶ ಗ್ಕಿ ಲ್ಕ ಗೃ ಗ್ಕಿ ಲ್ಕ | ಖ್ಶ್ಕ ಗ್ಕಿ ಗ್ಳಿ ' 


1'/00/ :---12200811011 1116 0786 6610777111878 17% 561775 01 : 
116 6161/6105 ೦1 00 1186 ೧೦1/1771: 7೮ 187೮ 


1.115. (೧ --ಜ್ಬ) ೈ--(ಡೃ ಬ್ಬ) ಡೈಸಿ (ಗೃತ-ಜ್ಬ) ಕೈ 
ದಾ (ಗೃಡೈ--ಣ್ಯಣೈೆ ಇಡ) -(ಜೃ4ೈ--ಜೃಷ್ಟೆ-ಒುಷ್ಟೈ) : 
೫11.೪. 


81601071 111. 1/ 00% 0೮1೬0೫! ೦0/. 0೫% ೧೦07೫1೫ (07. 
1010) 0" ೮ 60011111091 5 ?1೬!!171:00 ಶ್ಯ 00 ೩0೫೮ 7೬೫? %. 
07 60000 10 116 001168)01/0171 ೮1೫೬೦೫! 0/ 071೦? ೧01/1೬ 
(.....1111..1811..1...11  ?. ??? ೪ 1711017 000. 
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ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 


೫1. ೪೫80... ೫000೪ %|. 6 ಶ್ಶಿ. 60 
(॥ ಗ್ರ ಛಿ 1 ಗ ಗ್ದ 
0 ಗಿ ಗ್ಯ 1, ಥ್ಕಿ 0್ಯ 
ಓ. - ಶೃ 
ಹು ಸಿದ ಶ್ರಿ: ಕ್ರ 
ಓಿಷ್ಕ ಶ್ಶಿ: (್ಕ 


ಸೂಚನೆ ;: ಒಂದು ಅಡ್ಡದ (ಅಥವಾ ನೀಟದ) ಮೂಲಾಂಶಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯ 
ಅಪವರ್ತನವನ್ನು ನಿರ್ಧಾರಕದ ಹೂರಗೆ ಬರೆಯಬಹುದು. ಗಣನೆಗಳನ್ನು ಸರಳವಾಗಿ 
ಸ ವ್ವ ಕ್ರಮ ಸಹಾಯಕವಾಗುವುದು... ಅಲ್ಲದೇ ಎರಡು ಅಡ್ಡ ಗಳ (ಅಥವಾ 
ೇೀಟಗಳ) ಸಹಗಾಮಿ ಮೂಲಾಂಶಗಳು ರ ಯಲ್ಲಿದ್ದರೆ ಆ ನಿರ್ಧೌರಕದ ಬೆಲೆ 
ತ (ವಾಗುವುದು... ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತನವನ್ನು ಹೆಸಿರೆಗೆ ತೆಗೆದರೆ ಈ ಹೇಳಿಕೆಯು 
ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗುವುದು (ಪ್ರಮೇಯ 11). 


ಪ್ರಮೇಯ 71 ಒಂದು ನೀಟದ (ಅಥವಾ ಅಡ್ಡದ) ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಮೂಲಾಂಶವನ್ನೂ ಎರಡು ಮೂಲಾಂಶಗಳ ಮೊತ್ತವಾಗಿ ಬರೆಯುವುದು ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ 
ಆ ನಿರ್ಧಾರಕವನ್ನು ಈ ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಎರಡು ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಮೊತ್ತವಾಗಿ 
ಬರೆಯಬಹುದು. 


01, --೫ಖ್ಮ ಗ್ರ 0 0 ಆ ಟ್ಟ ಖ್ಶ ತ 
ಓಡ ಖಿ, ಗ್ರ: ಚ... 0 ರ್ಯಾ ೭೯0.101 
ಹಾಧನೆ : 


ಒಂದನೆಯ ನಿರ್ಧಾರಕವನ್ನು ಒಂದನೆಯ ನೀಟದ ಮೂಲಾಂಶಗಳ ಮೂಲಕ 


₹) 
81 
[ 
ತ 


(61 3-೫[) 4 --(೧)4-ಖ,) 4, -(0ಗೃ--ಖ)) 4, 
(0, ೈ--ಗ್ಯ 2) (೫, 4,--ಇ, ಗೈ ಖ್ಯ 4) 
ಜಾ ಬಲಬದಿ 


॥ 


ಪ್ರಮೇಯ 1೫11. ಒಂದು ನೀಟದ (ಅಥವಾ ಅಡ ದು ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
'/ಮೂಲಾಂಶವನ್ನು % ಎಂಬ ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿ “ಇನ್ನೊ ೦ಂದು ನೀಟದ 
[ಅಥವಾ ಅಡ್ಡದ) ಸಹಗಾಮಿ ಮೂಲಾಂಶಗೆಳಿಗೆ ಕೂಡಿಸಿದರೆ ಆ ನಿರ್ದಾರಕದ ಬೆಲೆ 


॥| ದಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


07 0೭೩೫7)1೮ : 


| ಉ--ಸಿಂ. ಗಿ 0, | (1 ರ್ಕಿ 0 ಸಿಂ ೧! 
೧೨. ಸಿರಿ ೧ | ನ |ಉಗ್ತಿ ಇ | 1. |ಸಿಂಕ್ಕ ಇ] 
ಇಸಗ್ಮಗ್ಮಿಛ |ಇಗ್ಕಿಣ ಸಿಂ, ಕ್ಕಿ 


6 1786 1000717118110 18 ೦0881160 0] ೩೮610೫8 % 37768 
11181 6010720 00 006 0876 0೦111178 ೦18 50೮ 686೯0210801 1 
08 10.2. '0 800% 11:೩0 1618 ೮0೩1 00 1), ೫೮ ಔ&೪೮ 


| ಸಿಂ, ರ, ೧ | | ೧ ರ್ಮ, ೧ | 
| ಹಿ ಶ್ಶಿ ೧| ವಸಿ| ೧ ಶ್ಮಿ ಲ್ವ | ಸಾ, 17 8%. 1% 
[ಸಿ ್ಕರ್ಕಿ ಇ | |ಇಸಗ್ಕಿಣ| 


110760ಆ 11೮ 768011, 


76 ೩೦೫೮ 1806086105 ೫1111 ೮ 7೮೫೫ 08601 18 ೮೫೩/0೩! 
1656777178705. 36 80811 1111287880 7306801008 ೦8 800% 61 
೩೬೧೫ ೫1! ೩ 16% ೮೫೩1701058 


31೭11)108 : 
| 20 30 10 | [23 3| 
1. | 918 9| 10.0.7 | 12 1| ಎ0810060 
ಗ ೪3 ೫0 ಜತ] 


(16(10671717817/%5 185 11೮ 117265 ೩೫೮ 110176 7075 1ಗೇ718081. 


1080 77೮ 1886 7617077೮ 111೮ 1೩080೫ 10, 9 ೩೫4 7 7೮೫೮೦೫೪೫ 
7073 6೩೮% 707. ; 


ಠ ಆ ್ಲ್ರ 
1] 6. 18 :.24/ ಖ5.68 33. 6] 
8 16 ---24 | 1 2 --] 
ಇ 
| 3 ತ್ತೆ ೨ ತ | 
ರಾಚ ಜಟಾ ರಾ ನ್‌ 
ಜಾ ಜೂ] ರಾತಿ | 


ಮ240 [8-2] 2 1440 
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ಉದಾಹರಣೆ : 


೧/೨-%ಂ ಶ್ಕ.ಗ್ಯ.! 
ಗೃ. %ಂ, ಥ್ಕಿ ಉ?್ಕ 
ಗೃ--%ಂ, ಥ್ಕಿ.0(್ಯ 
೮ ಶ್ಶಿ ರ್ಕಿ ಗ ೫? 
ಡ್‌ ಹ. ರಿ..'ಲೈ ಸ ಸಿದ ಕ್ಕಿ ಲ್ವ (6ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯ 
೧, ಗಿ, ಉ್ಯಿ ಸಂ ಠ್ಕಿ |್ಕ | ದಿಂದ್ರ 


ಇಲ್ಲಿ ಎಡಬದಿಯ ನಿರ್ಧಾರಕವು (10. 2) ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿರುವ 0 ಎಂಬ ನಿರ್ಧಾರಕದ 
ಮೂರನೆಯ ನೀಟದ ಸ. ಯಷ್ಟನ್ನು ಒಂದನೆಯ ನೀ ಟಕ್ಕೆ ಕೂಡಿಸುವುದರಿಂದ 
ಸೊರೆಯುವುದು. ಇದು ಘ ಗೆ ಸಮವಾಗಿದೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬೇಕಾಗಿದೆ. 


ಹ ಗ್ಕಿ ಲ್ಕ ೧ ಗ್ಶಿ ಲ 
ಸಿಂ ಗ್ಠಿ ಲ್ದಿ ಳ್ಳಿ ಗ್ಕಿ ಲ್ಡಿ | 


ಪ್ರಮೆ ನೀಯ 77 ರಿಂದ. 


ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಬೆಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಈ ಪ್ರಮೇಯ ಅತ್ಯುಪಯುಕ್ತವಾಗಿದೆ. - 
ಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಕೊಡುವುದರ ಮೂಲಕ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ನಾವು. ತೋರಿ 
ಸುತ್ಮೇವೆ. 


ದಾಹರಣೆಗಳು. 
20 30 10 | ೪.೪1೧] 

[ ೫೫15. 191136.9.7 1 8.3 ಹ 
ರ 2೫.3.1 


ಏಕೆಂದರೆ ಕೊನೆಯ ನಿರ್ಧಾರಕದಲ್ಲಿ ಒಂದನೆಯ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಅಡ್ಡಗಳು ಸರ್ವ 
ಸಮವಾಗಿವೆ. ಮೊದಲು 10. 9. 7 ಎಂಬ ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪವರ್ತ ನಗಳಿನ್ನು ಕ್ರಮ್‌ 
ವಾಗಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಾಲಿನಿಂದ ನಾವು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದಿದ್ದೆ ವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸ 
ಬೇಕು. 


ಕ್ಷ 20 26 | | ಹ ತೆ ಠಿ 
ಆಜ |,ರಟ್‌ಟ್‌ ತ್‌ ್ತ 5.8.53. 1108 1 
8 16. 2% : ತ 
ಡೆ ೫813. | ಸ ತಳಿ .. 
ಶ್‌ ತ 0 -ಶ -3 | ದ್‌ 240 | ಎ 1. ಟ್ಟೆ | 
ಗರ ಎ6 


ಜಾ 240 [8 -- 0) ಇ. 1440 
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17 016 11151 800) ೫೮ 70720೪0 106 1೩೦1078 5, 0 ೩೫೮ 8 1708 
100 7೦೫8. 17 1116 8000160 800) ೫ 8111111017 806 (61081111881 
17 80017೩0076 100 0180 7೦೫ 0073 1110 860080 ೩೫6, 01114 
70೪8. . 037 00007017 13711, 51೮. 7೩1೩೦ 01 000 60077717810 8 
11712110100... 116 11141177 ೭೩10 106 7681010111 11001111811 
11 007118 0! 0016 01781 0010170. | 


111 ಸ.ಚಿ ೦ 


7 | 12 85 109 
11 79 103 


ತ್ತ 


511100 77611810 ೦೫117 ೩8 116 11/81 ೮106170115 11% 10 11786 7೦1೫ | 
776 ೧೩1 7601100 10 ೫೦೫೦ 110 0180 6161761108 01 00 8600೫0 ಆ 
11170 7೦೫೫8 ೫7101001 ೩106711 10 778116 01 116 (66671171818 
10 60 11118, ೫7೦ 7611೩೧೮ 1116 800000 7೦೪7 )]7 (8೮೧೦೫ 7೦%೫)--12 [| 
(11786 7೦೫) ; ೩೫೮ 70॥)1೩೧೮ 11.6 00170 7೦೫7 07 (180170 70೫7-11 ೬ 

(11781 7೦೪೫7). ೫17 00607071 111, 1116 177೩11೮ ೦1 076 ಸ... 
18 117೩100760 ೩೫೮ ೪೫7೮ ೦0೬0 | 


11067010 10.3 


1. 82)1810 970] 110 1%0 61600873178705 10 6೩೦% 0೩8 
೩17೮ ೮೦೩1 ೩0೦ 761107 006 1೩೦% 


ಹಾಚಾ ಬಟ ಬ್‌ ಬಖಾ ಹಾ 


ಮೊದಲಿನ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಅಡ್ಡಗಳಿಂದ 5. 6, 8 ಎಂಬ ಅಪವರ್ತನಗಳನ್ನು ನಾವು 
ಹೊರಗೆ ತೆಗೆಯುತ್ತೇವೆ. ಎರಡನೆಯ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಒಂದನೆಯ ಅಡ್ಡವನ್ನು ಎರಡನೆಯ 
ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಅಡ್ಡಗಳಿಂದ ಕಳೆದು ನಿರ್ಧಾರಕವನ್ನು ಸರಳೀಕರಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಪ್ರಮೇಯ 1೫17 ರ ಪ್ರಕಾರ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ಬದಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ಕೊನೆಯದಾಗಿ, 
ಹೀಗೆ ದೊರೆತ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಒಂದನೆಯ ನೀಟದ ಮೂಲಕ ಅದನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಶೆ , ತ 0 
ಬ ರರು ಟಬ 
001%: .190 3163 
ಒಂದನೆಯ ಅಡ್ಡ ದ ಒಂದನೆಯ ಮೂಲಾಂಶ 1 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಎರಡನೆಯ 
ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಅಡ್ಡಗಳ ಒಂದನೆಯ ಮೂಲಾಂಶಗಳನ್ನು ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ 
ಯನ್ನು ಬದಲಾಯಿಸದೇ ಶೂನ್ಯಕ್ಕೆ ಇಳಿಸಬಹುದು. ಹೀಗೆ ಮಾಡಲು ನಾವು, 
ಎರಡನೆಯ ಸಾಲನ್ನು 
(2 ನೆಯ ಸಾಲು) -. 12 « (1 ನೆಯ ಸಾಲು) 
ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತೇವೆ ; ಮೂರನೆಯ ಸಾಲನ್ನು 
(8 ನೆಯ ಸಾಲು) -. 11 »« (1 ನೆಯ ಸಾಲು) 
ಎಂಬುದಾಗಿ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತೇವೆ. ಪ್ರಮೇಯ 7೫11 ರಪ ಶ್ರಕಾರ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ 
ಬದಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ 
19 


ಹ ಗತೆ 
2 4 


ಗಗ 2 1೫: 
| 2 & 4 2-22 


ಅಭ್ಯಾಸಗಳು 10-3 


] ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ ನಿರ್ಧಾರಕಗಳು 
ಸಮವಾಗಿರುವುದರ ಕಾರಣವನ್ನು ವಿವರಿಸಿ ; ಇದನ್ನು ಗಣನೆಯಿಂದ ಸಮರ್ಥಿಸಿ. 


(6) ತ್ರ ಠ್ರ --ಊ 3... 4 ಎರಿ 
| ತ] ( ಡಸ 2 
ಕ 5. 2 ಗ ಜಟ ಟಿ 

ಗ ಹೆ. ಬಡಿ. ಡಿ ಡಲ? ಡ್ನ. 

(0) “೩೫ ೪. | 11 | ರ್ನ 

೫.೫.1೩”: :2೩./ 1] 918(8[?.ಕಿ 


2 11110006 67810811716, 50800 1೫11]7 0೩೧% 01 16 0110 1 
1118 460071111೩715 15 ೫೮1೦. 1'07017 07 ೮೫೩1೩76 6೩೦! 


ಎ ಟ್‌ %ಂ.ಸ! (೬. 2..1'2 ೫4. ತ 
2 ಜಚ ಟೂ ಟ್‌ ಭ್ಯ .. 
ತ್ರೆ `ಸ ಚ [ಡಾ ಜಟ್‌ 

| ಸ್ಮ ರ್ಜ ಆಇ 
(0) :.| 2.8 0 
ಬ 


ಇ 1219810೩06 006 1011019170 190081017೩705 )7 0751 10೩1೧ 
015 00737200 7೩00078 07010 ೩177 7೦೪7 ೦೩ 001011 ೩೫ ೪160 ಊ- 


೩೫017೯-- 


(0) | 9 18 --9| (8) |"... 34:::1149 :271. 
| 16 --24 . 8 | ಇತ 8 6 | ತ 
92.388], 7 ೩4 9| | 
(ು | 20 95 30 

12 38 --18 | 
16 20. 12| 


' 

4. 1026 10007603 371 00 ೭೫7೩85 1011೮ 80773 ೦1 106 10100%- 

1116 090 4006870178108 ೩5 ೩ 8171616 060೮7111118. 1611177 (೩ 
765011 017 07೩10೩17 ೩! 111766 060071711181115. ತ 


|--2 8.3] ಹೆ 0 ಬ್ಪಂ' 
ಬ ತ ತಾಡಿ, ಕಫ ಡೂ ಗ್ರಾ ಜಿ ಅಜ | 
ಇಸು ಡಿ. ಜಜಜಜ 


5.10 6೩೦% ೦1? 1616 7010019118 6080117171೩7108, 766೭೦೮ (04 
1786 6101767018 ೦1 1006 89೧೦೫೮ ೩೫೮ 10170 701೫78 80 2670 ] 
೩661116 8010816 0101011165 ೦1 006 0780 7097 10 00686 70೫೯ 


116106 6781018100 116 6686117111೩1115. | 
( 
ಟಾ ಹಚ ಬ ಟಟ ಉ್ಥ ಟ್ಟ 
[೬ 7 ೯-82 --ಟ|, ಎತ್ತಿಕ್ಷ ಶಾ ಶಿಕ 
ಕಿ 23-88. 4 ಸದಸಗ್ರಿ ಆ 
ರ 
೧ [ಡ್‌ / 
10:28 49 
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... ೪ ವಿಸ್ತರಿಸದೇ ಈ ಕೆಳಗಿನ ನಿರ್ಧಾರಕಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಬೆಲೆಯೂ 
ೂನ್ಶ್ಯ ವೇಕೆಂದು' ವಿವರಿಸಿ. ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಬೆಲೆಯನ್ನೂ ಗುಣಿಸಿ ತಿಳಿದು ವಾದವನ್ನು 
ಮರ್ಥಿಸಿ. 


ತ (6) | ತ್ರಿ ಎಇಕ್ತಿ ಘಿ (ಗಿ) | ಟಾ ಟು ಜಿ 
ಡೆ ಜತ್ತೆ ತೆ ಠ 
ಕ್ಯ ಸು ಹ್ಹೆ ಗ್ರಿ | ೫ ಬಜ ಚ $ ಶೆ 
(0) 1೬.೪. ಎಡ್ಡಿ 
| 51:71 
ನ.11 1.8ಛ., 


... % ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಅಡ್ಡ ದಿಂದ ಅಥವಾ ನೀಟದಿಂದ ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಪ 
ನರ್ತನವನ್ನು ಹೊರತೆಗೆದು ಅನಂತರ ನೆರ್ಧಾರಕವನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸಿ, ಈ ಕೆಳಗಿನ ನಿರ್ಧಾರಕ 


(0) : | ಈ 18 --9 (ಗಿ) 1 
೫೪. 08. : 8 ೨೪... 8.18], 
2೬೬. 13. 3, 7 --24 9 


ಕ್ರಿ ಪ್ರಮೇಯ 7717ನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಎರಡು ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ 
ತ್ರ್ತ ವನ್ನು ಒಂದೇ ತತ್ತ ರಕವಾಗಿ ಬರೆಯಿರಿ, . ಹೀಗೆ ದೊರೆಯುವ ಮೂರು 


1 ಚ | 1 ಭ್ರ 1] 
3812 ಜಾತೆ 5 ತ್ಲ (ಎಂಸಿ ಎ& ವ 
ಶ್ರ | ಡಿ | | ಡಿ 


ಕಠ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ನಿರ್ಧಾರಕದಲ್ಲಿಯೂ, ಎರಡನೆಯ ಮತ್ತು 
ಸೂರನೆಯ ಅಡ್ಡ ಗಳ ಬದನೆಯ ಮೂಲಾಂಶಗಳಿಗೆ' ಒಂದನೆಯ ಅಡ್ಡದ ಯುಕ. 
೨ ವರ್ತ 'ಗಳನ್ನು 'ೂಡಿಸಿ ಅವುಗಳನ್ನು ಶೂನ್ಯಕ್ಕೆ ಇಳಿಸಿ. ತನ್ಮೂ ಲಕ ನೆರ್ಧಾರಕ' ಗಳ 


(0) | ರ 6 (ಗ) 1 -- 8 --7 
| ಸ್ಥ. 82 --40, ತ (| 
ಶಿ. 38 4 --30 --99 

(0) 2 0 9 

0 1 . 28 

10 28 49 


22 


6. ೫710008 ೮೭೩76017, 180 1016 700% 01 ಟಿ16 60೩1 


ಗ ಫೂ ತ್ನು 
ಆ ಇರಿ. ೫ 
ಜೆ ಟ್‌ ಟ್ಟೆ 


| 
| 
10.4 50101100 01 1.111687 80೩11015 ಚ್ಟ 
(00081007 10.. 8786010. ೦8 110087. 6೦೩೭1೦05 1 


1711107778 ೫ ೩0೮ ೫, 7೩1061], | 
ಛೃಖ--ಕ್ಕಿಭ 0, ತ 
ಆ.11. 


10 801176 100617 ೫7೦ 11781 ೮111717೩106 %ಈ 07 70010171718 0 
11781 ೮೦೩01೦೫ ॥]7 ರ್ಕಿ, 802೮ 86೦೦೫೮ 17 ಗ್ಶಿ, ೩೫೮ 80017೩00176 ೦೫ 
7010 16 0೦0067. . `ಆ ೯61% 


(0ೃ್ಕಿ--ಉರ, )ಖ ಇಷ್ಟ (೧, ್ಕಿ-ಶಠ) 


0; ಗ್ಯ 
__ ಡಿ್ಶಿ--ಂಗಿ; | ರೈ. ಶ್ರಿ 
`` ಗಕ್ಕಿ--ಠೌಿ, 1 ಥಿ 
1 ಕ್ಳಿ 
ಛೃ ಲೈ 
ಕಿ ಡ್‌ 
ನ11011871]7 776 08೩1 880197 1081 ೫ ಮದರ ಮುಡ 
1 ಥೈ 
1 ಥಿ 
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೬. 0 ವಿಸ್ತರಿಸದೆ ಈ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 


| ರ 7 
ಟಿ 1 4. ಡಾಲಿ 
ತ್ರ || ೨ 
7. ಈ ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ- - 
| | || 
೫ 1 ಗ್ರ ಷಾಉ) 
ಯೆ ಗ. 


10.4 ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಮೂಲಕ ಸರಳ ಸಮಿಾಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಿಕೆ. 
೫ ಮತ್ತು ;/ ಎನ್ನುವ ಎರಡು ಅಜ್ಞಾತಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡಿರುವ ಎರಡು ಸರಳ ಸಮೀಕರಣ 
ಗಳನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, 
ಆ.೪೭. 
ಉಊ್ಹಖ ರಿ 7೦ 
ಇವುಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಲು ಒಂದನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಗ್ವಿ ರಿಂದ ಮತ್ತು ಎರಡನೆ 


ಯದನ್ನು ಥ್ರ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಒಂದರಿಂದ ಇನ್ನೊಂದನ್ನು ಕಳೆದು ಯನ್ನು ವಿಸರ್ದಿಸುತ್ತೇವೆ- 
ಈಗ, (ಗ ಗಿ -ಇ್ಣು 1.೫ ಎ'ಗ್ಮಿ ಗ್ವಿ--ಂ ಗ್ಮ ಎಂದು ಆಗುವುದು. 


0 ಶ್ಶಿ 
ಉ್ವಿ--ಂೈಗ್ಕಿ ಕ್ಟ ಡ್ಡ 
ಬಂ ಕ್‌ ್ಪ ಶ್ರ ನು ಾಾ 
ಉೃರ್ಚಿ--ಲ್ಣೂಗ್ಮಿ 4, ಥೈ _ 
್ದ ಗ್ಳೌ 
ಜಾ 
; 1 1 
ತ ಇಂದೇ ಪ್ರಕಾರ 1 ರ ತಕೋ ಕಾ ಕಡ ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದಂ, 
2 ಇದೀ ಪ್ರಕಾರ, ॥ ನಾ 
| 0% ಶ್ಯ 
ಟ್ಟಿ 
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11118 (026 8010108 108 6808 7718116 18 ೦೫॥785600 ೩5 11 
70110 01 1೫0 660071711181108. . 'ಗ 66101118107 111 6೩೦0 0೩8 


ಗ ಚಃ 
16 11061 6916117118110 1): ಎ ಕ 1711101 18 081100 106 
2 ಟೌ ತ 


10107111117! 0/ 06 ೮೦೦01011. '10 001817 110 110713078100 
17 000 1೩11೮ ೦1 ೩೫] 7೩11೩010, 776 76)1೩೧೮ 18 1? 016 ೧೦10117) 08 
0೦016005 01 1081 17೩1181010 07 106 ೦೦೫8108015 0 ೩7೫0 0, 
07 ೮೭೩17716 ₹07 106 107307೩107 01! 116 80101107 107 ಐ, 76 
7611806 1116 0010171 0೦10೩111170 0 ೩೫೮ ಉ್ವ 7 0, ೩೧0 6. 
7೫060 1081 ೩ 80101100 ೧೩೫ 06 100130 01117 1!" 0;-0. 


1116011018 ಊಟ! (16೮ 1111007718. (0081067 1116 ೧೫೩-. 
11015 ' 


0೫-೨-0, ॥1--ಂ.೫-ೈ 
ಬಟ ಯಜ ( 
ಬ್‌ ಟಿ 


0% ಗ್ಶ್ಕಿ 0 
ಸ ಗಟ್ಟ 0. ಗ್ಕಿ ಲ್ವ | 0೮ ಓಓಆ 00101181101 ೦/ ॥್ಲ 
ಬ ಟಾ 1? (1.1... 


[111178 1810076108 3 ೩0೫೮ 11 01 ೩7೩ 10.8 ೫7೮ ೦೩೫ 


77106 
೧೫ ಥ್ಶಿ 0 0,೫--ಶ,೪ 1-02 ಶ್ಶಿ 0 ಶ್ರ 
೫% ಎ | ಡಔೃಖ ಶ್ವಿ ರ್ವಾ|ಮ್ಯ| ಡೃಖ-ಇಕ್ಮಿ 1-02 ಥಢ್ಮಿ ಲೃ 
ಊಖ ರ್ಕಿ ಲ್ಕ 0೧ೃ೫--ರ್ಕಿಭ--02 ಶ್ಶಿ ಲೃ 
ನೀ) 1 5 11 
01, ರ್ಕಿ 0 | 
ಗಗ ಇತ್ತೂ 
ಗೈ ಠ್ಕಿ ಉ್ಕ 
500) 111 


11 800) 1, 77೮ 100111]117 006 0786 ೧೦1011೫ 7 ಐ 77110೬ | 
11181೭08 180 7೩1೮ 01 116,60007710೩10 1) ಐ ; 18 8060 11 779 ೩44. 
10 (06 0180 ೦೦1721: ೫ 1117368 106 860024 0010177 ೩೫4 » ೫68 
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ಇಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಚರದ ಬೆಲೆಯನ್ನೂ ಎರಡು ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ನಿಷ್ಟತ್ತಿಯಾಗಿ 


೩ ಥಿ 
ಬರೆಯಲಾಗಿದೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದವು 7 ಇ |... '.' 


1) ಗಿ 
ಎಂಬ ನಿರ್ಧಾರಕವಾಗಿದೆ. . ಇದನ್ನು ಗುಣಕ ನಿರ್ಧಾರಕ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಒಂದು 
ಚರದ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿನ ಅಂಶವನ್ನು ಗೊತ್ತುಮಾಡಲು ಆ ಚರದ ಗುಣಕಗಳಿರುವ ಗಿ ಯ 
ನೀಟವನ್ನು 0% ಮತ್ತು 6% ಎಂಬ ಸ್ಹಿರಗಳಿಂದ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ಕೇವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
ಜನ ಬೆಲೆಯ ಅಂಶವನ್ನು ಗೊತ್ತುಮಾಡಲು (ಇ. ಇ ಗಳಿರುವ ನೀಟವನ್ನು 0 ಮತ್ತು 
ಗಳಿಂದ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತೇವೆ... 7-0 ಆಗಿದ್ದಾಗ ಮಾತ್ರ ಬೆಲೆ ತಿಳಿಯುವುದು 
ಸಾಧ್ಯವೆಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಬೇಕು. 


ಮೂರು ಅಜ್ಜಾ ತಗಳಿರುವ ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ಊಟ ಪ 
ಗ್ರ೫--ಶ್ಲ/.-0,೩-್ಕೆ 


ಬಜ ಟ್‌ ್‌ ಿ 
ಎಂಬ ಮೂರು ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. 


| 


11.0. 0್ಮ 
1514, ಶ್ವ. ಎಂಬುದು ಗುಣಕ ನಿರ್ಧಾರಕವಾಗಿರಲಿ. 
0, ಥ್ಶ್ಕಿ 0, ಸ | 
ಇ ಥ್ಶಿ | ಉಖ--ಶ್ರ/3-ಂ೩ ಶ್ಶಿ 0( 
72 ಇ| ಡಹ ಠ್ಕಿ 0, (ಇ|.ಓಖ--ಶ್ರ.-08 ಶಿ, 0 
೫081 ಶ್ರಿ ಹ್ಮ ಜಟ ಟಿ (8 
' ಒಂದನೆಯ ಹೆಜ್ಜೆ ಎರಡನೆಯ ಹೆಜ್ಜೆ 
ಗೆ ಗ 0; 
ಜಾ [0 ಡಡ. 0) 
ಗ್ಯ ಶ್ಶಿ 0 
ಮೂರನೆಯ ಹೆಜೆ 


ಒಂದನೆಯ ಹೆಜೆ ಯಲ್ಲಿ, ಒಂದನೆಯ ನೀಟವನ್ನು ನಾವು ಇನಿಂದ ಗುಣಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಆಗ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ 7% ಆಗುವುದು. ಎರಡನೆಯ ಹೆಜೆ ಯಲ್ಲಿ ಒಂದನೆಯ 
ನೀಟಕ್ಕೆ ನಾವು ಎರಡನೆಯ ನೀಟದ ;/ ಯಷ್ಟನ್ನೂ ಮೂರನೆಯದರ ॥$ ಷ್ಟನ್ನೂ 
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116 (00170 00111730, ೫71012. 10೦8 1300 0%೩16೮ 1006 7೩1೬66 
116 10007711118115 )7 1160167) 11 ; 17 800) 111 77೮ 086 1 
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ಕೂಡಿಸುತ್ತೇವೆ. ಇದರಿಂದ ನಿರ್ಧಾರಕದ ಬೆಲೆ ಬದಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ (ಪ್ರಮೇಯ 
 ಸೆ7[]). ಮೂರನೆಯ ಹೆಜೆ ಎಯಿಲ್ಲಿ ನಾವು ದತ್ತ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 


ಒಂದನೆಯ ನೀಟದ ಮೂಲಾಂಶಗಳನ್ನು ತೈ. ಲ ಗಳಿಂದ ಬದಲಾಯಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ, 


6 ಶ್ಶೀ ೫ 
ಡೈ ಶ್ವ? 
ಗ, ಗ್ಕಿ 0್ಕ 
ಉರ 7 ಎಂದು ದೊರೆಯುವುದು 
1 0 ಲೈ 
ಣ ಛೈ ಲ್ಪ ' 
ಸ ಗ ಗೆ ಗ್ಶಿ 
ಇದೇ ಪ್ರಕಾರ ಚ 7 
ಔಡ: ರ 1೪ 
2 ಟಿ. 
0% ಕ್ಕಿ ಗ? 
ಔಣ 1) 


ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಚರದ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿನ ಅಂಶವನ್ನು 7) ನಿರ್ಧಾರಕದಲ್ಲಿ ಆ ಚರದ 


ಗುಣಕಗಳಿರುವ ನೀಟವನ್ನು ಛೈ, ಕೈ. 4 ಗಳಿಂದ ಬದಲಾಯಿಸುವುದರಿಂದ ಪಡೆಯು 
ತ್ತೇವೆ. 


ಹೀಗೆ ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಮೂಲಕ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಕ್ರಮವನ್ನು 


ಕ್ರೇಮರನ ನಿಯಮ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 7-0 ಆದಾಗ ಮಾತ್ರ ಈ ನಿಯಮ 


ವನು ಸ ಪ ರ್ರಯೋಗಿಸಬಹುದು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
| 2%0--5/ 12 
ತಐ2ಸ-ಚ್ಛಮ || 
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ದತ್ತಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ 41 ದಾ | » 1 ಮು ಸಾ 1 » ಬ್ರಿಮ್‌ ಟಿ ಎಂದು ಆದೇಶಿಸುವುದರ 
ಮೂಲಕ ಈ ಬೆಲೆಗಳು ಸರಿಯೆಂದು ತಿಳಿಯಬಹುದು. 
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ಅಭ್ಯಾಸ 10-4 
ಈ ಕೆಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಕೂಟಗಳನ್ನು ನಿರ್ಧಾರಕಗಳ ಮೂಲಕ ಬಿಡಿಸಿರಿ, 
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ಸುಲಭಕಲನ ಶಾಸ್ತ್ರ 
ಅಥ್ಯಾಯ | | 

ಉತ್ಪನ್ನ ಗಳು ಮತು ಪರಮಾವಧಿಗಳು 
11.1 ಪೀಠಿಕೆ--ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರವು ಗಣಿತದ ಅತಂತ ಪ್ರಮುಖ ವಿಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ 
ಒಂದು: ಸತಸಹಾಕಗ್‌ ಮತ್ತು ವಿಜ್ಞಾನದ ವಿವಿಧ ಅಂಗಗಳಲ್ಲಿ ಇದು ಬಹುವಾಗಿ 
ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದೆ. ಈ ಅಧ್ಯಾಯದಲ್ಲಿ ಲಿಯೂ “ಮುಂದಿನದರಲ್ಲಿಯೂ ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ ದ ಕೆಲವು 


ಮೂಲಭಾವನೆಗಳಾದ ಉತ್ಪನ್ನ, ಪರಮಾವಧಿ, ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನತೆ ಮತ್ತು ಕಲನ ಕ್ರಿಯೆ 
ಇವುಗಳನ್ನು ವಿವರಿಸುತ್ತೇವೆ. ಹ 

11.2 ವಾಸ್ತವ ಚರಸಂಖ್ಯೆ- -ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಸ್ಥಿರಗಳು 
ಮತ್ತು. ಚರಗಳು ಎಂಬ ಎರಡು ಪರಿಮಾಣಗಳಿವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ 
ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಕೋನಗಳ ಮೊತ್ತ ಸದಾ ಎರಡು ಸಮ 
ಕೋನಗಳು. ಇದು ಒಂದು ಸ್ಥಿರ ಸಂಖ್ಯೆ. ಒಂದು ನಿಯತ ಬೆಲೆಗಳ ಗಣದ 
ಯಾವುದೇ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದಾದ ಪರಿಮಾಣವನ್ನು ಚರವೆಂದು ಕರೆಯು 
ತ್ತೇವೆ. ಈ ಬೆಲೆಗಳು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ ಅಂತಹ ಪರಿಮಾಣವನ್ನು ವಾಸ್ತವ 
ಚರಸಂಖ್ಯೆ ಅಥವಾ ವಾಸ್ತವ ಚರವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದೆನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯ ವಾಗಿ % 
ಎನ್ನುವ ದಿಕೇತದಿಂದ ನಿರೂಪಿಸುತ್ತೆ ೇೀವೆ. % ವಡೆಯಬಹುದಾದ 'ವಾಸ್ತ ವ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ 
ಗಣವನ್ನು ಚರದ ಶ್ರೇಣಿ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಅವಕಾಶ 6. ಥಿ ಗಳು (6-ಆಥಿ) ಎರಡು ದತ್ತ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ 
0, 0 ಗಳ ಮಧ್ಯೆ ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಸ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ` ಗಣವನ್ನು 0 ಯಿಂದ ) ವೆರೆ 
ಗಿರುವ ಅವಕಾಶ *ಎಂದು ಕರೆಯುತೆ ಇಂಥ "ಗಣವನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯ ವಾಗಿ (೧. ಥಿ 
ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ೫ ಹ ವು (0, 0) ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲ 
ವಾಸ್ತವ ಬೆಲೆಗಳನ್ನೂ ಪಡೆಯುವುದಾದರೆ, ೫ ಆ ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿ ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನ ವಾಸ್ತವ 
ಚರವಾಗಿರುವುದು. 

1೪ ಉತ್ಪನ ನ್ನ್ನ--೫ ಮತ್ತು 1 ಗಳು ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಚರಗಳಾಗಿರಲಿ. ಇವು 
ಗಳನ್ನು ಸ್‌ ಒಂದು ನಿಯಮವಿದೆಯೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ. ಈ ನಿಯಮದ 
ಪ ಪ್ರಕಾರ ೫ ತನ್ನ ಅವಕಾಶದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಪಡೆದಾಗಲ್ಯೂ್ಯ/ಗೆ ಒಂದೇ ಒಂದು 

ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದು ಸಾಧ್ಯವೆಂದೂ ತಿಳಿಯೋಣ, ಇಂತಹ 
ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿ ಭಯು ಐನ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನ ವಾಗಿದೆಯಿನ್ನುತ್ತೆ ತ್ತೇವೆ... ಇಂತಹ ಉತ್ಪನ್ನ 
ಓ ಸಂಬಂಧಗಳನ್ನು 15 ಡ್ಮಾಗೆ (ಐ (೫) ಎಂದು ಸೂಚಸುತ್ತೆ ವೆ, ಇದನ್ನು ಗಜಾ ಜನ 7'' 

|, ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ. ನ್ನು ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರವೊದೂ ಯನ್ನು ಅಧೀನ ೇೀನ ಚರವೆಂದೂ 


| ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
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ಉಮುಾಇತ್ಲಿ. ಸರತ, ಲ. ಚ, ಡಿ ೫೬ ೩೩೫೦ 

ಜರ್‌ ಸಿಕ್ಕಿ ಭತ್ಯ: ಅತ್ತ ಅರ್ಯ” ಷ್ಠ 
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01771 ೦1! 106 [0701100 


ಬಾ 


11. 13.1 


1760 


ಜಬ್ವಯನ್ನು ಇನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿ ಬರೆಯುವ ನಿಯಮವನ್ನು ಅವೆರಡನ್ನು ಸಂಬಂಧಿ 

ಸುವ ಒಂದು ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ತೋರಿಸುತ್ತೇವೆ. ಆದರೆ ಇಂತಹ ಸಮೀಕರಣ ಅಗತ್ಯ 

ವೆಂದೇನೂ ಇಲ್ಲ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ //--22--8 ಎನ್ನುವ ಸಮೀಕರಣ ,/ಯನ್ನು ನ 

! ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸುವುದು. ನ ಯಾವುದೇ ಬೆಲೆಗೆ ಜಯ ಒಂದೇ ಒಂದು ಸಹ 
ಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು. ವಿಶಿಷ್ಠ ಸ ಉದಾಹರಣೆಯಾಗಿ, 


ಖಠಾ--2, --1, 0, 13. 9 ಆಗಿದ್ದಾಗ 

ಜ್ಯಕಾರಾಡ, 1, ೩, ೫. 7 ಆಗಿದೆ. 
ಇದನ್ನು ತೆ (2) ::22--3 ಎಂದೂ ಬರೆಯಬಹುದು. ಇಲ್ಲಿ ತ್ಕ (--92) ಎ], 
/ (--1) 7-1. / (0) 3, /(1)5./ (೨) 7 ಆಗಿದೆ. 
11.4 ಉತ ನ್ನದ ನಕ್ಷ. ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿರುವ 0೫, 0॥ ಎನ್ನುವ ಎರಡ 


೦೨ 
ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿ. ಎ" (2) ಉತ್ಪನ್ನದ (೫, ॥/) ಎನ್ನುವ ಒಂದು ಜೊತೆ ಸಹ 
ಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಈ ತಳದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವಾಗಿ ಗುರುತಿಸಬಹುದು. ಂ೫ನಮೇಲೆ 
0717 (ಎನ್ನು ಮೊದಲು ಅಳತೆ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ. ಗಿ7?ಯನ್ನು ಗೆ ?/ನಲ್ಲಿ ಲಂಬ 
ವಾಗಿ ಎಳೆದು ಗ ಎ/ ಎಂದು ಅಳೆಯುತ್ತೇವೆ. 7 ಬಿಂದುವು (6. ೫) ಎನ್ನುವ 
ಒಂದು ಜೊತೆ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. % ಯಣಾತ್ಮಕವಾದರೆ 
ಗನ್ನು ಊನ ಮೇಲೆ ವಿರೋಧದಿಶೆಯಲ್ಲಿ ಅಳತೆ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ. 1 ಯಣಾತ್ಮಕ 
ವಾದರೆ 777ಯನ್ನು ಉಊಯ ವಿರೋಧ ದಿಶೆಯಲ್ಲಿ ಎಳೆಯುತ್ತವೆ. ಹೀಗೆ ೫510.) 
ಆಗಿರುವಾಗ, (೫. ೫) ಎನ್ನುವ ಒಂದು ಜೊತೆ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು , ಸೂಚಿಸುವ ' 
7 ನಂತಹ ಬಿಂದುಗಳು ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ರಚಿಸುತ್ತವೆ. 


ಚಿತ್ರ 11.1 


11.1 ನೇ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ; 20-3-3 ಎನ್ನುವ ಉತ್ಪನ್ನದ (--೨, --1), 
(--1, 1), (0, ೨ ಮತು (1. ರ) ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಗೆರುತಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಇಂತಹ 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಅಸಂಖ್ಯಾತವಾಗಿ ಗುರುತಿಸಿದರೆ, ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯು ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆ 


ಯಾಗಿದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯುವುದು. 
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11/0101 : 1100 16 01601 ೦/ 116 141೦1೦೫ ಬವ 

1176 8008010106 7೩1208 0/ ೫ 10 016 60080100 ೩11೮. ೦೩1೦೪, 
1100 116 0೦೫7೦5]೦0/6117 7೩1008 01 %. . 80816 0೩18 01 ೮೦7768- ' 
70701110 ೫811108 87 1060108060 10 1010 10009710 181016 : 3 


ಖವಾ೨ 8 ೨-೪, --], --್ವಿ, 0, ತ್ರಿ 1,2, ತ 
ಚ್ಚಿಹ ೪. ಣ್ವೆ ಸ , 0), ಸ್ಪ ಡ್ತೈ ತೆ 


[11056 12011108 ೩೫೮ 1081100 1% ಗ್ರ 11.0... 11 ೫೮ 7087 ಲ 
27. 11100010017 187 ೫072007 ೦8 8000 1011115, ೫1೮ ೦01818. 


1 11.2 


110 878] ೩8 & ೮071 8101970 11 006 0007 ಜ್‌ 
8125 ೬. ಶಫೋಂಟಶಾ 6 11೯076. 1818 00717೮ 15 


11707056 181.1 


11೩0 01 106 10110110, 600861005 660008 ೫ ೩ & 
!111301101: ೦7 ಐ. ೩೪೫: 116 87೩)0 ೦18 0೩೦% ಗಿ:7000%. 1 


ಸ ಬ್ರಮ9--8% ಕ್ರ ಜಮೆ 
ಜಾ ತ್ತ್ತುರ 7. ೪ ಮು--ಆ2ಜೆಎ1 
ಣ್ವೆ ೫52 6 
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ಉದಾಹರಣೆ ಟಾ ಉತ್ಪ ನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ, 


ಈ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಖಗೆ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಆದೇಶಿಸಿ // ಯ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ 

ನ್ನ್ನ 
 ಾ ಕ್ಮೇವೆ, ಕೆಲವು ಸಹಗಾಮಿ ಬಲೆಗಳ ಜೊಶಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಪಟ್ಟಿ ಮಾಡ 
ಶಾ 


ಖ ಇ ಇತ್ತಿ, ಗೆ ಎತ್ತ, ದಾಕ್ಷಿ 0, ತ್ವ ಭಿ. 


| ೫ ಮಾ ಲ್ರ ಡ್ವೆ, |, ಸು 0, ತ ಸ ಣ್ವೆ, 9 
ಈ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು 119ನೇ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಗುರುತಿಸಲಾಗಿದೆ. ಇಂತಹ ಅಸಂಖ್ಕಾತ 
ಶಿ 


೫ 9 


| ಚಿತ್ರ 11.9 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸಿದರೆ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಕಾಣಿಸಿದಂತೆ ರೇಖೆಯ ನಕ್ಷೆ ದೊರೆಯುವುದು. 
[ಈ ರೇಖೆಯ ಹೆಸರು ಪೆರಾಬೊಲ “(ಪರವಲಯ) 


ಅಭ್ಕಾಸ 11-1 
"| ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸ ತ್ಸ ಟೆ ನ್ನು ಐನ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನ 
[ವಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸುವುದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ಹ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 

ಸ್ನ. | ಹಾ ತ್ಮಾ ಕೆ) 1 

ತೆ ೫ ಬ 2 ಗಾ ಶಿ ( ಚ್‌ ಡೆ 22 

6 ೪ತ 51 6.1% 7ಖೆಡ; 

ಕ 1 (| ಇಷಾ ಊ 
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2ಡಿ 


11.5 1/71! 0 ೩ 8080001---50. 1೩7. ೫೮ 1೩16 
011610 781008 01 ೩ 10000100: ॥ನ./(2) ೫ 50080001010 ೪ಕೆಚ 
0! ೫ ೩16 ೧೩1೦1೩11110 086 0೦೫7೦5)೦೫0108 7೩1೦5 ೦" ೫. & 
111877 08॥100 1180 ೫70071. ೫೮ 8008110006 ೩ 8೩711001೩7 ೪೩!॥6 
0!" ೫ 106 060೩101 0008 110% 66067111720. ೩೫]7. 7೩1೬೮ ೦1 ॥. 
(00151608 107. 0೫೩117]1ಆ 116 10111೧0100. 81760 77 186 ೨೬೩೦೫ 

ಹೆ] 
ಚತ ಬ್‌ 
1110871118. 17 ೦110 ೫7೦೫೮೬ 106 1000101010. . ೩8 10೦ ೫0!೩6 
೧೦೫798]೦೫0176 10 ಖವಾ 1... 1/06 108 ೮೫೩೫110೮ 106 7೩1168 01: 
107. 7೩1008 ೦! ೫ 001 ೫1001' 5೦ 1... '|'ಆ 800 00೫711 8000 ಆ 
0೦701116 7೩111058 10 106 1011017176 18116 ; ೯ 


1 ೫79 7010 ೫11716 100 ಭನ್‌ : 3701001 0೩ ೫0 


ಖಂ0.9 90.9ಟ್ಮ್ಬ. ೪.999 | ಈ *3.॥ಈ013 3೩.3 
ಜನಾ1.9 8.991 1:999 64.08 2/01. ಶತ್ತೆ 


16 1101106 11೩% 08 ೫ 0271000105 010801 10 010501 10 116 ೪೦1% 
1, 9 0)717000108 (10808 01710 (10801 10 110 ೪೦% 2. 176 66010 
11118 1610871007 ೦!' 111೮ 111೧0101 07 887106 1086 "“% 597085 1 
116 11110! 2 08 ೫ 10108 (0 1. '' | 


"110. 11001072 01 111110 18. ೦1. 7687. 87೦೩೮ 10307108710 1| 
1118111 61181108. 


1116. 8000610 10080 010೩111 00678081106 008% ೩ 1110107 
17೩10೮ 18 1106 16೦೦85೩711] ೩೫ 1011401 178106 ೦8 1006 020೧೦೫ 
10 18 ೩ 7೩!1೮ 770100 006 [1012೧00 ೩7೦೩೮೫೮8 61080 ೩ 
(10868 ೩8 110 1700]6110616 177೩71೩)16 ಖ ೩)]70೩೦॥೦5 006 ೦೦೫೫೮- 
72೦00111 ೫೩11೬೦. . 16 17877. 808806. 8086 8676781 1600100೫ 0 
೩ 111716 ೩8 1000115 : ' 


116 ೫77166 87710011081]: 1111 (2) ಎ1 


ರ್ನ 
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11.5 ಉತ್ಪನ್ನದ ಪರಮಾವಧಿ- ಇದುವರೆಗೆ ೫7." (ಐ) ಎನ್ನುವ ಉತ್ಪನ್ನದ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ಗೆ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಆದೇಶಿಸಿ ಜಯ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಗುಣಿಸು 
ವುದರೆ ಮೂಲಕ ಪಡೆದಿದ್ದೇವೆ, ಆದರೆ ಕೆಲವು ಸಲ ಗೆ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ ಬೆಲೆ 
ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ,  ಸಮಾಕರಣವು ಜಗೆ ಯಾವ ಬೆಲೆಯನ್ನೂ ನೀಡದಿರಬಹುದು. 

ಜೌ. 


ಶು ಎನ್ನುವ ಸಮೀಕರಣವು `ನಿರೂಪಿಸುವ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. 
ರ್ಸ್‌ ಕ 


೫ ನಾ | ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ, ಭಸಿ ಎಂದಾಗುವುದೆಂದು. ನೋಡುತ್ತೇವೆ. 


ಆದರೆ ಈ ಬೆಲೆಗೆ ಅರ್ಥವಿಲ್ಲ. ಅಂದರೆ, ॥ ಎ 1 ಆದಾಗ ಉತ್ಪನ್ನಕ್ಕೆ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ 
ಇಲ್ಲ ಎಂದರ್ಥ. ಹಾಗಾದರೆ, » ನ ಬೆಲೆಗಳು ] ಕ್ಕೆ ಅತಿಸಮೀಪವಾದಾಗ //ಯೆ ಬೆಲೆ 
ಗಳೆಷ್ಟೆಂದು ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ. ಇಂತಹ ಪರಸ್ಪರ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಪಟ್ಟಿ ಕ 
ಮಾಡಲಾಗಿದೆ. 


೫ ಎ. 0.9. 0.99. 0.999, 1.001, 1.01, 1.1] 
ಚ ಎವಾ 1.9; 1.099. 1.990, 2.001: 6.01, 2.1 
೫ನ ಬೆಲೆಯು ]ನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆಲ್ಲಾ 1 ಯ ಬೆಲೆಯು ೨ನ್ನು ಸಮೀಪಿ 
ಸುವುದು ಎಂದು ಇದರಿಂದ ತಿಳಿಯುತ್ತೇವೆ. ಒಂದನ್ನು ಸಮಿಪಿಸಿದಂತೆ ,/ ಪರಮಾ 
ವಧಿ ಬೆಲೆ 9 ನ್ನು ಸಮಾಪಿಸುವುದು ಎಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ಈ. ವರ್ತನೆಯನ್ನು ವಿವರಿಸು 
ತ್ಕೇವೆ. 


ಪರಮಾವಧಿ ಎಂಬ ಕಲ್ಪನೆಯು ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಬಲು ಮುಖ್ಯವಾಗಿದೆ. 
ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ಪರಮಾವಧಿ ಬೆಲೆಯು ಅದರ ನಿಜವಾದ ಬೆಲೆಯೇ ಆಗಿರಬೇಕಾಗಿಲ್ಲ 
ಎನ್ನುವುದನ್ನು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ತಿಳಿದಿರಬೇಕು. % ಒಂದು ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆಲ್ಲಾ ಉತ್ಪನ್ನವು ಸಮಾಪಿಸುವ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ_ಅದರ ಪರಮಾವಧಿ. 
ಪರಮಾವಧಿಯ ಸಾಮಾನ್ಶ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ನಾವು ಹೀಗೆಂದು ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು; 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ; | ಐ--4| ವ್ಯತ್ಯಾಸವು ಸಾಕಷ್ಟು ಅಲ್ಬವಾಗುವಂತೆ » ನ್ನು ಆರಿಸು 
ವುದರ ಮೂಲಕ ; (0) ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದಲ್ಲಿ | /--1| ಬೆಲೆಯನ್ನು ನಮಗಿಷ 
ಬಂದಷು, ಅಲ ವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡುವುದು ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ %, ಇ ಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ 
ಲ ಕ್ಷ ಘ್‌ 


೪ |((0), ! ಎನ್ನುವ ಪರಮಾವಧಿಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುವುದೆನ್ನುತ್ತೇವೆ, 
ಇದನ್ನು ಸಾಂಕೇತಿಕವಾಗಿ 


1119 (೫) 7! ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ರ್ಷ4 
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71607074 0% 1/17815--1 716 114 0/1 16 8011 ೦/ ಊಂ 
11111011015 15 (0! (0 116 811 0/ 11011: 1113. 


1117 /. (0), ಗೆ (ಐ) ೩೯೮ 00011008 ೧ ೫ 806 111 ಗೈ (0) ಎ |, ೩೫6 

೫0 3 

1110 1. (೫) ನಾಸ್ಮಿ, 0000 10 18 0011005 181 1110 8011 1. (2) 1-1 (2) 
ಸಾ 

೩]]70೩೧1೦8 010801 ೩೫೮ ೮10807 00 01 8017 ಗೈ 7ಓಗ್ಗೆ ೩5 ೫ 8]0]70- 

೩016058 610801 87101 610861 00 106 7೩100 0. 


1601106 1171 [ಗೈ (2) -ಇಗ್ಗೆ (0)] (| ಣಿ 


ರ್ಸ್‌ ಟ್ರ 


11೧ 1060767 0೩೫. ೮85117: 0೮ 02007/0160 150 186 80173 0 ೩ 11010 
1111767 0! !00611008. . '1'6 0876 : . 716 1110 0/ ಟೇ 8೬? 0 
111110 11೬/11)01: 0/11/1101 18 01%! 10 1106 57 0/1 11017 0113. 


11೩173]16 : 


11773. [207 3-80 4-5]-1171 (2/7) 3-111 (32) --1173 (8) | 


ಮ0,2ೆ 1 8.2-3-ಕಎ16--6-,-5 27 


11... 716 11131 0/ 110 71700801 01 1100 14710110715 95 ೦೪೧, 
10 110 7700101 0/ 11011 111110. 


1116 0110086113 888108 11810 11 1110 (2) ಎ ೩೫0 1171 /.(ಖ)ಎಕ್ನಿ ತ 
೫೯ ೫ ಹ 


11011 1117. [/(ಖ) ಲಗ್ಗೆ) | ಗ್ಕೆ ಹ್ಮ... 6 8000606 ೫111 18176 ೫20 
ಪಾನ ್ಸ ' 


11110101137 17 ೩೧೮೦117 1015 708011 85 ೦011005 ೩0 6೫161/0611] : 
10 00 106 700101 01 ೩. 1111100 1111771017 ೦8 107610೫5. 
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ಪರಮಾವಧಿಗಳ ಮೇಲೆ ಪ ಫೈಮೇಯಗಳು 


ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಮೊತ್ತದ ಪರಮಾವಧಿಯು ಅವುಗಳ ಪರಮಾವಧಿಗಳ 
ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಸಮ, 


(2) ಮತ್ತು ಗೃ(0)) ಗಳು ಐನ ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 
11 (ಇ) -ಸ್ಮಿ, 187 (2) ಕ್ಕಿ ಎಂದಿರಲಿ, 
ಖಾ ಜಂ 
' ಆಗ ೫, € ಬೆಲೆಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ ((0) -- /(ಐ) ಮೊತ್ತವು ಗ. 
.. ಮೊತ್ತವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುವುದು ಎಂಬುದು ಸ ಷ್ಟವಾಗಿದೆ 
11 [!.(ಖ) --/.(2)] ಡಿಗ್ಗಿ 
ಜ್‌ 

ಪರಾಪ ಸಂಖೆ ಯಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಸುಲಭ 
ವಾಗಿ ವಿಸ್ತರಿಸಬಹುದು. ಆದುದರಿಂದ «« ಪರ್ಯಾಪ್ತ ಸಂಖೆ ಯಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ 
ಮೊತ್ತದ ಪರಮಾವಧಿಯು ಅವುಗಳ ಪರಮಾವಧಿಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಸಮವಾಗಿದೆ''. 


ಉದಾಹರಣೆ : 
1111 (207 3-30-5) -- 0೫% (ಗೆ) -- 0೫೬ (80) -- 12% (ರ) 


ಎಾ02-2 9-24-5 16--6--62ಎ27 


1] ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧದ ಪರಮಾವಧಿಯು ಅವುಗಳ ಪರಮಾವಧಿ 


ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಪ್ರಕಾರ 1೫ (ಐ) || ಮತ್ತು 1೫ /((2) ಕಕ್ಕಿ 
ಜಾ ಖ್‌ 
ಎಂದಾದರೆ, 10% (1/0) «1,(2)1]-ಕ್ಕಿ'ಕ್ಕಿ ಎಂದಾಗುವುದು. 
ಜಾಂ 
ಇದನ್ನು ಅರ್ಥಮಾಡಿಕೊಳ್ಳು ವುದರಲ್ಲಿಯೂ 
ಖೈೈಯಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಗುಣಲಬ್ಬಕ್ಕೆ ವಿಸ್ತರಿಸುವುದ 
ಷ್ಠ 


[12೩111]16 :- 


1( (ಐ) 720 --32--ರ ೩೫0 ಗೈ(2) ಎ೫, 111601 ೩8 111 116 ೩೦೪6 


02:೩111]10, 1110 (2) 7.27 ೩೫0 1111 (2) 10 
ಜ್‌ಔ | ಜಸ್‌ 


1161106 1117 |/ (೫) 1ೈ(ಖ)|ಎ 27410 482 


ಆ“ 


111. 116 11111! 0/' 116 (011011 0/' 1110 11411011015 25 00೬4 
10 116 11401107 0/ 1101? 11111115, 7170010600 116 1111101 0/ 11 016101 
110101 18 110! 201೦. 


11೮ 1116017611 808108 1181 1 11111 ((೫2) ಎ||, 110, ಗೈ(ಖ) ಇಗ್ನಿ 


ಜಾ ಗಾತಾ / 0ಕ್ಕೆ 
137 (ಗ | 
11611 ಹೇಕುತೆ 1ನ ಶ್ರ : 2701716000 ಹ್ಲತ-0 
1118177160 :--- 


1/1. (ಐ) ಎ2 2-32--ರ ೩00ೈಗ್ಗೆ (2) ಎ0, ೫೮ 11೩17೮ ೩5 800೫೫ ' 
೩1೦16 1102 ಗ. (0) ೬.27, 117% ಗೈ (ಐ) ಎ16 
೫ನಾ2 ೫ಗ್‌ 


110610೧6 1111) ಹ] ೫] 
೫೩ ಸಾಾ ತೂತ್‌ 


11.6 00800011]---17೧7 728111. 1070005 (06 1117100೧ . 
7೩110 ೦1 116 1011010101 ೩8 ಖ 00008 00 0 15 81850 (10: ೩೦00೩! 7೩1೩6 ' | 
0[" ॥16 [01000 8॥ 108% [0170. 17 00008 7೫೦೯೮ 1೫76 0೧೫% 1 
081 11111 /"(2) ಎಾಗ(). 11 11118 0೩೫೮ ೫೮ 881” 0081 (06 27೦೧00 ' 

2೩ ್‌ೀಿ ಇ 


180 


ವ ವ ತ್ತ. ಈ ತ! ಓವ ಳ್ಳಿ 


ಈ 


ಉದಾಹರಣೆ ; (2) --2೫ 3-320-5 ಮತ್ತು (ಐ) ೫" ಎಂದಿದ್ದರೆ 
ಹಿಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಂತೆ. ` 


111% (ಐ) --27, ಮತ್ತು 1% 12) ೬16 
ಇಾ9 ೫? 


ತೆ ಟ್ಟು [/((2) -€/,(ಐ)] 27416 ೬482 


411 ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಧದ ಪರಮಾವಧಿಯು ಅವುಗಳ ಪರಮಾ 
ವಧಿಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಧ್ದಕ್ಕೆ (ಛೇದದ ಪರಮಾವಧಿ 0 ಆಗಿರದಿದ್ದು ಗ ಮಾತ್ರ) ಸಮ. 


ಪ ಪ್ರಮೇಯದ ಪ್ರಕಾರ, 111 (೫) | 1111) 1!) ಈ ಆಗಿದ್ದರೆ, 


ರ್ಜ ಕಗ .!! 
1173 ?( | ಗ್ಗಿ | 0 ರೆ ಮೂತ 
ಆ ನ ಟೇಷ್ಟಾ 
ಎಂದಾಗುವುದು. 


ಹಿಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಂತೆ, 1/0 ಗೈ (2) 727. 1183 /. (ಐ) ೯16 
ಇಟ ರಾ92 
ಎಂದಾಗುವುದು. ಟಿ 
1171 2 0--3 ೫-4-8 27 
ಜರಾ 2್‌ ತ್ಯಾ 


11.06 ಅವಿಚಿ ಿನ್ನತೆ-ಅನೇಕ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಿಗೆ ೩, 6 ಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ 
ದೊರೆಯುವ ಪರಮಾವಧಿಯೂ 2, 4 ಆದಾಗ ದೊರೆಯುವ ನಿಜವಾದ ಬೆಲೆಯೂ 
ಸಮವಾಗಿವೆ, ಅಂದರೆ, 


1118 /' (ಐ) ಸ" (0) 


ಜರ್‌0 


100 


(2) 18 0011111008 0 116 70111 ೫೦%. 186 67೩08 01 ೫ 
1116100. ೫111 6 ೩ ೧೦011111005 ೮೫೫೮ ೩॥ 6080 120171 ೩೫ ೫ 
17111 16 ೩016 10 07೩0೮ 16 17101006 111 ೦೫೯ )91೦1| (701% 1% 
2೩0೮7. 0೫ 116 00108 18110 11 ೩ [17010100 18 0180071110 
೩1 ೩ 10171 1100. ೫7 81811 7100 ) ೩16 10 17೩೦೮ 186 81೩] 


0೧೫11110151] ೩% 18081 10111. 
1:0011)10 : ೬ 1170000 /(0) 18 608700 ೩ 1011017 : 
(2) - 1 (0೫ ೩|| 1008011೮ 7781008 ೦8 ಖ, 11೩1179117 107 ೫-೮0, ೩೫. 


1(ಜ) ಸಕ್ತಿ 108 ೫070 ೩10 0೦8101176೮ 7೩11೦8 ೦1 ಖ, ೩.6, 108 ೫24 
10. ॥78])/0 ೦1 1/16 1111100100. 18 8001770 10 118176 11.8 


ಸ 


116. 11.8 


(ೆ07768]01017ಓ. 001108೩0196 1781108 01 ೫, 116 ೮7೩0 ೮೦೫5151 
೦" ೩ 50781011 1170 ೩7೩1101 60. 606 ಜರ 01 ೫ ೩೫06 ೩% ೩ 6120001 
1 1/91 100% 11186 ಜರ... 00176500761 80 7670 ೩೫4 08101! 
1೩೦5 01 0 100 67೩)ಔ 15 ೩1೩0 ೩ 80781006 1106 )೩7೩!16] 10 ೪0. 
0-೩25 01 ೩ ೩ (12087100 ೧1 ಕ್ವಿ. ೫೫0 ಗ೯01೫ 1081 ಖರ. 1. 
೧೩51117 566 17011 100 67೩) 0180 106 ಗಿ110೮0108 15 01/5001/1111101 
೩% 1116 ॥0111 ೫೨೦. 10 1೩0% 1 ೪7೮ 07809 006 ೮7೩॥1॥ 707% 1680 
718110 37೮ 1817 00 80006111]: 71/91) 1817 ೩ 10716 6097778764 
೩5 ೫76 [0೩58 11170068: 10 |0106 2೫070 |. 76 ೭11/೫. 1ಓ' 
11500111111] 11281119111810೩11 07 8801910 6081 006 7270001 
11೩8 110 11171617 701/16 81 106 0106 ೫5೨0೦. ಹೂ ೩॥[70೩೧॥೮ 
0 11100810 76881176 17811268 1006 ಗಿ/೧7607 ೩170೩೧೦1೦5 1 


18] 


ಇಂತಹ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ )'' (ಐ) ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನವು 0-0 ಎನ್ನುವಲ್ಲಿ ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನ 
ವಾಗಿದೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. `. ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಉತ್ಪನ್ನದ. ನಕ್ಷೆಯು. ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನಮಾದ 
"ತುಂಡಾಗದ) ರೇಖೆಯಾಗಿದೆ ; ಕಾಗದದಿಂದ ಪೆನ್ಸಿಲ್ಲನ್ನು ಮೇಲೆತ್ತದೆ ಅದನ್ನು ಚಿತ್ರಿಸಲ 
ನಮಗೆ ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದು, ಹೀಗಲ್ಲದೆ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವು ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ವಿಚ್ಛಿನ್ನವಾದರೆ ಅದರ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ಆ ಬಿಂದುವಿನ ಸಮೀಪದಲ್ಲಿ ತುಂಡಾಗದಂತೆ ಬಿ! 
ಸುವುದು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 

ಉದಾಹರಣೆ : ) (ಐ) ಎನ್ನುವ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಈ ರೀತಿ ನಿರೂಪಿಸ 
ಲಾಗಿದೆ : 


೫ನ ಎಲ್ಲ ಯಣಬೆಲೆಗಳಿಗೆ / (ಐ) ಎ1, (ಅಂದರೆ ಖ-€0) ಮತ್ತು ॥ ನ ಶೂನ್ಯ 
ಮತ್ತು ಧನ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ) (ಐ) *ತ್ಯಿ, (ಅಂದರೆ 0) ಆಗಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು 
11.8 ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಲಾಗಿದೆ. ನ ಖುಣ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ನಕ್ಷೆಯು ॥-- ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ 


ಚಿತ್ರ 11.8 


ಒಂದು ಮಾನ ದೂರದಲ್ರಿರುವ ಸಮಾನಾಂತರ ಸರಳರೇಖೆಯಾಗಿದೆ. ನ ಶೂನ್ಯ ಮತ್ತು 
ಧನ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ನಕ್ಷೆಯು ಪುನಃ 2--ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರ ಸರಳರೇಖೆ ಆದರೆ ಈಗ 
ಅದರ ದೂರ , ಮಾನ, ೫-0 ಆದಾಗ ನಕ್ಷೆಯು ವಿಚ್ಚಿನ್ನವಾಗಿದೆ (ತುಂಡಾಗಿದೆ) 
ಎನ್ನುವುದನ್ನು ನಾವು ನುಲಭವಾಗಿ ನೋಡುತ್ತೇವೆ. ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ನಾವು ಎಡರದ್ರ ಬೃಲಕ್ಕೆ 
ಚಿತಿ ಸಿದರೆ 0 ಯನ್ನು ದಾಟುತ್ತಿದ್ದಂತೆ ನಾವು ಕ ಮಾನವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಧುಮುಕ 
ಬೇಕಾಗುವುದು! ಈ ವಿಚಿನ್ನತೆಯನ್ನು ನಾವು ೫-0 ಆದಾಗ ಉತ್ಪನ್ನಕ್ಕೆ ಪರಮಾವಧಿ 
ಜೆಲೆಯಿಲ್ಲ ಎಂದು ಹೇಳುವುದರ ಮೂಲಕ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ವಿವರಿಸುತ್ತೇವೆ. ॥ ಶೂನ್ಯ 


0 


181 


101110 1 ; ೫111೦7೦೩೫8 1 ೫ ೩॥[70೩೮1೦8 0 17011 006 71611 111700 
7208101176 ೫೩11೦೫, 116 [11200100 ೩)]7೦೩೧॥೧8 100 17೩1೬0 ಶ್ರಿ. 


11080 01 101/0 [1111001008 ೫7೦೮ ೩7೮ 1811111817. ೫10 ೩7೮ ೧೦೫- 
11711008 107. ೩11 1೩1108 ೦7 ೫. 1 8176 0107 17100710೩78 
02೭8111]108 01" ೦೦೫11111005 1111001008 : (1) /(0) ಎ೫. (11) /(2) ಎಜೆ 
(111) /' (2) ಎಂ -- ರ24-0, 7೫007೮ 06, ರ, ೧. ೩7 ೧೦೫81೩1115, 
(11) /(2) 21 770676 7118 ೩ ]೦810117ಆ 1100೧7, (೪) /(2) ನ೧ಉ್ಮ3- 05 
ದ್ಯ ಖೆ, ... 3.-ಊ ಖ, 710070 7) 18 ೩ 0೦810116 1060807 ೩೫ 16 
05 876 0೦೫೩8108718, (11) (2) ಎ8101 ೫, (111) / (2) ಎ ೧೦8 ೫. ಕ 


107: ೦೦011111008 1030110118 11100 006 ೩೦1೮, 8106 111118 
೩॥ ೩01 70171 18 106 ೩೦00೩1 ೪೩11೮ ೦1" 1006 (17600 ೩% ₹188 
1011110... 807 9೫೩1716 106 117116 ೦1 /(೫) ಎಜೆ 32 32.4 ೩ ಖ 
0601108 60 85 18 7" (ರ)72.53-,8.8342ಎ 69. 


11.7--71170 11770071೩01 1.1771(5. 


[| 170 0೬-11 


ವಾಗ. ೫10076 ೫ 15 ೩ 0081016 170067. . 
ಟಾ 


17100/ : 18 ೫೮ 8089010000 ೫0 1% 106 ೧೩೦೪೦೫ 1೫ 68 


| ಕ ಸು.. ಟ್ರ 
1116 1710000711110806 9೫]7688100 ` [18 11101೧81065 8088 (೫-0) 


8 ೩ 180108 ೦1 1806 7೫017078607. 17. "೩೮£ ೫೮ 181೮ 


ಉೌಸಾಟ್‌ (0-0) (773-/-ಐೌ-ೌಂ ಖಾರ್‌ ತ್ಲ -[-60-]!) 
ಜು 
ಖಾ (೫---0) 


21097 ೪7೮ 0೩೫ 0೩7೦೮1 006 ೧೦117207 1೩000 ೧:01 111111೧7೩6507 ೩೫6 
61:081108107 0?॥|/ 1 1! 18 1101 2070, 1088 1, 01117 1!" ೫ 18 ೫೦% 
೧೩! 010 % . 000 1% 070106 806 11011 ೪ 2೫ ೮೦11೦೮116೮ 
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ನ್ನು ಯಣ ದಿಶೆಯಿಂದ ಸಮೀಪಿಸುವಾಗ ಉತ್ಪನ್ನವು 1] ನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುವುದು ; 


ದರೆ ೫% ಶೂನ್ಯ ವನ್ನು ಬಲಗಡೆಯಿಂದ (ಧನದಿಶೆಯಿಂದ) ಸಮೀಪಿಸುವಾಗ ಉತ್ಪನ್ನವು 
ವನ್ನು ಸಮೂಪಿಸುವುದು. 


ನಮಗೆ ಪರಿಚಯವಿರುವ ಬಹುಪಾಲು ಉತ್ಪನ್ನಗಳು ) ನ ಎಲ್ಲ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ 
ಹಸ] ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಕೊಡುತ್ತೇವೆ, 


1) / (೫ : (11) / (2) 7 2ೆ (111) /" (ಐ) ಊಯೆಡ- ಗಿ2ಡಿಂ; 
ಇಲ್ಲಿ 1, 0 ಗಳು ಸ್ಥಿರಗಳು (1೪) /" (ಐ) - 2೫. ೫ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ; 


೫) ' (ಐ) ನ್ಳ3-ಡಖ--ಗೃಖೆ ..... |. ಓಲ. 21.. ೫ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ಸುತ್ತು % ಗಳು ಸ್ಥಿರಗಳು ; (೪1) "" (2) -- 6% ೫: (೪1) ತೆ (2) 5000 


ಮೇಲೆ ಬರೆದಂತಹ ಅವಿಚ್ಚಿ ನ್ನ್ನ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಿಗೆ ಯಾವುದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿನ ಪರಮಾ 
ತಧಿಯು, ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿನ ನಿಜವಾದ ಬೆಲೆಗೆ ಸಮ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ ೫. 6ನ್ನು 


7 (ಐ) 7221 823 4 ಇದರ ಪರಮಾವಧಿಯು, 
1 (5) 2.83-3.56 4-69 
11.7 ಎರಡು ಮುಖ್ಯ ಪರಮಾವಧಿಗಳು 


[1 117೧ 0೫೫--(? 


ವಾ101೫-!, ೫ ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕ. 
27೫0 ॥೫--(1 
0 
ಸಾಧನೆ : ೫.4 ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ಉತ್ಪನ್ನವು | ಎಂಬ ಅನಿಶ್ಚಿತ 


ಪ ತಳೆಯುವುದು. ಇದರಿಂದ (1-0) ಯು ಅಂಶದ ಅಪವರ್ತನವಾಗಿದೆ ಎಂದು 
ಳಿಯುವುದು. 
ವಾಸ್ತವಿಕವಾಗಿ, 
ಇಂ 3....08) (ಜಸ ಪ್‌ ಇಜಂ್ನ್‌ೈೈ ಹಡು ತಜ್ನ ಟೆ 
ಘರ್‌ ಬ ಚಚ್ಳ (2-4) 

ಈಗ ಅಂಶಕ್ಕೂ ಛೇದಕ್ಕೂ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿರುವ (2--6) ಎಂಬ ಅಪವರ್ತನ 
ನ್ನು, 2--ಇಯ ಬೆಲೆ 0 ಆಗಿರದಿದ್ದಾಗ ಮಾತ್ರ, ಹೊರತೆಗೆಯಬಹುದು. ಆದರೆ 


1082 


11111 ೫011108 ೦1 ೫ ೫7101) ೩7೮ 11001' 10 ೮% 010 10 6001 ಓ 
11017೧0 10% 811೧1) 17811108 1೫7೮ ೧೩1೫. 777100 


ತಾತ ಹಾ 08೧3 --2೫ 30 ದ್‌ ಹತ ರ್‌ 
ರ್ಕ 


1116 ೫8116 1-3... ನ11೧6 (167೮ ೩1೮ 7 810% 1861778, 77೮ 1೩70 


11712 ೭೫೫---(11 
೫71 ಓಇ--( 


ಹ 


11016 1. 711080 12೧ 776೩811760 112 7೩01೩758. 101 070 ೫7೮ ೩ 
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ಬೆಲೆಯೂ %»- ಯನ್ನೇ ಸಮೀಪಿಸುವುದು. ಇಂತಹ % ಪದಗಳು ಇಲ್ಲರುವುದರಿಂದ 


10% ೫-1 
ತ ಬ್‌ 


ಇಲ್ಲಿ ;; ಯೂವುದೇ ಧನ ಪೂರ್ಣಾ ಕವಾಗಿದೆ. 


2 ೫ ಯಾವುದೇ ಬುಣ ಪೂರ್ಹಾ ಕವಾಗಿರಲಿ, ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ॥ ಎ--.1॥ ಎಂದು 
ಬರೆಯಬಹುದು, 1% ಧನ ಪೂರ್ಣಾ ಂಕವಾಗಿದೆ. 


ಆಗ ಚತ ಬ ್ರ ಚತ ರ್ಜ ಬ್‌ 


೧-೫? `ಸ 21೧?! 
೨ ಷಾಸಾಸಾವ್ತ ರಾಸ ಫಾ ಫ್‌ ಭಜ ಜ್‌ ತ ಮ ತ್ರಫಾರಾ ನ 1 (6 ಹ ೫ ಇಂ. 

೫-4 ೫-4 ಟ್‌? ೫-4 
117% 2೫-೧೫ ಇತ್ತೆ 1111) ] 111% ೫೫-0೫ 


%- 6 1೫1 0? ಖ--6 2-4 
೨ ಗ (1% ಧನಪೂರ್ಲಾಂಕವಾಗಿರುವುದರಿಂದ) 
1? 1?! ಣ 


ಅಭ ಪಾಜಕ ಇಂಬ ಜಹಾ 


ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಪ ಕ್ರಮೇಯವು 1ನ ಯೂವುದೇ ಖುಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬೆಲೆಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ 


& ಕೊನೆಯದಾಗಿ, ॥ 1, ಎಂದಿರಲಿ, ॥ ಮತ್ತು ( ಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂ 


ನ್ಯಾ ಮತ್ತು ಆವಕ ಎಂದು ಬರೆಯಿರಿ. ಆಗ 2ನೆ. 6ಜಿ? 


ಎಂದಾಗುವುವು. ಅಲ್ಲದೇ ೫೨6 ಆಗುವಾಗ, ಗಾ 


7 ತೆ 


0೫-೧೫ _ ೫--01 ॥1?--0ೀ 
೫೫. (ರೂಡ... - ಜ್‌ 
ಹ ವೇ 
೬12% ಜೈ 


1113 ೫1-01... 1110 %'--ರಿ9 . .|110 ೪9-89. 


ಐನ ಐ-6. ಜಾರಿ ವತಿ ರ್ಶ ಜಿ 
ಮಗಾ (ಗೀಸ, (8110೦ 0, 9 ೩೫೮ 10008678) 
ದ ಎ 
ಜಾಯಾ ಡ್‌್‌ ಕ 3 ಇ ತ್ತ ವಾಖಿತಗ್‌ತೆ 
110109 116 111007603 18 17110 107 ೩07 ೫೩0101೩! 7017107 1 
011... 
1೫2: ಹೆ--ಯೆ 
ಟು ನರ್ವ್‌ 
ಪ ಡಗಾ, ಖ್ಲಕ್ಕೊಡ್ತಿಕ್ಕೆ | 
2 ಅಸ ಯಂ ಎ (ಪ್ರಿ ಕ ಎಎ 
ಜಾ ನ 8 


(3) 1112 2-10 ಹುತ್ತಿರ ಕೆಯ | 


೫ (6 ಜ--ಂ 21/(% 
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1೫% _ ಖಗ--ಂಗ” 10% ೪ -ಶರ) 1೫ ೫-0 


ಎತ ೫--%೩ ೪7ರಿ ಬ೨8" ' ೪೧ರಿ ಬ] 
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ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಪ್ರಮೇಯವು ॥ನ ಯಾವುದೇ ಪರಿಮೇಯ ಬೆಲೆಗೂ ಸತ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: (1) 18% ಜೌಂ' ಎ. ಗ್ಟೂಃ 
೫764 ಓ--4 
102% ೧-9 ಗಗ ಜಡಿತ 
ಫು ಭಷ ಪಜಸ 
(3) 111% ಚ 0 ಸ ೧ ಜತ್ತ ್‌ ತ 
ಲ ರ್ಷಾಾ್‌್ಸ್ಮ» ೩ ./ 


(1140110 1) 


111676111೩0 


12.1 1/00 ಟೂ ೧೦081007 ೩ 10700101 ೫ (0) 107 8010 
5[661000. 178111೮ 08 ೫... 'ಸೆ'ಆ 007 ೮710711 ೩೫. ೦೮೫೩೭1೦೫ ೦% 
116 10101101: ೩0 016 0೦171 ೫ 80 ೩8 80 ೦11810 ೩ 7207 111110010೫ 
1116 0]67೩॥100 18 ೩8 10110178 2 


5))086 1116 178111೮ ೦1 ೫ 18 ೩1007೮೮ 81180117 00 ಖ--62. 
12 (76೩6 10890067 ೩8 "0010 ೫'') 18 ೩ 877811 ೧೩711017 ೩೮004 10. 
೫ ೩0೮ 18 ೧೩11೮೦೮ 1106 1110701107 10 ೫. 1.0% 106 ೧೦77೮೫ )೦೫61 
1781116 01 / 0೮ 0೩/1ಆ6 1-10, 80 0081 0 18 10೮ 1802೮11606 1% 
॥ 0೦೦7768]೦೫176 00 180೮ 17070111610 11 112 ೫. 1" 0016 107೧1108. 
(0) 18 ೮೦೫0111005, 11611 1% ೫111 ೩180 1 87181 ೫11೮೦0೧ 82 15 
8177811... 1116 11107673671 1% 10817 ಆ 10೩0೮ 80. ೫೩೫17. 808 
6817]16 77೮ 7087 0೩%೮ 012107 07 12-” ೦೯ 155 060. 102 : 
6೩೦1 17೩1016 ೦8 0% 1167೮ 3111 6 ೩ ೧೧೯7೫೦೫617 7೩106 01 18. 
11 18 1136161076 ೩ [01106100 01 6%. 


16 11097 ೦೦151060 1116 1117101 7೩1116 ೦7 016 7೩೦ 0/82 ೩5 
1% ೩070೩೦೦8 ೫೮೫೦. 115 111710, 1 16 020888, 18೩ ೧೩1೮4 806 ' 
001100110೮ ೦೯ 0101101101 00-010! ೦೯ (0೮ 6817೮೫ 700660೫ 
(ಐ) ೩೩೮ 18 86001811” 0000806 7 /'(2) ೦: 7)/(2) ೦೯ 1%/02. 
10 100 1880 10711 0% ೩16 010 810010 6 7೦೩೮ 0೬೯8೮7. 6 
111115 8770 


ನ 1113..__/(7--12)--/(1) 
1) ನಾ ಜಾಯ ವ್‌ ಜಟ್‌ 2203 1 
' (೫) ೦೯ 1)/ (ಜ) ೦೫ ಜ್‌ ಪೂ ಚ ೬. (1911 
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ಅಧ್ಯಾಯ |) 
ಕನ * [ಯೆ 


12.1 ೪ ಎ/(0ಐ) ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಗೆ ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ಕೊಟು ತ ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ, ಅಂದರೆ, ಉಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಒಂದು ಪರಿಕರ್ಮವನ್ನು ಮ 
ಉತ್ಪನ್ನದ ಮೇಲೆ ನಡೆಸಿ ಹೊಸತೊಂದು ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಪಡೆಯೋಣ. ಅದರ 
ಕ್ರಮ ಹೀಗಿದೆ ; 

೫ನ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಅತ್ಯಲ್ಪ ವ್ಯತ್ಯಸ್ತಗೊಳಿಸಿ ೫-.-8% ಎಂದು ಮಾಡಬೇಕು. 
ಇಲ್ಲಿ 8% (ಡೆಲ್ವಾ ೫ ಎಂದು ಇದನ್ನು ಒಟ್ಟಾಗಿ ಓದಬೇಕು) ಎಂಬುದು ಗೆ ಕೂಡಿಸಿರುವ 
ಒಂದು ಅತ್ಯಲ್ಪ ಪರಿಮಾಣ, ಇದನ್ನು ನಲ್ಲಿ ಆಗಿರುವ ವೃದ್ಧಿ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಈಗ ಖಯ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯು ॥-.-1/ ಎಂದಿರಲಿ. ಇಲ್ಲಿ ನಲ್ಲಿ ಆಗಿರುವ 
ವೃದ್ಧಿ 82ಗೆ %ಯಳ್ಸಿ ಆಗಿರುವ ಸಹಗಾಮೀ ವೃದ್ಧಿಯು 81 ಆಗಿದೆ. 1(೫) ಉತ್ಪನ್ನವು 
ಅವಿಚ್ಛಿ ನ್ನವಾಗಿದ್ದರೆ 1% ಅತ್ಯಲ್ಪ ಪರಿಮಾಣವಾಗಿರುವಾಗ ಕ್ಯ; ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪವೇ ಆಗಿರು 
ವುದು, 1% ಎಂಬ ವೃದ್ಧಿಯನ್ನು ನಾವು ಬೇರೆಬೇರೆಯಾಗಿ ಆರಿಸಬಹುದು... 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ 1% 10-* ಅಥವಾ 1 2-7” ಅಥವಾ 15-* ಎಂದು ಮುಂತಾಗಿ, 
೩೫ನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬೆಲೆಗೂ ಕಿಜಯ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯಿರುವುದು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಕಿಜಚಿಯು 82ನ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದೆ. 


೦ 


ನಾವೀಗ 8% ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ ೨೫. ಎಂಬ ನಿಷ್ಪತ್ತಿಯ ಪರಮಾ 


80 
ವಧಿ ಬೆಲೆ ಎಷ್ಟಾಗುವುದೆಂದು ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ, ಇಂತಹ ಪರಮಾವಧಿಯೊಂದಿದ್ದರೆ 
ಅದನ್ನು ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ /(7)ನ ನಿಷ್ಪನ್ನ ಅಥವಾ ಕಲನಾಂಕ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, 


| ತ ೯  0ಛ್ಯ ತ 
ಅದನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ /' (0) ಆಥವಾ 1)/(೫) ಅಥವಾ ಗ್ರ ಎಂದು ಬರೆಯು 


ತ್ತೇವೆ, ಕೊನೆಯ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಗೈ ಮಶ್ತು. 1% ಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟಿಗೆ ಓದಬೇಕು. ಆದ್ದ 
0 1111 /(೫-- 12)---*(%) 
1 ೧೨೫7೯: ಅ ಡ್ಡ ತ್ಡ ತಾ ಆಮ ಲ 
೨೦೫ |] ಅಥವಾ, 011. .% 02 . ಕಿಜ್‌ಟಿ 8೫ 


ಎಂದಾಗುವುದು. . ೬ ಇ ೫15.1) 


100 


10. 700088 0/  0)1811176 186 (6111೩0117೮ 15 0೩/1೦ 
(1110161101101. 116 80॥]001 01 110:01/161 (11081845 0೦೩ 
೫71111 01117211170, 011017 7700171168 ೩76 ೩))108(1015. 


18 100 1771611100 0/ 1106076710181100 18 07 1111೩111071] 
1111])01081100, ೫7೮ 81101781180 100 [10066076 07 11010 16 1 
0611181110 01 116 11100000 ॥ವು/(2) ೩5 1011098 ;--- 


1. (1170 ೬೩ 8718/11 11107617071 1೫ 060 ೪0006 1766)616671 ' 
1೩118116 0 ೩00 ೧೩1೦೭1೩10೮ 806 ೮೦೫768])01,0118 11307617006 6% ' 
173 1116 1111101101... '76 08170 1000 ೧0೫೩0೫5 :--- 


೫ 1-19 ಾ/(ಆ--62) 
॥ ನ್ಯ!(ಇ) 
8 ನೃ((ಐ--12)--/(ಏ) 


2. 82081119 106 2೩00 ಸ 1118. 9111 . ೧೦೫0೫೫ 002025 . 
ಶಿ | | 


- ( 
1010117170 82. 1% 1% 17017367800 ೩0 01067010178602. 376 ' 
1೩176 50 11130 (110 117110 01 6115 78610 ೩5 8-0. 1001811 1087 
111111167೩101' ೩10. 06110171118101 000೫1೮ ೫670 7700೫ 12250 761 
116 7೩010 108] 00111 10 ೩ 17166 111711. 


3. 5ಃ೫)117 ಕ 16 778). ಆ 70851016 50 087061 


12 ೩ ೩ ೧೦೫11101 1೩0107 11017 1011 ೫073678607 ೩೫೧6 16110- 
1111118008. . ಟಿ? 10 108)” ೮ 0851016 10 ೧೦೫71126 816 168735 80 
1181 116 111716 ೧೩1: 0 0018/1700 


ಣಿ 1117010860 111711 ಆ 11೩. 81708 116 6611876 
6೫0 12 
0! 006. 11111610107. 


110111)108 


(1). 11106 06 ಗೇ110011)೮ 0/ 110 11101೦೫ ಭಖ. 1,0 1೫ 
ಆ 109 1001077671 11 ॥ 0೦೦೫7೮8] 00 ೩ 877811 170೧7672671 
0೫ 113 ೫. 16 1876 


3-85 (ಐ4-82)7 


ಕದಾ 
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ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಪಡೆಯುವ ವಿಧಾನವನ್ನು ಕಲನಕ್ರಿಯೆ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಕಲನಚಲನ ಶಾಸ್ತ್ರವು ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳು, ಅವುಗಳ ಗುಣಗಳು ಮತ್ತು ಪ ಕ್ರಯೋಗಗಳನ್ನು 
ಕುರಿತಾಗಿ ಇದೆ. ' ಕಲನಕ್ರಿಯಾಕ್ರಮ ಅತಿಮುಖ್ಯ ಮೂಲಪರಿಕರ್ಮವಾದುದರಿಂದ 


೫ * (0) ಎನ್ನುವ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯರುವ ವಿಧಾನದ ಸಾರಾಂಶ 
ವನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಕೊಡುತ್ತೇವೆ. 


| ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರ 2ಗೆ8% ಎನ್ನುವ ಸೂಕ್ಷ್ಮವೃದ್ಧಿಯನ್ನು ನೀಡಿ ಉತ್ಪನ್ನದ 
ಸಹಗಾಮೀವೃದ್ಧಿ 8ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. ನಮಗೆ ಈ ಕೆಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ದೊರೆಯುವುವು: ೫--8/ --/(೫--12) 


ಕ್ಷ 9 /(6) 
8 -:/(ಐ --82)-- *(0) 


1] ತೆ ನಿಷ್ಪತ್ತಿಯನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ, ಇದರ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಲ್ಲಿ 
ಖ 


8೫ ನ್ನು ಒಳಗೊಂಡ ಪದಗಳಿರುವುವು. 8%--0 ಆದಂತೆ ಪರಮಾವಧಿಯನ್ನು ನಾವು 
ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬೇಕು. 8೫020 ಆದಾಗ ಅಂಶ, ಛೇದಗಳೆರಡೂ ಶೂನ್ಯವಾದರೂ 
ನಿಷ್ಟತ್ತಿಯು ಒಂದ ಪರ್ಕಾಪ್ತ ಪರಮಾವಧಿಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಬಹುದು, 


111 "ಗನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ ತರಬೇಕು. ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಲ್ಲಿ 8 ಸಾಮಾನ್ಯ 
೫%) 


ಪವರ್ತನವಾಗಿ ದೊರೆಯಬಹುದು. ಆಗ 'ಅದನ್ನು ವಿಸರ್ಜಿಸಬಹುದು. ಅಥವಾ 
ದಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟುಗೂಡಿಸಿ ಪರಮಾವಧಿಯನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


ಅ 
ಜ್‌ 
ಲು 


1೪. 100 ಶ ಇದರ ಜಿಲೆ ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬೇಕು. ಇದು ಉತ್ಪನ್ನದ 
6277016 


ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ನೀಡುವುದು. ; 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು- (1) % ಎ ಇದರ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫ನ ಸೂಕ್ಷ್ಮವೃದ್ಧಿ ೩ೂಗೆ 1ನ ಸಹಗಾಮಿ ವೃದ್ಧಿ ನ ಆಗಿರಲಿ. ಆಗ 
1--8%7(೫ಖ--80)5 ಆಗುವುದು. 
ನೆ 
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ಕಿಭನ (0-4-82), 
ಕಿಭ ೫3-1-20 82--(62)*--2 ತೆ 
ಮಾ20 6% --(82)*ಾ [20-62] 
ಕೆಳ _ 12(22 1-12) 
ೆ ) 
ವ್‌ 203-0%, 0೩10೮10 0% 17003 00% 707107೩607 ೩೫೮ 
161/01711181501 81100 00 3 0. | 


ಕ ತ್‌ (23-82) ಎ 20 4-0 ಎ21 


1101106 1 ಭಯ ವ2 


2 7]/ /(ಐ)2ಯೆ--82, 114 1'(--1), /'(0) ೩೫6 /"'(2. 
716 80811 0781 1170 1116 60711810116) '(2)... 1೮0 82 ೩ 5/81] 
11107617071 11) ಐ... 7160 1000 17076770111 11 116 11000108 /(ಐ) 38 ' 
(2 --82)--/(2) ಎ[2(॥-1-82)*--3(ಐ-1-82)]--(2೫* 82) 
ಮಾ[90ೆ 14% 1% -1-2(82)*--3%--382-(2ಜ-3) 
ಮಾ (4%-3) 82-1-2623 


(ಕ್ರ ಲು-ಸ) ಇ (ೂ-- ಖತ್ರಿ 
62 


1 ಕಿ2.., 8083್ಕ2ತ0 


೫) ಜ್‌ ಗ್‌ ತ 32೫ ಠಾ 42-3-2240 


0% '(ಐ2)- 4-3 
(1) ಎ42 (--1)--ತ3ಮ 
(0) 4200-85-33 
(2) 4262--3-8 
199 


ಕ॥ ಎ (೫--82)*- ೫1 
68 ಖೆ--20.8%--(82)*--2೫ 
ವಾ00.0%0--(6%2)3 
ವಾೆಖ[2%--6/] 
61 ಹ 12[2%0-- 41] 
ಜು. ದ ತತ್ತ 
ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಲ್ಲಿ 8ನ್ನು ವಿಸರ್ಜಿಸಲಾಗಿದೆ. 


ಮ್‌ 20-85, 60320 ಆದುದರಿಂದ 


ಪ ಹ ಜ್‌ | (2% 3- 80) ಎ 2%0--0 ಎ20 
೫ ಮೆ ಎಂದಿರುವಾಗ, 0 ಹ 
ಉ 


(2) 1) 20880 ಎಂದಿರುವಾಗ ಇ '(--1), 1 1 (0) ಮತ್ತು 
] '(2) ಇವುಗಳ ಬೆಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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12.2 ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಜ್ಯಾಮಿತೀಯ ಅರ್ಥ 
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ಇದನ್ನು ಮಾತಿನಲ್ಲಿ ಹೀಗೆಂದು ಬರೆಯಬಹುದು : «ಒಂದು ಉತ್ಪ ನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯ 


ಮೇಲಿನ ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಬಿಂದು ಗಯಲ್ಲಿ ಅದರ ನಿಷ್ಪನ್ನದ ಬೆಲೆಯು ಯಲ್ಲಿ 
ಎಳೆದ ಸ ಸ್ಪರ್ಶಕದ ಓಟಕ್ಕೆ ಸಮವಾಗಿದೆ. '' 
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128 ಚಲನಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸುಲಭ ಅನ್ವ ಯ 

ಒಂದು ಕಣವು 0% ಸರಳ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಚಲಿಸುತ್ತಿದೆ ಎಂದು ಊಹಿಸೋಣ, 
ಯಾವುದೇ ಕಾಲ | ಯಲ್ಲಿ ಅದರ ಸ್ಥಾನ ೫ ಯನ್ನು (0707-- ಎನ್ನುವ () ಸ್ಥಿರ 
ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಗೆ ಇರುವ ದೂರದಿಂದ ತಿಳಿಯುತ್ತೆ ೀವೆ,.,. ಈ ಎನ್ನು ವ ದೂರ 
್ಕ ಎನ್ನುವ ಕಾಲ ಚರದ ಒಂದು ಉತ್ಪನವಾಗಿದೆ. 


ಒಂದು ಅಲ್ಟಾವಕಾಶದ ಕಾಲ /॥ ಯಲ್ಲಿ ಔಯ ಸ್ಥಾನಪಲ್ಲಟ 1% ಎಂದಾಗಿರಲಿ. 


ಆಗ "ಕ ಎಂಬುದು ಆ ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿನ ಸರಾಸರಿ ವೇಗವನ್ನು ಅಳತೆ ಮಾಡುವುದು. 
( ಎಂಬ ಯಾವುದೇ ಕಾಲದಲ್ಲಿ ಅದರ ವೇಗವು ) ಎಂದಿದ್ದರೆ. 
117% 68 08 


1 ಶಂಸ 8-0 8] ಹಾ 1 ಅತ99 9999 (12-16) 


ವೇಗ % ಸಹ ಕಾಲದೊಂದಿಗೆ ವ್ಯತ್ಕಾಸಗೊಳ್ಳುತ್ತಿರುವ ಸಾಧ್ಯತೆ ಇದೆ. ಅಂದರೆ 
೫% ಸಹ । ಯ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದೆ. | ಯನ್ನು ಕುರಿತಾಗಿ % ಜು” ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು 
ಕ್ಷಣದ ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷವನ್ನು / ಎಂಬ ಸಂಕೇತ 


ದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದರೆ, / - ಜು ಎ ತಡ... .. (19.17) 


ಉದಾಹರಣೆ. ಒಂದು ಕಣವು ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಚಲಿಸುತ್ತಿದೆ. । ಸೆಕೆಂಡು 
ಗಳನಂತರ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಒಂದು ಸ್ಥಿರ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಕಣದ ದೂರವಾದ $ 
ಅಡಿಗಳನ್ನು 8 ಎ.91--/೫3 ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣ ನೀಡುವುದು. ಹಾಗಾದರೆ (1) 
ಸೆಕೆಂಡುಗಳನಂತರ ಅ ದ ರ ವೇಗವೆಷ್ಟು? (2) ಪ್ರಾರಂಭಿಕ ವೇಗವೆಷ್ಟು? 
(3) 2 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ « ಅದರ ವೇಗೋತ್ಕ ರ್ಷವೆಷ್ಟು ? 
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8 ನಾ9([--ಣಿ 
08 ಸ 
ವೇಗ, ೪ ಇ ವ ಎಾ9--8! 
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(1) 1 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ನಂತರ ವೇಗ 2. ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ (9-31) ಅಡಿಗಳು. 
(2) ಪ್ರಾರಂಭಿಕ ವೇಗವೆಂನರೆ |. 0 ಆದಾಗಿನ ವೇಗ. 
ಪ್ರಾರಂಭಿಕ ವೇಗ ಎ. 9-8 « 0. ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 9 ಅ 
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(17) (೫ --1)* (18) 18/0320 
(19) 008 ೫ (20) . 00860 (ತಿಬೆ) 
21) (೨೫-82-873 (92) ೫೫೩ (ಐಖ2ಡ1) 


(23) 11/(ಐ) ಇ 20(328 --4), 804 /' (0, /' (1) ೩೫4 ?' (--2), 
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(3) 8 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷ 
ಠ್‌ (ಎ2 ಆದಾಗ/ನ ಬೆಲೆ) 
-- 6 2 ಸೆಕೆಂಡು ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 19 ಅಡಿ, 


ಅಭ್ಯ್ಕಾ ಸಗಳು 12.2 


1--6 ಪ್ರಶ್ನೆ ಗಳಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪ ನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟ ನ್ನ್ನ ಗಳನ್ನು ಮೂಲ ತತ್ತ ಗಳಿಂದ 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. __ 


೨ | ಈ 
1) 2--6, ಕ ದಾ ' 
(1) 22-08, (2) (3) ಬ) (4) 81020, (ರ) ಐ 008ಖ 


(6) ಗಾ 


12.6 ನೆಯ ಪರಿಚೆ ಕ್ರೀದದಲ್ಲಿರುವ ಪ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ಪ್ರಯೋಗಿಸಿ 7--16 
ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನ ಗಳ” ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(ಗ. ಖಿ, (8) ಖೆ. 204-3೫3 4 
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(13) ೫ (1 ಡಿ 
(15) 1... (16) ೫-೪೫೫ ೫ 
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17--29 ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಉತ್ಪ ನ್ನದ ನಿಷ್ಟ್ಪನ್ನದ 
ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು (12.7ನೆಯ ಪರಿಚಿ ಕೇದ) ಪ್ರಯೋಗಿಸಿ ಕಂಡುಹಿಡಿದುರಿ-. 
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(25) ೫1/4 886 81006 ೦1 886 ೦೫೫೪೮ %೪0ಯೆ 3-82--0 ೩% ೩೫೫ 
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0 8086 ಖ--೩189 


(26) .& [010 710768 18 ೩ 8107819110 11126 ೩೦೦೦೫೦10 50 886 
1೩177 85151 -2ಓ.. ೫1064 (0) 108 761೦1॥$7 ೩೮ 15086 676 01 ॥ 
500೦068 (ಥಿ) 168 1710181 77610007 (0) 108 ೩೦೦6167೩10೫ ೩6 186 
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(27) .ಓ೬ 1೩1! 18 1087017703 76೫1010೩117 ೫07೩7೮58 77100 ೩೫೩ 
1710181 82696 0? 96 160% )೮೫ 800006. . 16 0181087106 ॥ 10 770768 
173 1 80000608 18 ೯1768. 037 8ಎ96/-16/ಿ. 81706 (1) 506 01706 
10 18168 10 76೩೦% 186 81811086 70171 7776026 1% 80666 14 
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(28) .& |೩|! 18 6700066 ₹0೫. 1006 500 0೦ ೩ 16118 
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7 $516ಓ. 81/16 (1) 1036 101776 18197 00 76೩೦% 15%6 ₹7076 
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(4) ಎ ವಕ್ರ ರೇಖೆಗೆ (9 
2 
ವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


) ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಎಳೆದ ಸ್ಪರ್ಶಕದ ಓಟ 


ಇಂ 


(28) ೫ 0ಯೆ-- 82 0 ವಕ್ರರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಯಾವುದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಅದರ ಓಟವೆಷ್ಟೆಂದು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. ಯಾವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಕವು 0- ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ 
ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವುದು ? 


(26) ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಬಿಂದುವು 822 15-1-2 ಎಂಬ 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ ಚಲಿಸುವುದು. ಹಾಗಾದರೆ (0) 1 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಅದರ 
ವೇಗವೆಷ್ಟು ? (ಗಿ) ಅದರ ಪ್ರಾರಂಭಿಕ ವೇಗವೆಷ್ಟು ? (0) 5 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆ 
ಯಲ್ಲಿ ಅದರ ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷವೆಷ್ಟು? 


(27) ಒಂದು ಚಂಡನ್ನು ನೇರವಾಗಿ ಮೇಲಕ್ಕೆಸೆಯಲಾಯಿತು ಅದರ ಪ್ರಾರಂಭಿಕ 
ವೇಗ ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 96 ಅಡಿಗಳು, 1 ಸೆಕೆಂಡುಗಳಲ್ಲಿ ಅದು ಚಲಿಸಿದ ದೂರ 
5 5906-1601 ಇದರಿಂದ ತಿಳಿಯುವುದು. ಹಾಗಾದರೆ (1) ಅತ್ಯುನ್ನತ ಸ್ಥಾನವನು 
ತಲುಪಲು (ಅಲ್ಲಿ ವೇಗವು ಶೂನ್ಯ) ಅದಕ್ಕೆ ಬೇಕಾಗುವ ಸಮಯವೆಷ್ಟು ? (2) ಅದರ 
ಪಥದ ಅತಿಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತು ಅತ್ಯುನ್ನತ ಬಿಂದುಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ದೂರವೆಷ್ಟು ? 


(28) 144 ಅಡಿ ಎತ್ತರವಿರುವ ಒಂದು ಕಟ ಪಡದ ಮೇಲಿನಿಂದ ಒಂದು 
ಚಂಡನ್ನು ಕೈಬಿಡಲಾಯಿತು. 1 ಸೆಕೆಂಡುಗಳಲ್ಲಿ ಅದು ಚಲಿಸಿದ ದರ ; ನ್ನು 8-163 
ಈ ನಿಯಮ ತಿಳಿಸುವುದು. ಹಾಗಾದರೆ (1) ನೆಲ ಸೇರಲು ಬೇಕಾದ ಕಾಲವೆಷ್ಟು ? 
(2) ನೆಲವನು ಅದು ಬಡಿಯುವಾಗ ಅದರ ವೇಗವೆಷ್ಟು? (8) ಚಂಡಿನ ವೇಗೋ 
ತ್ಯರ್ಷವೆಷ್ಟು? 
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(11) 4೧4/4, (೧) 4ಟ್ರ4 ಎ4, (1) 4ಗಿ4-ಎ4ೆ 
(71) .4ಟ್ರ.4' ಎ01, (1110 4 ್ರ4' ಎ) 
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5. (0) 380. (0) 58 
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0280769, 0-2941176470588235 
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0111011೧ 7) 
೫6701595 8.14 ೫೩೬6 49 
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(ರ) ' 91 13೩134೬ ಗಜ 13 


೫6701565 3.8 7೩8೭6 61 
8 
1 (0) 2/8. (0 2/೩0 (0) 6/8 (1) 24/ 
7) ೩1/3 (ಸು 303 
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